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แผนการจัดการเรียนรู้ 

รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม            ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
หน่วยการเรียนรู้ เวกเตอร์  
เร่ือง การบวก การลบเวกเตอร์ การคูณเวกเตอร์ด้วยสเกลาร์ ผลคูณเชิงสเกลาร์            เวลา 50 นาที 
 
สาระส าคัญ 
บทนิยาม  ปริมาณที่มีแต่ขนาดเพียงอย่างเดยีว เรียกว่า ปริมาณสเกลาร์ (scalar quantity)  

ส่วนปริมาณที่มีท้ังขนาดและทิศทาง เรียกว่า ปริมาณเวกเตอร์ (vector quantity) 
 

บทนิยาม  ให้ 𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑  เป็นเวกเตอร์ใด ๆ เขียนเวกเตอร์ 𝑏⃑⃑ โดยให้จุดเริ่มต้นของ 𝑏⃑⃑ อยู่ท่ีจุดสิ้นสุดของ 𝑎⃑ ผลบวก 

ของ 𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑ คือเวกเตอร์ที่มีจุดเริม่ต้นอยู่ท่ีจุดเริ่มต้นของ 𝑎⃑ และจุดสิ้นสุดอยู่ที่จุดสิ้นสุดของ 𝑏⃑⃑ 

ผลบวกของ 𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑ เขียนแทนด้วย 𝑎⃑ + 𝑏⃑⃑ 
 

บทนิยาม  นิเสธของ 𝑎⃑ คือเวกเตอร์ที่มีขนาดเท่ากับขนาดของ 𝑎⃑ แต่มีทิศทางตรงข้ามกับทิศทางของ 𝑎⃑ นิเสธของ 

𝑎⃑ เขียนแทนด้วย −𝑎⃑ 
 

บทนิยาม  ให้ 𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑ เป็นเวกเตอร์ใด ๆ เวกเตอร์ 𝑎⃑ ลบด้วย 𝑏⃑⃑ เขียนแทนด้วย 𝑎⃑−𝑏⃑⃑ คือ ผลบวกของ 𝑎⃑ และ  

นิเสธของ 𝑏⃑⃑ นั้นคือ 𝑎⃑−𝑏⃑⃑=𝑎⃑+(−𝑏⃑⃑)  

บทนิยาม  ให้ 𝑘 เป็นสเกลาร์ และ 𝑎⃑ เป็นเวกเตอร์ผลคณูของ 𝑎⃑ กับสเกลาร์ 𝑘 เปน็เวกเตอร์ เขียนแทนด้วย 𝑘𝑎⃑ 
โดยที่  

1. ถ้า 𝑘=0 แล้ว 𝑘𝑎⃑ = 0⃑⃑ 

2. ถ้า 𝑘>0 แล้ว 𝑘𝑎⃑ จะมีขนาด |𝑘||𝑎⃑| หน่วย และมีทิศทางเดียวกับ 𝑎⃑  

3. ถ้า 𝑘<0 แล้ว 𝑘𝑎⃑ จะมีขนาด |𝑘||𝑎⃑| หน่วย และมีทิศทางตรงกันข้ามกบั 𝑎⃑  

บทนิยาม  ให้ 𝑎⃑ = [
𝑎1

𝑎2
] และ 𝑏⃑⃑=[

𝑏1

𝑏2
]  เป็นเวกเตอรส์องเวกเตอร์  

ผลคณูเชิงสเกลาร์ (scalar product) ของ 𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑ เขียนแทนด้วย 𝑎⃑∙𝑏⃑⃑  

ก าหนดดังนี้ 𝑎⃑∙𝑏⃑⃑ = 𝑎1𝑏1 ＋ 𝑎2𝑏2 
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สาระการวัดและเรขาคณิต  
เข้าใจเวกเตอร์ การด าเนินการของเวกเตอร์ และน าไปใช้ 

 
ผลการเรียนรู้  

หาผลลัพธ์ของการบวก การลบเวกเตอร์ การคณูเวกเตอรด์้วยสเกลาร์ หาผลคณูเชิงสเกลาร์และผลคณูเชิงเวกเตอร์  
 
จุดประสงค์การเรียนรู้  

เข้าใจความหมายของเวกเตอร์ และสามารถหาผลลัพธ์ของการบวก การลบเวกเตอร์ การคูณเวกเตอรด์้วยสเกลาร์  
 
สาระการเรียนรู้  

- เวกเตอร์ นิเสธของเวกเตอร์  
- การบวก การลบเวกเตอร์ การคณูเวกเตอร์ด้วยสเกลาร์  
- ผลคูณเชิงสเกลาร์ ผลคณูเชิงเวกเตอร ์

 
การต่อยอด 1 (40 นาที) 
 
บทน า  

• ครูชี้แจงจุดประสงค์ของบทเรียนนี ้ 
เพื่อให้นักเรียนมีความเข้าใจความหมายของเวกเตอร์มากข้ึน ผ่านการบวก การลบเวกเตอร์และการหาผลคณู 

เชิงสเกลาร์  

• ทบทวนนิยามของเวกเตอร์  
 
1) นิยามของเวกเตอร์ 

บทนิยาม  
ปริมาณที่มีแต่ขนาดเพียงอย่างเดียว เรียกว่า ปริมาณสเกลาร์ (scalar 

quantity) ส่วนปริมาณที่มีทั้งขนาดและทิศทางเรียกว่า ปริมาณเวกเตอร์ (vector 
quantity) เราแทนเวกเตอร์ด้วยส่วนของเส้นตรง (เส้นตรงที่มีทิศทางเชื่อมสอง

จุด) เขียนแสดงด้วย 𝐴𝐵⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  (เมื่อ 𝑨 เป็นจุดเร่ิมต้น และ 𝑩 เป็นจุดสิ้นสุด) 𝑎⃑, 𝑏⃑⃑ 
 

อธิบายว่า เนื่องจากเวกเตอร์ถูกนยิามด้วยขนาดและทิศทาง จุดเริม่ต้นของ  
เวกเตอรส์ามารถก าหนดได้อย่างอิสระ 
 
 
 
 
 

 

เนื้อหาส่วนนี้เป็นการทบทวน

ความรู้เดิมของนักเรียน ครู

อาจใช้การถาม ตอบ หรือให้

นักเรียนร่วมกันน าเสนอและ

ยกตัวอย่าง 
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2) การเท่ากันของเวกเตอร์  

บทนิยาม  𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑ ขนานกัน ก็ต่อเมื่อ เวกเตอร์ทั้งสองมีทิศทางเดยีวกันหรือทิศทางตรงข้ามกัน  

บทนิยาม  𝑎⃑  เท่ากับ 𝑏⃑⃑  ก็ต่อเมื่อ เวกเตอร์ทั้งสองมีขนาดเท่ากันและมทีิศทางเดียวกัน  

และเขียนแทนด้วย 𝑎⃑ = 𝑏⃑⃑ 
 
3) ขนาดของเวกเตอร์  

ขนาดของเวกเตอร์ 𝑎⃑ เขียนแทนด้วย |𝑎⃑|  
เวกเตอร์หนึ่งหน่วย (unit vector): เวกเตอร์ที่มีขนาดเป็นหนึ่ง  

เวกเตอร์ศูนย์ (zero vector) : เวกเตอร์ที่มีขนาดเป็นศูนย์ เขียนแทนด้วย 0⃑⃑ 
 
4) นิเสธของเวกเตอร์  
บทนิยาม  

นิเสธของ 𝑎⃑ คือเวกเตอร์ที่มีขนาดเท่ากับขนาดของ 𝑎⃑  

แต่มีทิศทางตรงข้ามกับทิศทางของ 𝑎⃑ นิเสธของ 𝑎⃑ เขียนแทนด้วย −𝑎⃑ 
 
5) การบวกเวกเตอร์ การลบเวกเตอร์ และผลคูณสเกลาร์ของเวกเตอร์  

• การบวกเวกเตอร์  
บทนิยาม  

ให้ 𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑ เป็นเวกเตอร์ใด ๆ เขียนเวกเตอร์ 𝑏⃑⃑ โดยให้จุดเริ่มต้น

ของ 𝑏⃑⃑ อยู่ท่ีจุดสิ้นสุดของ 𝑎⃑ ผลบวกของ 𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑ คือเวกเตอร์ที่มีจุดเริม่ต้น

อยู่ท่ีจุดเริม่ต้นของ 𝑎⃑ และจุดสิ้นสุดอยู่ท่ีจุดสิ้นสุดของ 𝑏⃑⃑ ผลบวกของ 𝑎⃑ และ 

𝑏⃑⃑ เขียนแทนด้วย 𝑎⃑+𝑏⃑⃑ 
 

ก าหนดให้ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  = 𝑎⃑  และ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  = 𝑏⃑⃑  

ดังท่ีแสดงในภาพ 𝑎⃑+𝑏⃑⃑ จะสามารถเขยีนแสดงได้หลายเส้นทาง เพื่อให้ง่ายต่อการวาดแผนภาพ เราจะ ก าหนดว่าเป็นเวกเตอร์

ที่เช่ือมระหว่างจุดสิ้นสดุของ 𝑎⃑ กับจุดเริม่ต้นของ 𝑏⃑⃑ และเชื่อมระหว่างจุดเริม่ต้น ของ 𝑎⃑ กับจุดสิ้นสุดของ 𝑏⃑⃑  
 

ดังนั้น  𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑂𝐶⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  

ในท านองเดียวกัน สามารถเห็นไดว้่า 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ + 𝐵𝐶⃑⃑⃑⃑⃑⃑ = 𝑂𝐶⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  และ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑂𝐶⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  
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• การลบเวกเตอร์  
บทนิยาม  

ให้ 𝑎⃑  และ 𝑏⃑⃑ เป็นเวกเตอร์ใด ๆ เวกเตอร์ 𝑎⃑  ลบด้วย 𝑏⃑⃑ เขียนแทนด้วย 

 𝑎⃑  −𝑏⃑⃑ คือผลบวกของ 𝑎⃑  และ นิเสธของ 𝑏⃑⃑ นั้นคือ 𝑎⃑  −𝑏⃑⃑ = 𝑎⃑  + (−𝑏⃑⃑)  

เมื่อ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  = 𝑎⃑, 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  =𝑏⃑⃑ ดังท่ีแสดงในภาพ  
 

สามารถเขียนแสดงได้วา่ 𝑎⃑  −𝑏⃑⃑ = 𝑎⃑  + (−𝑏⃑⃑) เนื่องจากเป็นการบวกของเวกเตอร์ 𝑎⃑ กับนิเสธของ 𝑏⃑⃑ คือ −𝑏⃑⃑  

จะได้ว่า 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ − 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ + 𝐵𝑂⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ = 𝐵𝑂⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = 𝐵𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  ในท านองเดียวกันจะได้วา่ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ − 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = 𝐴𝐵⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  
 
 

• ผลคณูสเกลาร์ของเวกเตอร์  
บทนิยาม  

ให้ 𝑘 เป็นสเกลาร์ และ 𝑎⃑ เป็นเวกเตอร์ ผลคูณของ 𝑎⃑ กับสเกลาร์ 𝑘 เป็นเวกเตอร์ เขียนแทนด้วย 𝑘𝑎⃑  

โดยที่  1. ถ้า 𝑘 = 0 แล้ว 𝑘𝑎⃑ = 0⃑⃑  

2. ถ้า 𝑘 > 0 แล้ว 𝑘𝑎⃑ จะมีขนาด |𝑘||𝑎⃑| หน่วย และมีทิศทางเดียวกับ 𝑎⃑  

3. ถ้า 𝑘 < 0 แล้ว 𝑘𝑎⃑ จะมีขนาด |𝑘||𝑎⃑| หน่วย และมีทิศทางตรงกันข้ามกับ 𝑎⃑ 
 

• ค าศัพท์ต่างๆเกี่ยวกับเวกเตอร์  
เวกเตอร์ คือปรมิาณที่มีท้ังขนาดและทิศทาง เวกเตอร์สามารถเขียนแสดงได้ดังนี้ 
𝑉 = (𝑉1, 𝑉2, 𝑉3, … , 𝑉𝑛) 
ค่า 𝑉𝑛 เรียกว่า ส่วนประกอบ ของเวกเตอร์  

เวกเตอร์ในปรภิูมิ 2 มิติ 𝑂𝑃⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  ที่แสดงในภาพด้านขวา  

สามารถเขียนไดเ้ป็น 𝑂𝑃⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = (2,3) หรือ 𝑂𝑃⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = [
2
3
] 

 
 

เวกเตอร์ยังสามารถเขียนในรูปของเมทริกซ์ 𝑛 แถว 1 หลัก ได้ดังนี้  

𝑉 =

[
 
 
 
 
𝑉1

𝑉2

𝑉3…
𝑉𝑛]

 
 
 
 

  เวกเตอร์ที่เขียนแสดงเช่นนี้เรียกว่า เวกเตอร์หลัก 
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• การบวกเวกเตอร์โดยใช้เครื่องค านวณ  
 
ครูอธิบาย สูตรส าหรับการบวกเวกเตอร์  

เมื่อ 𝑎⃑ = [

𝑎1

𝑎2

𝑎3

] และ 𝑏⃑⃑ = [

𝑏1

𝑏2

𝑏3

] จะได้ว่า 𝑎⃑ + 𝑏⃑⃑ = [

𝑎1 + 𝑏1

𝑎2 + 𝑏2

𝑎3 + 𝑏3

] และ 𝑎⃑ − 𝑏⃑⃑ = [

𝑎1 − 𝑏1

𝑎2 − 𝑏2

𝑎3 − 𝑏3

] 

 
แบบฝึกหัด 1  

1) ให้ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑎⃑ = [
3
2
0
] และ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑏⃑⃑ = [

2
4
0
] จงค านวณหา 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  และ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  

 
(ค าตอบ) ให้ใช้สูตรส าหรับบวกเวกเตอร์ในการค านวณ  

𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ = [
3
2
0
] + [

2
4
0
] = [

3 + 2
2 + 4
0 + 0

] = [
5
6
0
] 

𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = [
2
4
0
] + [

3
2
0
] = [

2 + 3
4 + 2
0 + 0

] = [
5
6
0
] 

 
จากนั้นให้บวกเวกเตอรโ์ดยใช้เครือ่งค านวณ  
กด w เลือกเมนู เวกเตอร์ (Vector)  
ก าหนดเวกเตอร์ (vector) A เป็นเวกเตอร์ 3 มิติ โดยก าหนดค่าส่วนประกอบ (Components) เป็น 3,2,0 
I||R||3B2B0BB 
 
 
 
 
 
 
 
 
และ B เป็นเวกเตอร์ 3 มิติ โดยก าหนดค่าส่วนประกอบ (Components) เป็น 2,4,0 

IR||R||2B4B0BB  
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ค านวณหา 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  (VctA + VctB) 
T|R|+T|RR|| 
  
 
 
 
 
 
 
 

ค านวณหา 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  (VctB + VctA) 
T|RR|+T|R|| 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑂𝐶⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  ดังแสดงในภาพ 
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• การเรยีนรู้แบบสืบเสาะ เพื่อหาสมบัติการเปลี่ยนกลุ่ม  
 

ครูให้นักเรียนแสดงว่า (𝑎⃑ + 𝑏⃑⃑) + 𝑐 = 𝑎⃑ + (𝑏⃑⃑ + 𝑐) โดยใช้แบบฝึกหัด  
 
แบบฝึกหัด  

1) ให้ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑎⃑ = [
1
2
0
], 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑏⃑⃑ = [

4
5
0
] และ 𝑂𝐶⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑐 = [

−7
8
0

] 

 

จงค านวณหา (𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ ) + 𝑂𝐶⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  และ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ + (𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐶⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ ) 

วาดภาพบนกระดาษกราฟเพื่ออธิบายการค านวณ  

 
ในการอธิบายโจทย์ข้อนี้ ให้แสดงค าตอบก่อน 

(𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ ) + 𝑂𝐶⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = [
1 + 4
2 + 5
0 + 0

] + [
−7
8
0

] = [
5 + (−7)

7 + 8
0 + 0

] = [
−2
15
0

] 

𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ + (𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ + 𝑂𝐶⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ ) = [
1
2
0
] + [

4 + (−7)
5 + 8
0 + 0

] = [
1 + (−3)
2 + 13
0 + 0

] = [
−2
15
0

] 

 
จากภาพท่ีแสดงด้านขวามือ จะไดว้่า  

𝑎⃑ + 𝑏⃑⃑ + 𝑐 ให้ทิศทางที่หลากหลายในระหว่างการค านวณ  
แต่ผลลัพธ์สุดท้ายจะเป็นเวกเตอร์เดิมเสมอ  
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น สามารถนิยามได้ว่า (𝑎⃑ + 𝑏⃑⃑) + 𝑐 = 𝑎⃑ + (𝑏⃑⃑ + 𝑐)  
ครูอธิบายนิยามนี้ให้แก่นักเรียน 
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• ผลคณูเชิงสเกลาร์  
บทนิยาม  

ให้ 𝑎⃑ = [
𝑎1

𝑎2
] และ 𝑏⃑⃑ = [

𝑏1

𝑏2
] เป็นเวกเตอรส์องเวกเตอร์  

ผลคณูเชิงสเกลาร์ (scalar product) ของ 𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑ เขียนแทนด้วย 𝑎⃑∙𝑏⃑⃑ ก าหนดดังนี้ 𝑎⃑∙𝑏⃑⃑ = 𝑎1𝑏1＋ 𝑎2𝑏2  
จากนั้น ให้นักเรียนค านวณโดยใช้นิยามนี ้
 

ตัวอย่าง 1 เมื่อ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑎⃑ = [
1
2
]  และ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑏⃑⃑ = [

1
3
]  

จะได้ว่า 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ ∙ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  = (1×1)+(2×3) = 7  
 

ตัวอย่าง 2 เมื่อ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑎⃑ = [
2
0
]  และ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑏⃑⃑ = [

−4
2

] 

จะได้ว่า 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ ∙ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  = (2×(−4))+(0×2) = −8  
 

ตัวอย่าง 3 เมื่อ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑎⃑ = [
1
2
3
] และ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑏⃑⃑ = [

4
5
6
]  

จะได้ว่า 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ ∙ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  = (1×4)+(2×5)+(3×6) = 32 
 
แบบฝึกหัด 2 

ให้ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑎⃑ = [
4
3
0
] และ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑏⃑⃑ = [

0
5
0
]  จงตอบค าถามต่อไปนี้  

(1) ค่าของ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ ∙ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  เป็นเท่าใด  

(ค าตอบ) 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ ∙ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  = (4×0)+(3×5)+(0×0) = 15  
 

(2) วาด 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  และ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  บนกระดาษกราฟ  
ตรวจสอบให้แน่ใจว่าจดุเริ่มต้นของแต่ละเวกเตอร์อยู่ที่จดุเดยีวกัน  

เนื่องจากส่วนประกอบของ 𝑧 เป็น 0 ไม่จ าเป็นต้องน ามาพิจารณาด้วย 
 

(3) ค่าของ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ ∙ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  คืออะไร  

พิจารณาจากภาพในข้อ (2) เนื่องจากผลการค านวณค่าของ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ ∙ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  คือ 
3×5 จะพบว่ารายละเอียดในภาพ ① และ ② ด้านล่าง มีความเกี่ยวข้องกับผลการ

ค านวณค่าของ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ ∙ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  
ให้นักเรียนร่วมกันอภิปรายในแต่ละภาพเพื่อหาค่าทีผ่ลลัพธ์มีความเกี่ยวข้อง

กับค่าของ 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ ∙ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑   

[แนะน า: ภาพที่ ① ลากเส้นตรงจากจุด 𝐴 ให้ตั้งฉากกับ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  ที่จุด 𝑃 และหาคา่ของ 

 |𝑂𝐴⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ | ∙ |𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ | cos ∠𝐴𝑂𝑃 ในภาพที่ ② ท าในท านองเดียวกันกับภาพท่ี ① 

ส าหรับข้อ (3) ให้นักเรียน

พิจารณาค าถามและน าเสนอ

ค าตอบ 
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• ตรวจค าตอบโดยใช้เครื่องค านวณ  

กด w เลือกเมนู เวกเตอร์ (Vector)  
ก าหนดเวกเตอร์ (vector) A เป็นเวกเตอร์ 3 มิติ  
I||R||4B3B0BB 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
และ B เป็นเวกเตอร์ 3 มิต ิ

IR||R||0B5B0BB  
 
 
 
 
 
 
 
 

ค านวณหา 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ ∙ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  
T|R|T|||T|RR| 
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ภาคผนวก  

• นิยามของผลคณูเชิงสเกลาร์  
เนื้อหาต่อไปนี้ จะเป็นการอธิบายที่มาของสูตรผลคณูเชิงสเกลาร์ ท่ีเกี่ยวข้องกับมุมระหว่างเวกเตอร์ 
 
บทนิยาม  

มุมระหว่างเวกเตอร์ หมายถึงมุมทีไ่ม่ใช่มุมกลบั ซึ่งมีแขนของมุมเป็นรังสีที่ขนาน และมี
ทิศทางเดียวกับเวกเตอร์ทั้งสอง  

จากรูป ก าหนดจดุเริ่มต้นของเวกเตอร์สองเวกเตอร์ คือ 𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑ มีจุดเริ่มต้นเดียวกันท่ีจุดก าเนิด 
𝑂  
 

จะได้ว่า 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑎⃑ และ 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑏⃑⃑ และ ∠𝐴𝑂𝐵 = 𝜃 ซึ่ง 𝜃 หมายถึง ขนาดของมุมระหว่างเวกเตอร์ 𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑ 

(0° ≤ 𝜃 ≤ 180°) 
 
 

• ผลคณูเชิงสเกลาร์  
บทนิยาม  

ให้ 𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑ เป็นเวกเตอร์ใดๆ ที่ไม่ใช่เวกเตอร์ศูนย์ ในระบบพิกัดฉากสอง

มิติหรือ สามมติิ และ 𝜃 เป็นขนาดของมุมระหว่าง 𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑ ซึ่ง 0° ≤ 𝜃 ≤ 180° 

จะได้ว่า 𝑎⃑ ∙ 𝑏⃑⃑ = |𝑎⃑||𝑏⃑⃑| cos 𝜃 
 

ก าหนดให้เวกเตอร์ 𝑎⃑ = (𝑎1, 𝑎2) และ 𝑏⃑⃑ = (𝑏1, 𝑏2)  มีขนาดมุมระหว่าง 𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑ เป็น 𝜃 ผลคณูเชิงสเกลาร์ 

𝑎⃑ ∙ 𝑏⃑⃑  ของเวกเตอร์ 𝑎⃑ และ 𝑏⃑⃑ ตามบทนิยามคือ 𝑎⃑ ∙ 𝑏⃑⃑ = |𝑎⃑||𝑏⃑⃑| cos 𝜃 

เราจะพสิูจน์ว่า 𝑎⃑ ∙ 𝑏⃑⃑ = |𝑎⃑||𝑏⃑⃑| cos 𝜃 = 𝑎1𝑏1 + 𝑎2𝑏2 
 

1. ใช้ทฤษฎีบทของพีทาโกรัส ค านวณหา:  

|𝑎⃑| = √𝑎1
2 + 𝑎2

2 และ |𝑏⃑⃑| = √𝑏1
2 + 𝑏2

2 

 

2. ต่อมา ใช้สูตรของโคไซน์ในการหาค่าของ 𝑐𝑜𝑠𝜃  

จาก 𝐴𝐵⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ = 𝑂𝐵⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑ − 𝑂𝐴⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑   

ดังนั้น |𝐴𝐵⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑ | = √(𝑏1 − 𝑎1)
2 + (𝑏2 − 𝑎2)

2 
 
 
 
 

ครูให้อธิบายเพิ่มเติมให้

นักเรียนท่ีสนใจหรือมี

ค าถาม เกี่ยวกับวิธีนิยาม

ภายในของเวกเตอร ์
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จากนั้น ใช้สูตรของโคไซน์ในการหา 

 
 

3. จะได้ว่า 𝑎⃑ ∙ 𝑏⃑⃑ = |𝑎⃑||𝑏⃑⃑| cos 𝜃 

 


