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แผนภาพต้ันไม้ี
แผนภาพต้นไม้เป็นวธิีกีาร้นับเหต่กุาร้ณ์ทีี่�เป็นไปได้ื่ทัี่�งหมดื่	โดื่ยไม่มีเหต่กุาร้ณ์ใดื่ซึ่ำ�าหรื่อ่เหต่กุาร้ณ์ใดื่ขาดื่หายไป
	 นับวธิีทีีี่�เป็นไปได้ื่ในการ้เรื่ยีงตั่วอกัษร้	3	ตั่ว	A,	B	แลัะ	C
จากแผนภาพต้่นไม้ด้ื่านขวา	มี	6	วธิีใีนการ้เรื่ยีงตั่วอกัษร้	3	ตั่ว

	 	 หาจำานวน	3	หลักัทีี่�เรื่ยีงโดื่ยใช้ตั่วเลัข	3	ตั่ว	ได้ื่แก	่1,	2	แลัะ	3	โดื่ยใช้ตั่วเลัขแต่่ลัะตั่วเพียง	1	ครื่ ั�ง
ใช้แผนภาพต้่นไม้เพ่�อแสดื่งวธิีเีรื่ยีงตั่วเลัข	3	ตั่ว	1,	2	แลัะ	3

จากแผนภาพต้่นไม้	มีการ้เรื่ยีง	6	วธิีี
6 วิธิีี

	 	 หาจำานวนเหต่กุาร้ณ์ทัี่�งหมดื่ทีี่�ผลัร้วมของลักูเต๋่าทีี่�ที่อดื่ได้ื่เท่ี่ากบั	6	เม่�อที่อดื่ลักูเต๋่า	3	ลักู	A,	B	แลัะ	C	ลักูลัะ	1	ครื่ ั�ง
ใช้แผนภาพต้่นไม้เพ่�อแสดื่งผลัของการ้ที่อดื่ลักูเต๋่า	3	ครื่ ั�ง

จากแผนภาพต้่นไม้	มีการ้เรื่ยีง	10	วธิีี
10 วิธิีี

	 	 ในเกมทีี่�โยนเหรื่ยีญ่	1	เหรื่ยีญ่ซึ่ำ�า	ๆ	คณุจะชนะเกมโดื่ยทีี่�เหรื่ยีญ่ออกหัว	2	ครื่ ั�ง	อย่างไร้กต็่าม	เกมจะจบลังหลังัจาก
โยนเหรื่ยีญ่	4	ครื่ ั�งหรื่อ่เหรื่ยีญ่ออกหัว	2	ครื่ ั�ง	ค้นหาจำานวนเหต่กุาร้ณ์ทัี่�งหมดื่ทีี่�จะชนะเกมนี�
ใช้แผนภาพต้่นไม้เพ่�อแสดื่งผลัทีี่�ที่ำาให้	〇	ออกหัว	แลัะ	×	ออกกอ้ย

จากแผนภาพต้่นไม้	มีการ้เรื่ยีง	6	วธิีี
6 วิธิีี

การทําความเขา้ใจวธิหีาจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดโดยใช้แผนภาพต้นไม้
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จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมด
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	 	 หาจำานวนเหต่กุาร้ณ์ทัี่�งหมดื่ทีี่�ผลัคณูของลักูเต๋่าทีี่�ที่อดื่ได้ื่เท่ี่ากบั	6	เม่�อที่อดื่ลักูเต๋่า	3	ลักู	A,	B	แลัะ	C	ลักูลัะ	1	ครื่ ั�ง

	 	 ในเกมทีี่�โยนเหรื่ยีญ่	1	เหรื่ยีญ่ซึ่ำ�า	ๆ	คณุจะชนะเกมโดื่ยทีี่�เหรื่ยีญ่ออกหัว	3	ครื่ ั�ง	อย่างไร้กต็่าม	เกมจะจบลังหลังัจาก
โยนเหรื่ยีญ่	4	ครื่ ั�งหรื่อ่เหรื่ยีญ่ออกหัว	3	ครื่ ั�ง	ค้นหาจำานวนเหต่กุาร้ณ์ทัี่�งหมดื่ทีี่�จะชนะเกมนี�

	 	 หาจำานวน	3	หลักัโดื่ยการ้เลัอ่กตั่วเลัข	3 ตั่ว	จาก	4	ตั่วทีี่�กำาหนดื่ให้โดื่ยใช้ได้ื่เพียงตั่วลัะ	1	ครื่ ั�ง	ดัื่งนี�	1,	2,	3	แลัะ	3

ใชิแ้ผนภาพต้ันไม้ีเพื�อแสำดื่งผลืของการที่อดื่ลืกูเต๋ัา 3 ครื่ั�ง

จากแผนภาพต้ันไม้ี มีีการเรื่ยีง 9 วิธิีี
9 วิธิีี
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ใชิแ้ผนภาพต้ันไม้ีเพื�อแสำดื่งผลืทีี่�ที่ำาให้ 〇 ออกหัวิ แลืะ × ออกก้อย

จากแผนภาพต้ันไม้ี มีีการเรื่ยีง 4 วิธิีี
4 วิธิีี
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โปรดื่ที่ราบวิา่มีีเลืข 3 จำานวิน 2 ตััวิ แลืะใชิแ้ผนภาพต้ันไม้ีเพื�อแสำดื่งผลืลัืพธี์

จากแผนภาพต้ันไม้ี มีีการเรื่ยีง 12 วิธิีี
12 วิธิีี
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หลัืกการบวิก
สมมติ่วา่มีเหต่กุาร้ณ์	2	เหต่กุาร้ณ์	ค่อ	เหต่กุาร้ณ์	A	แลัะ	B	แลัะสองเหต่กุาร้ณ์ไม่ได้ื่เกดิื่ข่�นพร้อ้มกนั	เม่�อมี	m	วธิีทีีี่�
เหต่กุาร้ณ์	A	จะเกดิื่ข่�น	แลัะมี	n	วธิีทีีี่�เหต่กุาร้ณ์	B	จะเกดิื่ข่�น	หลักการบวกต่่อไปนี�จง่สามาร้ถใช้ได้ื่

(หลักัการ้บวกยงัสามาร้ถใช้ได้ื่เม่�อมีเหต่กุาร้ณ์	3	เหต่กุาร้ณ์ข่�นไป)

explanation

โดื่ยกำาหนดื่ให้เหต่กุาร้ณ์	A	แลัะ	B	ไม่ได้ื่เกดิื่ข่�นพร้อ้มกนั	®	เน่�องจากมี	m	วธิีจีากการ้เลัอ่ก	A	แลัะ	n	วธิีจีากการ้
เลัอ่ก	B	ดัื่งนั�นวธิีทัีี่�งหมดื่ทีี่�เหต่กุาร้ณ์สามาร้ถเกดิื่ข่�นได้ื่ค่อ	(m+n)

หลัืกการคณู
สมมติ่วา่มีเหต่กุาร้ณ์	2	เหต่กุาร้ณ์	ค่อ	เหต่กุาร้ณ์	A	แลัะ	B	เม่�อมี	m	วธิีทีีี่�เหต่กุาร้ณ์	A	จะเกดิื่ข่�น	แลัะสำาหรื่บั
เหต่กุาร้ณ์ทีี่�เกดิื่ข่�นทัี่�งหมดื่เหลัา่นั�น	มี	n	วธิีทีีี่�เหต่กุาร้ณ์	B	จะเกดิื่ข่�น	ดัื่งนั�นหลักการคณูต่่อไปนี�จง่สามาร้ถใช้ได้ื่

(หลักัการ้คณูยงัสามาร้ถใช้ได้ื่เม่�อมีเหต่กุาร้ณ์	3	เหต่กุาร้ณ์ข่�นไป)

explanation

โดื่ยกำาหนดื่ให้เหต่กุาร้ณ์	A	แลัะ	B	เกดิื่ข่�นพร้อ้มกนั	®	เน่�องจากมี	n	วธิีจีากการ้เลัอ่กเหต่กุาร้ณ์	B	สำาหรื่บัที่กุ	ๆ	m
วธิีจีากการ้เลัอ่กเหต่กุาร้ณ์	A	ดัื่งนั�นวธิีทัีี่�งหมดื่ทีี่�เหต่กุาร้ณ์สามาร้ถเกดิื่ข่�นได้ื่ค่อ	(m´n)

	 	 ในเมนเูครื่่�องด่ื่�มของร้า้นอาหาร้แห่งหน่�ง	มีนำ�าผลัไม้	4	ชนิดื่แลัะมีนำ�าอดัื่ลัม	5	ชนิดื่	หาจำานวนวธิีทีีี่�คณุสามาร้ถเลัอ่ก
เครื่่�องด่ื่�ม	1	ชนิดื่จากเมนนีู� ได้ื่
คณุไม่สามาร้ถเลัอ่กนำ�าผลัไม้แลัะนำ�าอดัื่ลัมพร้อ้มกนัได้ื่
เน่�องจากมี	4	วธิีแีลัะ	5	วธิีใีนการ้เลัอ่กเครื่่�องด่ื่�มหน่�งชนิดื่	จากหลักัการ้บวก	เร้าจะได้ื่	4+5=9 วธิีี 9 วิธิีี

	 	 หาจำานวนเหต่กุาร้ณ์ทัี่�งหมดื่ทีี่�ผลัร้วมของลักูเต๋่าเป็นพหคุณูของ	3	เม่�อที่อดื่ลักูเต๋่า	2	ลักู	A	แลัะ	B	ลักูลัะ	1	ครื่ ั�ง
เม่�อผลัร้วมของลักูเต๋่าค่อค่าใดื่	ๆ	ของ	3,	6,	9	หรื่อ่	12	ซ่ึ่�งเป็นพหคุณูของ	3
ผลัร้วมของลักูเต๋่าทีี่�มีผลัคณูเป็น	3	มี	2	แบบ	ได้ื่แก	่(1,	2)	แลัะ	(2,	1)

ผลัร้วมของลักูเต๋่าทีี่�มีผลัคณูเป็น	6	มี	5	แบบ	ได้ื่แก	่(1,	5),	(2,	4),	(3,	3),	(4,	2)	แลัะ	(5,	1)

ผลัร้วมของลักูเต๋่าทีี่�มีผลัคณูเป็น	9	มี	4	แบบ	ได้ื่แก	่(3,	6),	(4,	5),	(5,	4)	แลัะ	(6,	3)

ผลัร้วมของลักูเต๋่าทีี่�มีผลัคณูเป็น	12	มี	1	แบบ	ได้ื่แก	่(6,	6)

เน่�องจากผลัร้วมบนลักูเต๋่าทีี่�เป็น	3,	6,	9	แลัะ	12	ไม่สามาร้ถเกดิื่ข่�นพร้อ้มกนัได้ื่	จากหลักัการ้บวก	เร้าจะได้ื่	
2+5+4+1=12	วธิีี 12 วิธิีี

การทําความเขา้ใจวธิหีาจาํนวนวธิท่ีีเหตกุารณ์ใดเหตกุารณ์หน่ึงจาก 2 เหตกุารณ์สามารถเกิดขึ้นได้ 
หรอืทัง้สองเหตกุารณ์สามารถเกิดขึ้นได้

จำานวินวิธิีทีีี่�เหตัก่ารณ์ A หรื่อื B เกิดื่ขึ�น Þ (m+n) วิธิีี

จำานวินวิธิีทีีี่�เหตัก่ารณ์ B เกิดื่ขึ�นสำำาหรื่บัแต่ัลืะเหตัก่ารณ์ A Þ (m´n) วิธิีี

วธิีทีีี่�	A	เกดิื่ข่�น	(m	วธิี)ี A1 ， A2 ， ... ， Am

วธิีทีีี่�	B	เกดิื่ข่�น	(n	วธิี)ี B1,	B2,	...,	Bn ， B1,	B2,	...,	Bn ， ... ， B1,	B2,	...,	Bn

การทําความเขา้ใจวธิหีาจาํนวนวธิท่ีีเหตกุารณ์ใดเหตกุารณ์หน่ึงจาก  เหตกุารณ์สามารถเกิดขึ้นได้ 

หลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณูหลัืกการบวิกแลืะหลัืกการคณู
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมด



4-5-1-2p2

	 	 มี	5	วธิีใีนการ้เดิื่นที่างจากเม่อง	A	ไปเม่อง	B	แลัะ	4	วธิีใีนการ้เดิื่นที่างจากเม่อง	B	ไปเม่อง	C	ในกร้ณีนี�	จงหา
จำานวนวธิีทัีี่�งหมดื่ในการ้เดิื่นที่างจากเม่อง	A	ผ่านเม่อง	B	ไปเม่อง	C
มี	5	วธิีใีนการ้เดิื่นที่างจากเม่อง	A	ไปเม่อง	B	แลัะสำาหรื่บัแต่่ลัะวธิีเีหลัา่นั�นมี	4	วธิีใีนการ้เดิื่นที่างจากเม่อง	B	ไปเม่อง	C
ดัื่งนั�น	จากหลักัการ้คณู	เร้าจะได้ื่	5´4=20 วธิีี 20 วิธิีี

	 	 คณุ	D	มีเส่�อเชิ�ต่	6	แบบ	แลัะมีกางเกงขายาว	5	แบบ	หาจำานวนวธิีทีีี่�เขาสามาร้ถเลัอ่กเส่�อเชิ�ต่	1	แบบแลัะกางเกงขา
ยาว	1	แบบเพ่�อสวมใส่
มี	6	วธิีใีนการ้เลัอ่กเส่�อเชิ�ต่	แลัะสำาหรื่บัแต่่ลัะวธิีเีหลัา่นั�นมี	5	วธิีใีนการ้เลัอ่กกางเกงขายาว
ดัื่งนั�น	จากหลักัการ้คณู	เร้าจะได้ื่	6´5=30 วธิีี 30 วิธิีี

	 	 จำานวนบวกทัี่�งหมดื่ทีี่�หาร้	144	ลังตั่ว	มีกี�จำานวน
แยกตั่วปร้ะกอบของ	144	เป็นตั่วปร้ะกอบเฉพาะจะได้ื่	144 2 34 2= ×

นั�นค่อ	จะมีจำานวน	5	จำานวนทีี่�สามาร้ถหาร้	24			ได้ื่ลังตั่ว	ค่อ	1 2 2 2 22 3 4, , , ,																		แลัะมีจำานวน	3	จำานวนทีี่�สามาร้ถหาร้	 32			ได้ื่
ลังตั่ว	ค่อ	1 3 32, ,							
เร้าจะได้ื่จำานวนบวกทัี่�งหมดื่ทีี่�หาร้	144	ลังตั่ว	โดื่ยหลักัการ้คณูนำาจำานวน	5	จำานวนทีี่�หาร้	24			ได้ื่ลังตั่ว	กบันำาจำานวน	3
จำานวนทีี่�หาร้	 32			ได้ื่ลังตั่ว
ดัื่งนั�น	จากหลักัการ้คณู	เร้าจะได้ื่	5´3=15 จำานวน 15 จำานวิน
check

บนเครื่่�องคิดื่เลัขวทิี่ยาศาสต่รื่	์ใช้ฟังกชั์น	FORMAT (ร่ีป็แบบ)	เพ่�อแยกตั่วปร้ะกอบ	144	เป็นตั่วปร้ะกอบเฉพาะ
กดื่	w	เลัอ่ก	[Calculate (คำำ�นวณ)]	กดื่	|

	 	 ในชั�นเรื่ยีนทีี่�กำาหนดื่	มีนักเรื่ยีน	16	คนทีี่�ขี�จกัร้ยานไปโร้งเรื่ยีนแลัะมีนักเรื่ยีน	19	คนทีี่�นั�งร้ถบัสไปโร้งเรื่ยีน	หา
จำานวนวธิีทีีี่�คณุสามาร้ถเลัอ่กนักเรื่ยีน	1	คนจากนักเรื่ยีนทัี่�งหมดื่นั�น

	 	 หาจำานวนวธิีทีีี่�ผลัร้วมของลักูเต๋่ามากกวา่หรื่อ่เท่ี่ากบั	9	เม่�อที่อดื่ลักูเต๋่า	2	ลักู	ลักูใหญ่่แลัะลักูเลัก็	ลักูลัะ	1	ครื่ ั�ง

144B	กดื่	n
เลัอ่ก	[Prime Factor (ต้วป็รีะกอบเฉพ�ะ)]	กดื่	|

คณ่ไม่ีสำามีารถเลืือกนักเรื่ยีน 1 คนทีี่�ขี�จกัรยานไปโรงเรื่ยีนแลืะนักเรื่ยีน 1 คนทีี่�นั�งรถ
บัสำไปโรงเรื่ยีนพรอ้มีกันได้ื่
เนื�องจากมีี 16 วิธิีแีลืะ 19 วิธิีีในการเลืือกนักเรื่ยีน 1 คน จากหลัืกการบวิก เราจะได้ื่ 
16+19=35 วิธิีี

35 วิธิีี

เมืี�อผลืรวิมีของลืกูเต๋ัาคือค่าใดื่ ๆ ของ 9, 10, 11 หรื่อื 12 ซึึ่�งมีากกวิา่หรื่อืเท่ี่ากับ 9
ผลืรวิมีของลืกูเต๋ัาเป็น 9 มีี 4 แบบ ได้ื่แก่ (3, 6), (4, 5), (5, 4) แลืะ (6, 3)

ผลืรวิมีของลืกูเต๋ัาเป็น 10 มีี 3 แบบ ได้ื่แก่ (4, 6), (5, 5) แลืะ (6, 4)

ผลืรวิมีของลืกูเต๋ัาเป็น 11 มีี 2 แบบ ได้ื่แก่ (5, 6) แลืะ (6, 5)

ผลืรวิมีของลืกูเต๋ัาเป็น 12 มีี 1 แบบ ได้ื่แก่ (6, 6)

เนื�องจากผลืรวิมีบนลืกูเต๋ัาทีี่�เป็น 9, 10, 11 แลืะ 12 ไม่ีสำามีารถเกิดื่ขึ�นพรอ้มีกันได้ื่ จาก
หลัืกการบวิก เราจะได้ื่ 4+3+2+1=10 วิธิีี

10 วิธิีี
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	 	 ในเมนูขูองร้า้นอาหารแห่่งหน่ึ่�ง มีเครื่่�องด่ื่�ม 6 ชนิิด อาหารจานหลักั 8 ชนิิด และของหวาน 5 ชนิิด หาจำำ�นวนวิธิีท่ีี่�
คุณุสามารถเลืือกของ 1 ชนิิดจากแต่่ละรายการ

	 	 ทอดลูกูเต๋๋า 3 ลูกู A, B และ C จำำ�นวน 1 ครั้้ �ง ผลลัพัธ์ท่์ี่�เกิดิขึ้้�น มีทั้้�งหมดกี่่�วิธิีี

	 	 จำำ�นวนบวกทั้้�งหมดท่ี่�หาร 360 ลงตััว มีกี่่�จำำ�นวน

มีี 6 วิธิีีในการเลืือกเครื่่�องด่ื่�ม มีี 8 วิธิีีในการเลืือกอาหารจานหลััก และมีี 5 วิธิีีในการ
เลืือกของหวาน
ดัังนั้้�น จากหลัักการคูณู เราจะได้้ 6´8´5=240 วิธิีี

� 240 วิธิีี

มีี 6 ผลลัพธ์ส์ำำ�หรับั A มีี 6 ผลลัพธ์ส์ำำ�หรับั B และมีี 6 ผลลัพธ์ส์ำำ�หรับั C
ดัังนั้้�น จากหลัักการคูณู เราจะได้้ 6´6´6=216 วิธิีี

� 216 วิธิีี

แยกตััวประกอบของ 360 เป็็นตััวประกอบเฉพาะจะได้้ 360 2 3 53 2= × ×
นั่่�นคืือ จะมีีจำำ�นวน 4 จำำ�นวนท่ี่�สามารถหาร 23   ได้้ลงตััว คืือ 1 2 2 22 3, , ,               และจะมีีจำำ�นวน 
3 จำำ�นวนท่ี่�สามารถหาร 32   ได้้ลงตััว คืือ 1 3 32, ,          และมีีจำำ�นวน 2 จำำ�นวนท่ี่�สามารถหาร 5 
ได้้ลงตััว คืือ 1 และ 5
ดัังนั้้�น จากหลัักการคูณู เราจะได้้ 4´3´2=24 จำำ�นวน
� 24 จำำ�นวน

360B กด n เลืือก [Prime Factor (ตััวประกอบเฉพาะ)] กด |



4-5-2-1p1

การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยน
เม่�อของหลัายสิ�งถกูเรื่ยีงเป็นเส้นต่ร้ง	เรื่ยีกวา่การเรยีงสับเปล่ียน	หากคณุนำาสิ�งของ	r	สิ�ง	ออกจากสิ�งของทีี่�แต่กต่่าง
กนั	n	สิ�ง	แลัะนำามาเรื่ยีงเป็นแถว	1	แถว	เร้าเรื่ยีกวา่การเรยีงสับเปล่ียนสิง่ของ r สิง่ท่ีนํามาจากสิง่ของ n สิง่	แลัะ
จำานวนทัี่�งหมดื่จะแสดื่งในร้ปู	n rP							อยา่งไร้กต็่าม	r≤n	คณุสามาร้ถหาจำานวนทัี่�งหมดื่ของการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของ	r
สิ�ง	ทีี่�เลัอ่กมาจากสิ�งของ	n	สิ�งได้ื่ดัื่งต่่อไปนี�

		 จำานวนทัี่�งหมดื่ของการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของ	5	สิ�งทีี่�เลัอ่กมาจากสิ�งของ	8	สิ�งค่อ	

8 5 8 8 1 8 2 8 3 8 4 8 7 6 5 4 6720P ( ) ( ) ( ) ( )= ⋅ − ⋅ − ⋅ − ⋅ − = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ =

check

ใช้เครื่่�องคิดื่เลัขวทิี่ยาศาสต่รื่เ์พ่�อคำานวณจำานวนทัี่�งหมดื่ของการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของ	5	สิ�งทีี่�เลัอ่กมาจากสิ�งของ	8	สิ�ง
กดื่	w	เลัอ่ก	[Calculate (คำำ�นวณ)]	กดื่	|

explanation

โดื่ยพิจาร้ณาการ้นำาสิ�งของทีี่ลัะ	1	สิ�งต่ามลัำาดัื่บจากสิ�งของ	n	สิ�ง
สิ�งของทีี่�	1	 มี	n	วธิีใีนการ้นำาสิ�งของ	1	สิ�งมาจากสิ�งของ	n	สิ�ง
สิ�งของทีี่�	2	 มี	(n-1)	วธิีใีนการ้นำาสิ�งของ	1	สิ�งมาจากสิ�งของทีี่�เหลัอ่อยู	่(n-1)	สิ�ง
สิ�งของทีี่�	3	 มี	(n-2)	วธิีใีนการ้นำาสิ�งของ	1	สิ�งมาจากสิ�งของทีี่�เหลัอ่อยู	่(n-2)	สิ�ง

สิ�งของทีี่�	r	 	เน่�องจากสิ�งของ	(r-1)	สิ�ง	ถกูเลัอ่กมาจากสิ�งของ	n	สิ�งแลัว้	ดัื่งนั�นจำานวนสิ�งของทีี่�เหลัอ่อยูค่่อ	
n-(r-1)=(n-r+1)	สิ�ง

	 จง่มี	(n-r+1)	วธิี	ีในการ้นำาสิ�งของ	1	สิ�งมาจากจำานวนทีี่�เหลัอ่อยูนี่�
จากหลักัการ้คณู	มี	n´(n-1)´(n-2)´...´(n-r+1)	วธิี	ีในการ้นำาสิ�งของ	n	สิ�งมาจากสิ�งของ	r	สิ�ง

โดื่ยเฉพาะอย่างยิ�ง	จำานวนทัี่�งหมดื่ในการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของทัี่�งหมดื่	n	สิ�งทีี่�นำามาจากสิ�งของทีี่�แต่กต่่างกนั	n	สิ�ง
ค่อ	 n n n n nP ( )( )= − − ⋅ ⋅1 2 3 2 1

ผลัคณูของจำานวนเต็่มบวกหรื่อ่จำานวนนับทัี่�งหมดื่จาก	1	ถง่	n	เช่น	ที่างขวาม่อของสมการ้ขา้งต้่น	เรื่ยีกวา่
แฟกทอเรยีล n แลัะแสดื่งในร้ปู	n!	นอกจากนี�ยงันิยามเป็น	0!=1

การทําความเขา้ใจจาํนวนวธิทัีง้หมดท่ีสามารถเรยีงส่ิงต่าง ๆ เป็นเส้นตรง
ì ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï í ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï î

ผลืคณูของสิำ�งของ r สิำ�ง

n r n n n n rP ( )( ) ( )= − − − +1 2 1

8	กดื่	T	เลัอ่ก	[Probability (คำว�มน่�จะเป็็น)]	กดื่	|

เลัอ่ก	[Permutation (ก�รีเรีียงส้ิ้บเป็ล่�ยน)(P)]	กดื่	|,	5B

…

n n n n! ( )( )= − − ⋅ ⋅1 2 3 2 1

การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยน
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่



4-5-2-1p2

	 6!=6×5×4×3×2×1=720

check

ใช้้เครื่่�องคิิดเลขวิทิยาศาสตร์เ์พ่ื่�อคำำ�นวณ 6!

กด w เลืือก [Calculate (คำำ�นวณ)] กด |

โดยใช้้เครื่่�องหมายแฟกทอเรียีล ซ่ึ่�งเราสามารถแปลงเป็็น 9 5 9 8 7 6 5 9 8 7 6 5
4 3 2 1

4 3 2 1

9

4

9

9 5
P

!

!

!
( )!

= ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅
⋅ ⋅ ⋅
⋅ ⋅ ⋅

= =
−

                                                                                                 

ได้้ เราสามารถแสดงสูตูรสำำ�หรับัการหาจำำ�นวนทั้้�งหมดในการเรียีงสัับเปลี่่�ยนได้้ดัังต่่อไปนี้้�

เม่ื่�อ r=0 ในสูตูรข้า้งต้้น จะกลายเป็็น n
n

n
n
n

P
!

( )!

!

!
0

0
1=

−
= =                                         ซ่ึ่�งเรานิิยามเป็็น nP0 1=

	 	 จงแก้้โจทย์ต่์่อไปนี้้�
(1)	 หาค่่าของ 6 4P

� 360

(2)	 หาค่่าของ 10 3P

� 720

(3)	 เม่ื่�อ 15
15

!
!= A               จงหาค่่าของ A

จาก 15
15

15 14

15
14

! !
!=

⋅
=                                เราจะได้้ A=14

� 14

6 กด T เลืือก [Probability (ความน่่าจะเป็็น)] กด | 	
เลืือก [Factorial (แฟกทอเรีียล)(!)] กด |, B

n r
n
n r

P
!

( )!
=

−

6 4 6 5 4 3 360P = ⋅ ⋅ ⋅ =

6TR|RR|4B

10 3 10 9 8 720P = ⋅ ⋅ =

10TR|RR|3B

15TR|R|a15$p14TR|R|B



4-5-2-1p3

	 	 หาวา่มีกี�วธิีใีนการ้เรื่ยีงตั่วเลัข	7	ตั่ว	1,	2,	3,	4,	5,	6	แลัะ	7	ใน	1	แถว	ต่ามทีี่�แสดื่งด้ื่านลัา่ง
(1)	 เลัอ่กแลัะเรื่ยีงตั่วเลัข	4	ตั่วจากตั่วเลัข	7	ตั่ว
เน่�องจากเป็นการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของ	4	สิ�งทีี่�เลัอ่กมาจากสิ�งของ	7	สิ�ง	จง่มี	 7 4 7 6 5 4 840P = ⋅ ⋅ ⋅ =																																				วธิีี

840 วิธิีี

(2)	 เรื่ยีงตั่วเลัขทัี่�งหมดื่	7	ตั่ว
เน่�องจากเป็นการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของทัี่�งหมดื่	7	สิ�ง	จง่มี	 7 7 6 5 4 3 2 1 5040! = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ =																																																วธิีี

5040 วิธิีี

(3)	 เรื่ยีงตั่วเลัขทัี่�งหมดื่	7	ตั่วเป็นจำานวนคู่	7	หลักั
มี	3	วธิีใีนการ้เรื่ยีงจำานวนคู่	หลักัหน่วยต้่องเป็นเลัข	2,	4	หรื่อ่	6	แลัะหลักัอ่�น	ๆ	เป็นการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนเลัข	6	ตั่ว	
โดื่ยไม่ร้วมเลัขคู่	1	ตั่วในหลักัหน่วย
ดัื่งนั�น	จากหลักัการ้คณู	เร้าจะได้ื่	 3 6 3 6 5 4 3 2 1 2160× = × ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ =!																																																							วธิีี

2160 วิธิีี

	 	 จงแก้โจที่ยต่์่อไปนี�
(1)	 หาค่าของ	 9 3P

(2)	 หาค่าของ	 7 5P

7TR|RR|4B

7TR|R|B

3O6TR|R|B

504
9 3 9 8 7 504P = ⋅ ⋅ =

9TR|RR|3B

2520
7 5 7 6 5 4 3 2520P = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ =

7TR|RR|5B



4-5-2-1p4

(3)	 เม่ื่�อ 35 34× =! !A                      จงหาค่่าของ A

	 	 หาว่า่มีีกี่่�วิธิีใีนการเรียีงตััวเลข 8 ตัว 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7 และ 8 ใน 1 แถว ตามท่ี่�แสดงด้้านล่า่ง
(1)	 เลืือกและเรียีงตััวเลข 4 ตัวจากตััวเลข 8 ตัว

(2)	 เรียีงตััวเลขทั้้�งหมด 8 ตัว

(3)	 เรียีงตััวเลขทั้้�งหมด 8 ตัวเป็็นจำำ�นวนคี่่� 8 หลักั

จาก 35 34 35 34 33 32 3 2 1 35× = × ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ =! ( ) !                                                                                          เราจะได้้ A=35

� 35

35O34TR|R|p35TR|R|B

เนื่่�องจากเป็็นการเรียีงสัับเปลี่่�ยนสิ่่�งของ 4 สิ่่�ง ท่ี่�เลืือกมาจากสิ่่�งของ 8 สิ่่�ง จึงึมีี  
8 4 8 7 6 5 1680P = ⋅ ⋅ ⋅ =                                            วิธิีี
� 1680 วิธิีี

8TR|RR|4B

เนื่่�องจากเป็็นการเรียีงสัับเปลี่่�ยนสิ่่�งของทั้้�งหมด 8 สิ่่�ง จึงึมีี  
8 8 7 6 5 4 3 2 1 40320! = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ =                                                                วิธิีี
� 40320 วิธิีี

8TR|R|B

มีี 4 วิธิีีในการเรียีงจำำ�นวนคี่่� หลัักหน่่วยต้้องเป็็นเลข 1, 3, 5 หรือื 7 และหลัักอื่่�น ๆ 
เป็็นการเรียีงสัับเปลี่่�ยนเลข 7 ตััว โดยไม่่รวมเลขคี่่� 1 ตััวในหลัักหน่่วย
ดัังนั้้�น จากหลัักการคูณู เราจะได้้ 4 7 4 7 6 5 4 3 2 1 20160× = × ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ =!                                                                         วิธิีี
� 20160 วิธิีี

4O7TR|R|B



4-5-2-2p1

การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆ
พิจาร้ณาการ้เรื่ยีงต่่อไปนี�	โดื่ยทีี่�สิ�งใดื่สิ�งหน่�งถกูเรื่ยีงไวติ้่ดื่กนัหรื่อ่เรื่ยีงไวที้ี่�หัวแถวแลัะท้ี่ายแถว	แลัะใช้หลักัการ้คณู
เพ่�อแก้โจที่ย์
การเรยีงสิง่ใดสิง่หน่ึงไวติ้ดกัน

		 เม่�อเรื่ยีงตั่วอกัษร้	6	ตั่ว	A,	B,	C,	D,	E	แลัะ	F ในแนวนอนเป็น	1	แถว	พิจาร้ณาวา่มีการ้จดัื่เรื่ยีงกี�วธิีทีีี่�ตั่วอกัษร้	A
แลัะ	B	จะอยูติ่่ดื่กนั
เน่�องจาก	A	แลัะ	B	อยูติ่่ดื่กนัเสมอ	AB	จง่นับเป็นตั่วอกัษร้	1	ตั่ว	ดัื่งนั�นเม่�อร้วมกบัตั่วอกัษร้อ่�น	ๆ	ได้ื่แก	่C,	D,	E
แลัะ	F	เร้าจง่พิจาร้ณาได้ื่วา่เป็นการ้เรื่ยีงตั่วอกัษร้	5	ตั่ว
มี	5P5	วธิีใีนการ้เรื่ยีงตั่วอกัษร้เหลัา่นี�
ในการ้เรื่ยีงแต่่ลัะวธิีเีหลัา่นี�	มี	2P2	วธิีใีนการ้เรื่ยีงแค่ตั่วอกัษร้	A	แลัะ	B
ดัื่งนั�น	จากหลักัการ้คณู	เร้าสามาร้ถหาจำานวนวธิีทัีี่�งหมดื่ได้ื่	5P5´2P2=5!´2!=240 วธิีี

check

ใช้เครื่่�องคิดื่เลัขวทิี่ยาศาสต่รื่เ์พ่�อคำานวณ	5!´2!

แนวคิดในการเรยีงสิง่ใดสิง่หน่ึงท่ีหัวแถวและท้ายแถว

		 เม่�อเรื่ยีงตั่วอกัษร้	6	ตั่ว	A,	B,	C,	D,	E	แลัะ	F ในแนวนอนเป็น	1	แถว	พิจาร้ณาวา่มีการ้จดัื่เรื่ยีงกี�วธิีทีีี่�ตั่วอกัษร้	A
แลัะ	B	จะอยูที่ี่�หัวแถวแลัะท้ี่ายแถว
การ้เรื่ยีงตั่วอกัษร้	A	แลัะ	B	ไวที้ี่�หัวแถวแลัะท้ี่ายแถวค่อการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของ	2	สิ�งทีี่�เลัอ่กมาจากสิ�งของ	2	สิ�ง	
ดัื่งนั�นจง่มี	2P2	วธิีี
ในการ้เรื่ยีงแต่่ลัะวธิีเีหลัา่นี�	มี	4P4	วธิีใีนการ้เรื่ยีงตั่วอกัษร้อ่�น	ๆ	C,	D,	E	แลัะ	F
ดัื่งนั�น	จากหลักัการ้คณู	เร้าสามาร้ถหาจำานวนวธิีทัีี่�งหมดื่ได้ื่	2P2´4P4=2!´4!=48 วธิีี

check

ใช้เครื่่�องคิดื่เลัขวทิี่ยาศาสต่รื่เ์พ่�อคำานวณ	2!´4!

การทําความเขา้ใจวธิคํีานวณจาํนวนทัง้หมดของการเรยีงสับเปล่ียนท่ีส่ิงใดส่ิงหน่ึงเรยีงติดกันหรอื
เรยีงท่ีหัวแถวและท้ายแถว

พิจารณาการเรื่ยีงสิำ�งของโดื่ยกำาหนดื่ให้อยู่ติัดื่กับสิำ�งของอีก 1 สิำ�ง

5TR|R|O2TR|R|B

พิจารณาการเรื่ยีงสิำ�งของทีี่�หัวิแถวิแลืะท้ี่ายแถวิ แลืะเรื่ยีง
สิำ�งของทีี่�เหลืืออยู่ระหวิา่งหัวิแถวิแลืะท้ี่ายแถวิดัื่งกล่ืาวิ

2TR|R|O4TR|R|B

การทําความเขา้ใจวธิคํีานวณจาํนวนทัง้หมดของการเรยีงสับเปล่ียนท่ีส่ิงใดส่ิงหน่ึงเรยีงติดกันหรอื

การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนต่ัาง ๆ
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่



4-5-2-2p2

	 	 โดยกำำ�หนดให้้นัักเรียีน 8 คน A, B, C, D, E, F, G และ H ยืืนเข้า้แถวในแนวนอน 1 แถว จงหาว่า่มีีกี่่�วิธิีท่ีี่�นัักเรียีน
สามารถยืืนเข้า้แถวได้้ ตามท่ี่�แสดงด้้านล่า่ง
(1)	 นัักเรียีน C และ D ยืืนเข้า้แถวอยู่่�ติดกันั
เน่ื่�องจาก C และ D นั้้�นยืืนเข้า้แถวอยู่่�ติดกันัเสมอ จึึงนัับทั้้�งสองคนนี้้�เป็็นหน่ึ่�งกลุ่่�ม
มีี 7P7 วิธิีสีำำ�หรับันัักเรียีนคนอื่่�น ๆ 7 คนในการยืืนเข้า้แถว
ในแต่่ละแถวเหล่า่นี้้� มี 2P2 วิธิีเีท่่านั้้�นในการจัดัแถวสำำ�หรับั C และ D
ดัังนั้้�น จากหลักัการคูณู เราสามารถหาจำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดได้้ 7P7´2P2=7!´2!=10080 วิธิีี
� 10080 วธิี

(2)	 นัักเรียีน E และ F ยืืนเข้า้แถวท่ี่�หััวแถวและท้้ายแถว
แถวท่ี่�มีี E และ F ท่ี่�หััวแถวและท้้ายแถวคืือการเรียีงสัับเปลี่่�ยนของการเลืือกนัักเรียีน 2 คนจาก 2 คน ดังนั้้�นจึึงมีี 2P2 วิธิีี
ในแต่่ละแถวเหล่า่นี้้� มี 6P6 วิธิีใีนการจัดัแถวของนัักเรียีนคนอื่่�น ๆ
ดัังนั้้�น จากหลักัการคูณู เราสามารถหาจำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดได้้ 2P2´6P6=2!´6!=1440 วิธิีี
� 1440 วธิี

(3)	 นัักเรียีน G และ H ไม่่ได้้ยืืนเข้า้แถวท่ี่�หััวแถวหรืือท้้ายแถว
เซตของแถวท่ี่�นัักเรียีน G และ H อยู่่�ท่ี่�หััวแถวและท้้ายแถว และเซตของแถวท่ี่�นัักเรียีน G และ H ไม่่ได้้อยู่่�ท่ี่�หััวแถว
และท้้ายแถวนั้้�นมีีคอมพลีเีมนต์์ท่ี่�สััมพัันธ์ก์ันั
ดัังนั้้�น เราสามารถนำำ�จำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดท่ี่�นัักเรียีน 8 คน ยืืนเข้า้แถวในแนวนอน 8P8 ลบกับัจำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดท่ี่�
นัักเรียีน G และ H อยู่่�ท่ี่�หััวแถวและท้้ายแถว 2P2 ´ 6P6 ได้้
ดัังนั้้�น เราจึึงสามารถหาจำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดของ 8P8-2P2´6P6=8!-1440=38880 วิธิีี
� 38880 วธิี

7TR|R|O2TR|R|B

2TR|R|O6TR|R|B
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4-5-2-2p3

	 	 โดยกำำ�หนดให้้นัักฟุตุบอล 3 คนและนัักบาสเกตบอล 4 คนยืืนเข้า้แถวตามแนวนอน 1 แถว จงหาว่า่มีีกี่่�วิธิีท่ีี่�พวกเขา
สามารถยืืนเข้า้แถวได้้ ตามท่ี่�แสดงด้้านล่า่ง
(1)	 นัักฟุตุบอล 3 คนยืืนเข้า้แถว 1 แถว
เน่ื่�องจากนัักฟุตุบอล 3 คนยืืนเข้า้แถว 1 แถวเสมอ จึึงนัับพวกเขาเป็็นหน่ึ่�งกลุ่่�ม
มีี 5P5 วิธิีสีำำ�หรับันัักกีฬีาคนอื่่�น ๆ 5 คนในการยืืนเข้า้แถว
ในแต่่ละแถวเหล่า่นี้้� มี 3P3 วิธิีเีท่่านั้้�นในการจัดัแถวนัักฟุตุบอล 3 คน
ดัังนั้้�น จากหลักัการคูณู เราสามารถหาจำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดได้้ 5P5´3P3=5!´3!=720 วิธิีี
� 720 วธิี

(2)	 นัักบาสเกตบอลยืืนเข้า้แถวท่ี่�หััวแถวและท้้ายแถว
แถวท่ี่�มีีนัักกีฬีา 2 คนท่ี่�หััวแถวและท้้ายแถวคืือการเรียีงสัับเปลี่่�ยนของการเลืือกนัักกีฬีา 2 คนจาก 4 คน ดังนั้้�นจึึงมีี 
4P2 วิธิีี
ในแต่่ละแถวเหล่า่นี้้� มี 5P5 วิธิีเีท่่านั้้�นในการจัดัแถวนัักกีฬีาท่ี่�เหลืืออยู่่� 5 คน

ดัังนั้้�น จากหลักัการคูณู เราสามารถหาจำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดได้้ 4P2´5P5=
4

4 2

!
( )!-
           ´5!=1440 วิธิีี

� 1440 วธิี

(3)	 นัักบาสเกตบอลไม่่ได้้ยืืนเข้า้แถวท่ี่�หััวแถวหรืือท้้ายแถว
เซตของแถวท่ี่�นัักบาสเก็ต็บอลอยู่่�ท่ี่�หััวแถวและท้้ายแถว และเซตของแถวท่ี่�นัักบาสเก็ต็บอลไม่่ได้้อยู่่�ท่ี่�หััวแถวและ
ท้้ายแถวนั้้�นมีีคอมพลีเีมนต์์ท่ี่�สััมพัันธ์ก์ันั
ดัังนั้้�น เราสามารถนำำ�จำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดท่ี่�นัักกีฬีา 7 คน ยืืนเข้า้แถวในแนวนอน 7P7 ลบกับัจำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดท่ี่�นััก
บาสเกตบอล อยู่่�ท่ี่�หััวแถวและท้้ายแถว 4P2 ´ 5P5 ได้้
ดัังนั้้�น เราจึึงสามารถหาจำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดของ 7P7-4P2´5P5=7!-1440=3600 วิธิีี
� 3600 วธิี

5TR|R|O3TR|R|B

4TR|RR|2O5TR|R|B
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4-5-2-2p4

		 โดื่ยกำาหนดื่ให้จดัื่ลัำาดัื่บการ้วิ�งสำาหรื่บัการ้วิ�งผลัดัื่ของนักศ่กษาชั�น�ทีี่�	1	จำานวน	4	คน	แลัะนักศ่กษาชั�น�ทีี่�	2
จำานวน	4	คน	จงหาวา่มีลัำาดัื่บการ้วิ�งกี�วธิี	ีต่ามทีี่�แสดื่งด้ื่านลัา่ง
(1)	 นักศ่กษาชั�น�ทีี่�	1	จำานวน	4	คนวิ�งต่่อกนั

(2)	 นักศ่กษาชั�น�ทีี่�	2	วิ�งในต่ำาแหน่งแร้กแลัะต่ำาแหน่งสดุื่ท้ี่าย

(3)	 นักศ่กษาชั�น�ทีี่�	2	ไม่ได้ื่วิ�งในต่ำาแหน่งแร้กแลัะต่ำาแหน่งสดุื่ท้ี่าย

โดื่ยนับนักศึกษาชิั�น�ทีี่� 1 จำานวิน 4 คนเป็นหนึ�งกลื่่มี
มีี 5P5 วิธิีีในการเรื่ยีงลืำาดัื่บการวิิ�งของนักศึกษาคนอื�น ๆ 5 คน
ในแต่ัลืะลืำาดัื่บการวิิ�งเหล่ืานี� มีี 4P4 วิธิีีในการเรื่ยีงลืำาดัื่บการวิิ�งของนักศึกษาชิั�น�ทีี่� 1
จำานวิน 4 คน
ดัื่งนั�น จากหลัืกการคณู เราสำามีารถหาจำานวินวิธิีทัีี่�งหมีดื่ได้ื่ 5P5´4P4=5!´4!=2880 วิธิีี

2880 วิธิีี

5TR|R|O4TR|R|B

ลืำาดัื่บการวิิ�งทีี่�มีีนักศึกษาชิั�น�ทีี่� 2 วิิ�งในตัำาแหน่งแรกแลืะตัำาแหน่งส่ำดื่ท้ี่ายคือการ
เรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนการเลืือกนักศึกษา 2 คนจากนักศึกษาชิั�น�ทีี่� 2 จำานวิน 4 คน ดัื่งนั�น
จงึมีี 4P2 วิธิีี
ในแต่ัลืะลืำาดัื่บการวิิ�งเหล่ืานี� มีี 6P6 วิธิีีในการเรื่ยีงลืำาดัื่บการวิิ�งสำำาหรื่บันักศึกษาทีี่�
เหลืืออยู่ 6 คน โดื่ยไม่ีรวิมีนักศึกษา 2 คนทีี่�วิิ�งในตัำาแหน่งแรกแลืะตัำาแหน่งส่ำดื่ท้ี่าย
ดัื่งนั�น จากหลัืกการคณู เราสำามีารถหาจำานวินวิธิีทัีี่�งหมีดื่ได้ื่ 

4P2´6P6=
4
4 2
!

( )!-             ´6!=8640 วิธิีี

8640 วิธิีี

4TR|RR|2O6TR|R|B

เซึ่ตัของลืำาดัื่บการวิิ�งทีี่�ตัำาแหน่งแรกแลืะตัำาแหน่งส่ำดื่ท้ี่ายคือนักศึกษาชิั�น�ทีี่� 2
ทัี่�งสำองคน แลืะเซึ่ตัของลืำาดัื่บการวิิ�งทีี่�ตัำาแหน่งแรกแลืะตัำาแหน่งส่ำดื่ท้ี่ายไม่ีใชิ่
นักศึกษาชิั�น�ทีี่� 2 ทัี่�งสำองคนมีีคอมีพลีืเมีนต์ัทีี่�สัำมีพันธีกั์น
ดัื่งนั�น เราสำามีารถนำาลืำาดัื่บของการวิิ�งทัี่�งหมีดื่ของนักศึกษา 8 คน 8P8 ลืบกับลืำาดัื่บ
ของการวิิ�งทัี่�งหมีดื่ทีี่�มีีตัำาแหน่งแรกแลืะตัำาแหน่งส่ำดื่ท้ี่ายเป็นนักศึกษาชิั�น�ทีี่� 2 ได้ื่
ดัื่งนั�น เราสำามีารถหาจำานวินวิธิีทัีี่�งหมีดื่ได้ื่ 8P8-4P2´6P6=8!-8640=31680 วิธิีี

31680 วิธิีี

8TR|R|pMB



4-5-2-3p1

การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมี
การ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนทีี่�สิ�งของทีี่�แต่กต่่างกนั	n	สิ�ง	เรื่ยีงเป็นวงกลัมค่อการเรยีงสับเปล่ียนเชิงวงกลม	ในการ้เรื่ยีงสับ
เปลัี�ยนเชิงวงกลัม	เร้าจะพิจาร้ณาวา่การ้เรื่ยีงนั�นเหม่อนกนั	กต่็่อเม่�อหมนุแลัว้เป็นการ้เรื่ยีงทีี่�เหม่อนกนั	คณุสามาร้ถ
หาจำานวนทัี่�งหมดื่ของการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนเชิงวงกลัมของสิ�งของทีี่�แต่กต่่างกนั	n	สิ�งได้ื่ดัื่งต่่อไปนี�

	 พิจาร้ณาจำานวนทัี่�งหมดื่ในการ้เรื่ยีงแบบวงกลัมของตั่วอกัษร้	5	ตั่ว	A,	B,	C,	D	แลัะ	E

การ้เรื่ยีง	5	แบบทีี่�แสดื่งในภาพปร้ะกอบด้ื่านบนค่อการ้เรื่ยีงทัี่�งหมดื่	1	แบบ	เน่�องจากการ้เรื่ยีงนั�นจะเหม่อนกนัเม่�อหมนุ
จำานวนการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนทีี่�	A,	B,	C,	D	แลัะ	E	เรื่ยีงเป็น	1	แถวค่อ	5P5	วธิี	ีแลัะเม่�อเร้าเรื่ยีงเป็นวงกลัม	ทัี่�ง	5	วธิีนัี�น
จะเหม่อนกนั

ดัื่งนั�น	จำานวนทัี่�งหมดื่ของการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนเชิงวงกลัมค่อ	 5 5

5

5

5
4

P !
!= =																							(วธิี)ี

จากส่วนนี�	เร้าจง่เขา้ใจได้ื่วา่การ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของ	n	สิ�งทีี่�เรื่ยีงเป็นวงกลัมสามาร้ถพิจาร้ณาได้ื่โดื่ยการ้กำาหนดื่

ให้สิ�งของ	1 สิง่คงท่ี แล้วจงึเรยีงสิง่ของท่ีเหลืออยู่ (n-1) สิง่
โดื่ยเฉพาะอย่างยิ�ง	เม่�อเท่ี่ากบัการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนของ	(n-1)	สิ�ง	แลัว้สิ�งของ	5	สิ�งมีการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยน	
5-1=4	สิ�ง	ดัื่งนั�นจง่มี	4P4=4!	วธิีี

การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีแบบพลิืกได้ื่
การ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนทีี่�มีสิ�งของทีี่�แต่กต่่างกนั	n	สิ�ง	เช่นลักูปัดื่บนสร้อ้ยคอ	เรื่ยีกวา่
การเรยีงสับเปล่ียนเชิงวงกลมแบบพลิกได้	ในการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนเชิงวงกลัมแบบพลักิได้ื่	เร้าจะพิจาร้ณาวา่การ้เรื่ยีง
นั�นเหม่อนกนักต่็่อเม่�อพลักิแลัว้เป็นการ้เรื่ยีงทีี่�เหม่อนกนั	คณุสามาร้ถหาจำานวนทัี่�งหมดื่ของการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนเชิง
วงกลัมแบบพลักิได้ื่ของสิ�งของทีี่�แต่กต่่างกนั	n	สิ�งได้ื่ดัื่งต่่อไปนี�

	 พิจาร้ณาจำานวนวธิีทัีี่�งหมดื่ในการ้ที่ำาสร้อ้ยคอโดื่ยการ้ร้อ้ยลักูปัดื่ทีี่�แต่กต่่างกนั	5	เม็ดื่	A,	B,	C,	D	แลัะ	E
การ้เรื่ยีง	2	วธิีทีีี่�แสดื่งในร้ปูภาพด้ื่านขวาจะถอ่วา่เหม่อนกนั	
เน่�องจากการ้เรื่ยีงนั�นเหม่อนกนัเม่�อพลิักสร้อ้ยคอ
การ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนเชิงวงกลัมโดื่ยเรื่ยีงลักูปัดื่ทีี่�แต่กต่่างกนั	5	เม็ดื่เป็น
วงกลัมมีการ้เรื่ยีง	(5-1)!	วธิี	ีแลัะการ้เรื่ยีง	2	วธิีนัี�นเหม่อนกนัเม่�อพลิัก

ดัื่งนั�น	เม่�อที่ำาสร้อ้ยคอโดื่ยการ้ร้อ้ยลักูปัดื่ทีี่�แต่กต่่างกนั	5	เม็ดื่เขา้

ด้ื่วยกนั	จง่มีวธิีทัีี่�งหมดื่	
( )!5 1

2

-
												วธิีใีนการ้ที่ำาสร้อ้ยคอ

การทําความเขา้ใจการเรยีงสับเปล่ียนส่ิงต่าง ๆ เป็นวงกลม
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การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมี
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่



4-5-2-3p2

	 	 โดยกำำ�หนดให้้ตััวอักัษรพิมพ์์ใหญ่่ 4 ตัว A, B, C และ D และตััวอักัษรพิมพ์์เล็ก็ 4 ตัว e, f, g และ h เรียีงกันัเป็็น
วงกลม จงหาว่า่มีีกี่่�วิธิีท่ีี่�สามารถเรียีงตััวอักัษรดังกล่า่วได้้ ตามท่ี่�แสดงด้้านล่า่ง
(1)	 เรียีงตััวอักัษร 8 ตัวโดยอิสิระ
จากการเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิิงวงกลมของสิ่่�งของ 8 สิ่่�ง มี (8-1)!=7!=5040 วิธิีี
� 5040 วธิี

(2)	 สลับัระหว่า่งตััวพิิมพ์์ใหญ่่และตััวพิิมพ์์เล็ก็
เรียีงตััวอักัษรพิมพ์์ใหญ่่ 4 ตัวเป็็นวงกลม และเรียีงตััวอักัษรพิมพ์์เล็ก็ระหว่า่งตััวอักัษร
พิิมพ์์ใหญ่่ดัังกล่า่ว
จำำ�นวนทั้้�งหมดในการเรียีงตััวอักัษรพิมพ์์ใหญ่่ 4 ตัวคืือการเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิิงวงกลมของ
สิ่่�งของ 4 สิ่่�ง ดังนั้้�นจึึงมีี (4-1)!=3! วิธิีี
จำำ�นวนทั้้�งหมดในการเรียีงสัับเปลี่่�ยนตััวอักัษรพิมพ์์เล็ก็ 4 ตัวคืือการเรียีงสัับเปลี่่�ยนตััว
อักัษรพิมพ์์เล็ก็ 4 ตัว โดยกำำ�หนดให้้ e เป็็นตััวอักัษรแรก ตามท่ี่�แสดงในรูปูภาพด้้านขวา
ดัังนั้้�น เราจึึงได้้ 4P4 วิธิีี
ดัังนั้้�น จากหลักัการคูณู เราสามารถเรียีงตััวอักัษรได้้ทั้้�งหมด  3!´4P4=3!´4!=144 วิธิีี
� 144 วธิี

(3)	 เรียีงตััวอักัษรพิมพ์์เล็ก็ 4 ตัวเป็็นหน่ึ่�งแถว
โดยนัับตััวอักัษรพิมพ์์เล็ก็ 4 ตัวเป็็นหน่ึ่�งกลุ่่�ม และพิิจารณาการเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิิงวงกลมของตััวอักัษร 5 ตัว
การเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิิงวงกลมนี้้�มีี (5-1)!=4! วิธิีี
ในการเรียีงแต่่ละวิธิีเีหล่า่นี้้� มี 4P4 วิธิีใีนการเรียีงตััวอักัษรพิมพ์์เล็ก็ 4 ตัว
ดัังนั้้�น จากหลักัการคูณู เราสามารถหาจำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดได้้ 4!´4P4=4!´4!=576 วิธิีี
� 576 วธิี
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4-5-2-3p3

	 	 มีีนัักเรียีน 2 คนสวมรองเท้้าสีีขาวและมีีนัักเรียีน 8 คนสวมรองเท้้าสีีดำำ�ต้องนั่่�งท่ี่�โต๊๊ะกลมหน่ึ่�งตััว จงหาว่า่มีีกี่่�วิธิีท่ีี่�
พวกเขาสามารถนั่่�งโต๊๊ะดัังกล่า่วได้้ ตามท่ี่�แสดงด้้านล่า่ง
(1)	 นัักเรียีน 2 คนท่ี่�สวมรองเท้้าสีีขาวนั่่�งหัันหน้้าเข้า้หากันั
โดยพิิจารณาให้้นัักเรียีน 2 คนท่ี่�สวมรองเท้้าสีีขาวนั่่�งหัันหน้้าเข้า้หากันั และนัักเรียีน 8 คนท่ี่�สวมรองเท้้าสีีดำำ�นั่่�งอยู่่�
ระหว่า่งพวกเขา
นัักเรียีน 2 คนท่ี่�สวมรองเท้้าสีีขาวนั่่�งตามการเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิิงวงกลมของนัักเรียีน 2 คน ดังนั้้�นจึึงมีี (2-1)!=1! วิธิีี
หากเราพิิจารณาการเรียีงท่ี่�นั่่�งของนัักเรียีน 8 คนท่ี่�สวมรองเท้้าสีีดำำ� โดยเริ่่ �มจากใครก็ต็ามท่ี่�นั่่�งอยู่่�ข้า้ง ๆ นักเรียีนท่ี่�
สวมรองเท้้าสีีขาว 1 คน ก็จ็ะกลายเป็็นการเรียีงสัับเปลี่่�ยนนัักเรียีน 8 คน ดังนั้้�นจึึงมีี 8P8 วิธิีี
ดัังนั้้�น จากหลักัการคูณู เราสามารถหาจำำ�นวนทั้้�งหมดได้้ 1!´8P8=1´8!=40320 วิธิีี
� 40320 วธิี

(2)	 นัักเรียีน 2 คนท่ี่�สวมรองเท้้าสีีขาวนั่่�งข้า้งกันั
โดยนัับนัักเรียีนท่ี่�สวมรองเท้้าสีีขาว 2 คนเป็็นหน่ึ่�งกลุ่่�ม และพิิจารณาการเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิิงวงกลมของนัักเรียีน 9 คน
การเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิิงวงกลมนี้้�มีี (9-1)!=8! วิธิีี
ในการเรียีงท่ี่�นั่่�งแต่่ละวิธิีเีหล่า่นี้้� มี 2P2 วิธิีใีนการเรียีงท่ี่�นั่่�งของนัักเรียีนแค่่ 2 คนท่ี่�สวมรองเท้้าสีีขาว
ดัังนั้้�น จากหลักัการคูณู เราสามารถหาจำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดได้้ 8!´2P2=8!´2!=80640 วิธิีี
� 80640 วธิี

	 	 โดยกำำ�หนดให้้วงกลมแบ่่งออกเป็็น 6 ส่วนเท่่า ๆ กันั แต่่ละส่่วนระบายสีีท่ี่�แตกต่่างกันั
ทั้้�งหมด 6 สี จงหาว่า่มีีกี่่�วิธิีท่ีี่�สามารถระบายสีีวงกลมได้้
เราสามารถพิิจารณาได้้ว่า่เป็็นการเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิิงวงกลมของ 6 สีท่ี่�เรียีงกันัในวงกลม
ดัังนั้้�นจึึงมีี (6-1)!=5!=120 วิธิีี

� 120 วธิี

	 	 มีีสร้อ้ยคอท่ี่�ทำำ�โดยการร้อ้ยลูกูปัดสีท่ี่�แตกต่่างกันั 7 เม็็ด จงหาว่า่มีีกี่่�วิธิีใีนการทำำ�สร้อ้ย
เราสามารถพิิจารณาได้้ว่า่เป็็นการเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิิงวงกลมแบบพลิิกได้้ของสีีท่ี่�แตกต่่างกันั 7 สี

ดัังนั้้�น เราจึึงได้้ ( )! !7 1

2

6

2
360

−
= =                                วิธิีี

� 360 วธิี

8TR|R|B

8TR|R|O2TR|R|B

5TR|R|B

6TR|R|a2B



4-5-2-3p4

	 	 มีนักเรื่ยีน	3	คนทีี่�สวมเส่�อสีแดื่งแลัะมีนักเรื่ยีน	3	คนทีี่�สวมเส่�อสีนำ�าเงนิ	ต้่องนั�งทีี่�โต๊่ะกลัมหน่�งตั่ว	จงหาวา่มีกี�วธิีทีีี่�
พวกเขาสามาร้ถนั�งโต๊่ะดัื่งกลัา่วได้ื่	ต่ามทีี่�แสดื่งด้ื่านลัา่ง
(1)	 จดัื่ทีี่�นั�งให้นักเรื่ยีน	6	คนโดื่ยอสิร้ะ

(2)	 สลับัทีี่�นั�งของนักเรื่ยีน	3	คนทีี่�สวมเส่�อสีแดื่งกบันักเรื่ยีน	3	คนทีี่�สวมเส่�อสีนำ�าเงนิ

(3)	 จดัื่ทีี่�นั�งของนักเรื่ยีน	3	คนทีี่�สวมเส่�อสีนำ�าเงนิให้นั�งติ่ดื่กนั

สำำาหรื่บัการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีของ 6 คน มีี (6-1)!=5!=120 วิธิีี
120 วิธิีี

5TR|R|B

โดื่ยพิจารณาให้นักเรื่ยีน 3 คนทีี่�สำวิมีเสืำ�อสีำแดื่งนั�งเป็นวิงกลืมี แลืะนักเรื่ยีน 3 คนทีี่�
สำวิมีเสืำ�อสีำนำ�าเงนินั�งอยู่ระหวิา่งพวิกเขา
นักเรื่ยีน 3 คนทีี่�สำวิมีเสืำ�อสีำแดื่ง นั�งแบบการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีของนักเรื่ยีน 3
คน ดัื่งนั�นจงึมีี (3-1)!=2! วิธิีี
หากเราพิจารณาโดื่ยเรื่ิ�มีจากด้ื่านขา้งของนักเรื่ยีน 1 คนทีี่�สำวิมีเสืำ�อสีำแดื่ง ก็จะกลืาย
เป็นการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนของนักเรื่ยีน 3 คนทีี่�สำวิมีเสืำ�อสีำนำ�าเงนิ ดัื่งนั�นจงึมีี 3P3 วิธิีี
ดัื่งนั�น จากหลัืกการคณู เราสำามีารถหาจำานวินวิธิีทัีี่�งหมีดื่ได้ื่ 2!´3P3=2!´3!=12 วิธิีี

12 วิธิีี

2TR|R|O3TR|R|B

โดื่ยนับคน 3 คนทีี่�สำวิมีเสืำ�อสีำนำ�าเงนิเป็นหนึ�งกลื่่มี แลืะพิจารณาการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยน
เชิงิวิงกลืมีของคน 4 คน
การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนเชิงิวิงกลืมีนี�มีี (4-1)!=3! วิธิีี
ในการเรื่ยีงแต่ัลืะวิธิีเีหล่ืานี� มีี 3P3 วิธิีีในการจดัื่ทีี่�นั�งของคนแค่ 3 คนทีี่�สำวิมีเสืำ�อ
สีำนำ�าเงนิ
ดัื่งนั�น จากหลัืกการคณู เราสำามีารถหาจำานวินวิธิีทัีี่�งหมีดื่ได้ื่ 3!´3P3=3!´3!=36 วิธิีี

36 วิธิีี

3TR|R|dB



4-5-2-3p5

	 	 โดยกำำ�หนดให้้ผู้้�ใหญ่่ 2 คนและเด็็ก 4 คนเรียีงกันัเป็็นวงกลม จงหาว่า่มีีกี่่�วิธิีท่ีี่�พวกเขาสามารถนั่่�งเรียีงกันัได้้ ตามท่ี่�
แสดงด้้านล่า่ง
(1)	 ผู้้�ใหญ่่ 2 คนนั่่�งหัันหน้้าเข้า้หากันั

(2)	 ผู้้�ใหญ่่ 2 คนนั่่�งติิดกันั

	 	 มีีวงกลมท่ี่�แบ่่งออกเป็็น 5 ส่วนเท่่า ๆ กันั แต่่ละส่่วนระบายสีีท่ี่�แตกต่่างกันัทั้้�งหมด 5 สี จง
หาว่า่มีีกี่่�วิธิีท่ีี่�สามารถระบายสีีวงกลมได้้

โดยพิิจารณาให้้ผู้้�ใหญ่ ่2 คนนั่่�งหัันหน้้าเข้า้หากัันและเรียีงเด็็ก ๆ ให้้อยู่่�ระหว่า่ง
ผู้้�ใหญ่่
ผู้้�ใหญ่ ่2 คนอยู่่�ในการเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิงิวงกลมของคน 2 คน ดัังนั้้�นจึงึมีี (2-1)!=1! วิธิีี
หากเราพิิจารณาการเรียีงท่ี่�นั่่�งของเด็็ก 4 คนโดยเริ่่�มท่ี่�ด้้านข้า้งของผู้้�ใหญ่ ่1 คน ก็็
จะกลายเป็็นการเรียีงสัับเปลี่่�ยนของคน 4 คน ดัังนั้้�นจึงึมีี 4P4 วิธิีี
ดัังนั้้�น จากหลัักการคูณู เราสามารถหาจำำ�นวนวิธิีทีั้้�งหมดได้้ 1!´4P4=1´4!=24 วิธิีี

� 24 วิธิีี

4TR|R|B

โดยนัับผู้้�ใหญ่ ่2 คนเป็็นหนึ่่�งกลุ่่�ม และพิิจารณาการเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิงิวงกลมของ
คน 5 คน
การเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิงิวงกลมนี้้�มีี (5-1)!=4! วิธิีี
ในการเรียีงแต่่ละวิธิีเีหล่่านี้้� มีี 2P2 วิธิีีในการเรียีงแค่่ผู้้�ใหญ่ ่2 คน
ดัังนั้้�น จากหลัักการคูณู เราสามารถหาจำำ�นวนวิธิีทีั้้�งหมดได้้ 4!´2P2=4!´2!=48 วิธิีี

� 48 วิธิีี

4TR|R|O2TR|R|B

เราสามารถพิิจารณาได้้ว่า่เป็็นการเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิงิวงกลม
ของ 5 สีีท่ี่�เรียีงกัันในวงกลม
ดัังนั้้�นจึงึมีี (5-1)!=4!=24 วิธิีี

� 24 วิธิีี

4TR|R|B
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	 	 โดยกำำ�หนดให้้ลูกูบอล 1 ลูกูมีีตััวอักัษรแต่่ละตััวเหล่า่นี้้� A, B, C, D, E, F, G และ H เขียีนอยู่่�บนลูกูบอล จงแก้้โจทย์
ต่่อไปนี้้�
(1)	 มีีกี่่�วิธิีใีนการเรียีงลูกูบอลทั้้�งหมดเป็็นวงกลม

(2)	 มีีกี่่�วิธิีใีนการร้อ้ยลูกูปัดในสร้อ้ยข้อ้มืือ

สำำ�หรับัการเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิงิวงกลมของสิ่่�งของท่ี่�แตกต่่างกััน 8 สิ่่�ง มีี  
(8-1)!=7!=5040 วิธิีี
� 5040 วิธิีี

7TR|R|B

สำำ�หรับัการเรียีงสัับเปลี่่�ยนเชิงิวงกลมแบบพลิิกได้้ของสิ่่�งของท่ี่�แตกต่่างกััน 8 สิ่่�ง มีี  
( )! !8 1
2

7
2

2520
−

= =                                        วิธิีี

� 2520 วิธิีี

Ma2B
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การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่
หากคณุเลัอ่กสิ�งของ	r	สิ�งมาจากสิ�งของทีี่�แต่กต่่างกนั	n	สิ�ง	ซ่ึ่�งคณุสามาร้ถใช้สิ�งเดีื่ยวกนัได้ื่หลัายครื่ั�ง	แลัะนำามาเรื่ยีง
ในการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยน	1	แถว	เร้าจะเรื่ยีกวา่การเรยีงสับเปล่ียนสิง่ของท่ีซ้ํากันทัง้หมด r สิง่ท่ีเลือกมาจากสิง่ของ n สิง่
แลัะเร้าสามาร้ถหาจำานวนทัี่�งหมดื่ได้ื่ดัื่งต่่อไปนี�

		 โดื่ยพิจาร้ณาจำานวนผลัลัพัธีทั์ี่�งหมดื่สำาหรื่บัลักูเต๋่า	1	ลักูทีี่�
ที่อดื่	4	ครื่ ั�ง
โดื่ยกำาหนดื่ให้ที่อดื่ลักูเต๋่า	2	ครื่ ั�ง	สำาหรื่บัลักูเต๋่าลักูทีี่�	1	มี	6	วธิีี
ทีี่�ลักูเต๋่าจะข่�นแต้่ม	1	ถง่	6	แลัะสำาหรื่บัลักูเต๋่าลักูทีี่�	2	มี	6	วธิีทีีี่�
ลักูเต๋่าจะข่�นแต้่ม	1	ถง่	6	เช่นกนั
เม่�อที่อดื่ลักูเต๋่าต่่อเน่�องกนั	3	ครื่ ั�ง	จะมีผลัลัพัธีเ์ป็น	6	วธิี	ีสำาหรื่บั
การ้ที่อดื่ลักูเต๋่าครื่ั�งทีี่�	3	สำาหรื่บัแต่่ลัะผลัลัพัธีข์องการ้ที่อดื่ครื่ั�งทีี่�	2
เม่�อที่อดื่ลักูเต๋่าครื่ั�งทีี่�	4	จะมีผลัลัพัธีเ์ป็น	6	วธิีสีำาหรื่บัการ้ที่อดื่ครื่ั�งทีี่�	4	สำาหรื่บัแต่่ลัะผลัลัพัธีข์องการ้ที่อดื่ครื่ั�งทีี่�	3
ดัื่งนั�น	ต่ามหลักัการ้คณู	จำานวนผลัลัพัธีทั์ี่�งหมดื่ค่อ	 6 6 6 6 64× × × =																											วธิีี

		 หาวา่มีกี�วธิีทีีี่�สามาร้ถเรื่ยีงจำานวนเต็่มต่ามทีี่�แสดื่งด้ื่านลัา่งได้ื่โดื่ยใช้ตั่วเลัข	5	ตั่ว	1,	2,	3,	4	แลัะ	5	อย่างไร้กต็่าม	คณุ
สามาร้ถใช้ตั่วเลัขเดิื่มได้ื่หลัายครื่ั�ง
(1)	 จำานวนเต็่ม	6	หลักั
เน่�องจากเป็นการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากนัทัี่�งหมดื่	6	สิ�งทีี่�เลัอ่กมาจากสิ�งของ	5	สิ�ง	จง่มี	 56		=15625 วธิีี

15625 วิธิีี

(2)	 จำานวนคู่	4	หลักั
เม่�อเป็นจำานวนคู่	หลักัหน่วยต้่องเป็น	2	หรื่อ่	4	ดัื่งนั�นจง่มี	2	วธิีใีนการ้เลัอ่กตั่วเลัขสำาหรื่บัหลักัหน่วย
สำาหรื่บัตั่วเลัขใดื่	ๆ	เหลัา่นี�	การ้เลัอ่กตั่วเลัขสำาหรื่บัหลักัสิบ	หลักัร้อ้ย	แลัะหลักัพันทีี่�เหลัอ่อยูนั่�นเป็นการ้เรื่ยีงสับ
เปลัี�ยนสิ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากนัทัี่�งหมดื่	3	สิ�งทีี่�เลัอ่กมาจากสิ�งของ	5	สิ�ง	ดัื่งนั�นจง่มี	 53			วธิีี
ดัื่งนั�น	จากหลักัการ้คณู	เร้าสามาร้ถหาจำานวนทัี่�งหมดื่ได้ื่	2´ 53		=250 วธิีี

250 วิธิีี

การทําความเขา้ใจการเรยีงสับเปล่ียนท่ีสามารถใช้ส่ิงเดิมซ้ํา ๆ ได้

ì ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï í ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï î

n n n n nr× × × × =

ผลืคณูของสิำ�งของ r สิำ�ง

ครื่ั�งทีี่�	1 ครื่ั�งทีี่�	2

1

1

2

3

4

5

6

ครื่ั�งทีี่�	1 ครื่ั�งทีี่�	2

2

1

2

3

…
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การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่
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(3)	 กำาหนดื่ให้มีเลัข	0	เพิ�มเติ่ม	เพ่�อใช้ตั่วเลัข	6	ตั่วค่อ	0,	1,	2,	3,	4	แลัะ	5	เพ่�อเรื่ยีงจำานวนคี�	5	หลักั
มี	5	วธิี	ีโดื่ยไม่ร้วมเลัข	0	ในการ้เลัอ่กตั่วเลัขหน่�งตั่วสำาหรื่บัหลักัหม่�น
มี	3	วธิี	ี1,	3	แลัะ	5	ในการ้เลัอ่กตั่วเลัขสำาหรื่บัหลักัหน่วย
การ้เลัอ่กตั่วเลัขหน่�งตั่วสำาหรื่บัหลักัอ่�น	ๆ	ทีี่�เหลัอ่ค่อการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากนัทัี่�งหมดื่	3	สิ�งทีี่�เลัอ่กมาจาก
สิ�งของ	6	สิ�ง	ดัื่งนั�นจง่มี	 63			วธิีี
ดัื่งนั�น	จากหลักัการ้คณู	เร้าสามาร้ถหาจำานวนทัี่�งหมดื่ได้ื่	5´3´ 63		=3240 วธิีี

3240 วิธิีี

		 หาวา่มีกี�วธิีทีีี่�สามาร้ถเรื่ยีงจำานวนเต็่มต่ามทีี่�แสดื่งด้ื่านลัา่งได้ื่โดื่ยใช้ตั่วเลัข	4	ตั่ว	1,	2,	3	แลัะ	4	อย่างไร้กต็่าม	คณุ
สามาร้ถใช้ตั่วเลัขเดิื่มได้ื่หลัายครื่ั�ง
(1)	 จำานวนเต็่ม	5	หลักั

(2)	 จำานวนคี�	4	หลักั

(3)	 กำาหนดื่ให้มีเลัข	0	เพิ�มเติ่ม	เพ่�อใช้ตั่วเลัข	5	ตั่วค่อ	0,	1,	2,	3	แลัะ	4	เพ่�อเรื่ยีงจำานวนคู่	6	หลักั

5O3O6^3B

เนื�องจากเป็นการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่ 5 สิำ�งทีี่�เลืือกมีาจากสิำ�งของ 
4 สิำ�ง จงึมีี 45  =1024 วิธิีี

1024 วิธิีี

4^5B

เมืี�อเป็นจำานวินคี� หลัืกหน่วิยต้ัองเป็น 1 หรื่อื 3 ดัื่งนั�นจงึมีี 2 วิธิีีในการเลืือกตััวิเลืข
หนึ�งตััวิสำำาหรื่บัหลัืกหน่วิย
สำำาหรื่บัตััวิเลืขใดื่ ๆ เหล่ืานี� การเลืือกตััวิเลืขสำำาหรื่บัหลัืกสิำบ หลัืกรอ้ย แลืะหลัืกพัน
ทีี่�เหลืืออยู่นั�นเป็นการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันทัี่�งหมีดื่ 3 สิำ�งทีี่�เลืือกมีาจาก
สิำ�งของ 4 สิำ�ง ดัื่งนั�นจงึมีี 43   วิธิีี
ดัื่งนั�น จากหลัืกการคณู เราสำามีารถหาจำานวินทัี่�งหมีดื่ได้ื่ 2´43  =128 วิธิีี

128 วิธิีี

2O4^3B

มีี 4 วิธิี ีโดื่ยไม่ีรวิมีเลืข 0 ในการเลืือกตััวิเลืขหนึ�งตััวิสำำาหรื่บัหลัืกแสำน
มีี 3 วิธิี ี0, 2 แลืะ 4 ในการเลืือกตััวิเลืขสำำาหรื่บัหลัืกหน่วิย
การเลืือกตััวิเลืขหนึ�งตััวิสำำาหรื่บัหลัืกอื�น ๆ ทีี่�เหลืือคือการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�า
กันทัี่�งหมีดื่ 4 สิำ�งทีี่�เลืือกมีาจากสิำ�งของ 5 สิำ�ง ดัื่งนั�นจงึมีี 54   วิธิีี
ดัื่งนั�น จากหลัืกการคณู เราสำามีารถหาจำานวินทัี่�งหมีดื่ได้ื่ 4´3´54  =7500 วิธิีี

7500 วิธิีี

4O3O5^4B
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การจดัื่หมู่ี
การจดัหมู่และจาํนวนทัง้หมดของการจดัหมู่
เร้ากลัา่วได้ื่วา่การจดัหมูค่่อการ้เลัอ่กกลัุม่ของสิ�งของ	โดื่ยไม่พิจาร้ณาลัำาดัื่บในการ้เลัอ่ก	หากคณุเลัอ่กสิ�งของ	r	สิ�งจาก
สิ�งของทีี่�แต่กต่่างกนั	n	สิ�งแลัะนำามาร้วมกนัเป็น	1	กลัุม่	เร้าจะเรื่ยีกวา่การจดัหมูสิ่ง่ของ r สิง่ท่ีเลือกมาจากสิง่ของ n สิง่
แลัะจำานวนทัี่�งหมดื่แสดื่งเป็น	n rC							อยา่งไร้กต็่าม	r≤n	คณุสามาร้ถหาจำานวนทัี่�งหมดื่เหลัา่นี� ได้ื่ดัื่งต่่อไปนี�

		 พิจาร้ณาจำานวนการ้จดัื่หมู่ทัี่�งหมดื่ของ	5C3	โดื่ยการ้เลัอ่กของ	3	สิ�ง	ออกจากของ	5	สิ�งทีี่�เป็นตั่วอกัษร้	A,	B,	C,	D
แลัะ	E
การ้จดัื่หมู่	1	เซึ่ต่สำาหรื่บั	{A,	B,	C}	สามาร้ถเรื่ยีงได้ื่เป็น	ABC,	ACB,	BAC,	BCA,	CAB	แลัะ	CBA

ดัื่งนั�นสำาหรื่บัการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของ	3	สิ�งทีี่�เลัอ่กมาจากสิ�งของ	3	สิ�ง	จง่มี	3!	วธิี	ี
สำาหรื่บัการ้จดัื่หมู่	5C3	ทัี่�งหมดื่	แต่่ลัะเซึ่ต่มีการ้เรื่ยีง	3!	ซ่ึ่�งเท่ี่ากบัจำานวนทัี่�งหมดื่ของการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยน	5P3	ซ่ึ่�งจะได้ื่	
5C3´3!=5P3

ดัื่งนั�น	จง่มี	 5 3
5 3

3

5 4 3

3 2 1
10C

P

!
= =

⋅ ⋅
⋅ ⋅

=																																											วธิีี

สมบัติต่าง ๆ ของการจดัหมู่
หากเร้านิยามการ้จดัื่หมู่เป็นสิ�งของ	3	สิ�งทีี่�เลัอ่กมาจากสิ�งของ	7	สิ�ง	นอกจากนี�	เร้ายงัสามาร้ถนิยามการ้จดัื่หมู่สิ�งของ
ทีี่�ไม่ได้ื่เลัอ่กออกมาได้ื่ด้ื่วย	ซ่ึ่�งกค่็อ	7-3=4 สิ�ง	กลัา่วได้ื่วา่จำานวนทัี่�งหมดื่ของการ้จดัื่หมู่การ้เลัอ่กสิ�งของ	3	สิ�งจาก	
7	สิ�งนั�นเท่ี่ากบัจำานวนทัี่�งหมดื่ของการ้จดัื่หมู่การ้เลัอ่กสิ�งของ	4	สิ�งจากสิ�งของ	7	สิ�ง	จากจดุื่นี�	เร้าสามาร้ถหาความ
สัมพันธีดั์ื่งต่่อไปนี� ได้ื่

นิพจน์เชิงสัมพันธีนี์�มีปร้ะโยชน์สำาหรื่บัการ้คำานวณโจที่ยย์าว	ๆ	เช่น	 9 7
9 8 7 6 5 4 3

7 6 5 4 3 2 1
36C =

⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅
⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅

=

9 7 9 2
9 8

2 1
36C C= =

⋅
⋅
=

เม่�อ	r=0	ในนิพจน์เชิงสัมพันธีนี์�	เร้าจะได้ื่	 nC 0					= n nC							เน่�องจาก	 n nC						=1	เร้าสามาร้ถร้ะบไุด้ื่วา่	 nC 0					=1

โดื่ยใช้สตู่ร้การ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยน	 n r
n
n r

P
!

( )!
=

−
																									ใน	 n r

n r

r
C

P
!

=																			แลัว้เม่�อ	0<r<n	เร้าจง่สามาร้ถแสดื่งในร้ปู	

n r
n

r n r
C

( )
!

! !
=

−
																														ได้ื่

นอกจากนี�	เน่�องจาก	 n nC						=1	แลัะ	 nC 0					=1	หากเร้ากำาหนดื่ให้	0!=1	สตู่ร้นี�จง่ใช้ได้ื่สำาหรื่บั	r=0	หรื่อ่	r=n

การทําความเขา้ใจจาํนวนวธิทัีง้หมดท่ีสามารถเลือกส่ิงของหลายอย่างมาจากท่ีใดท่ีหน่ึงได้โดยไม่
ต้องพิจารณาถึงลําดับของส่ิงของ

n r
n r

r
n n n n r

r r r
C

P ( )( ) ( )
( )( )!

= =
− − − +

− −
1 2 1

1 2 1




ผลืคณูของสิำ�งของ r สิำ�ง

ผลืคณูของสิำ�งของ r สิำ�ง

ì ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï í ï ï ï ï ï ï ï ï ï ï î

ìïïïïïïïïïïïïïïïíïïïïïïïïïïïïïïïî

n r n n rC C= −

การทําความเขา้ใจจาํนวนวธิทัีง้หมดท่ีสามารถเลือกส่ิงของหลายอย่างมาจากท่ีใดท่ีหน่ึงได้โดยไม่

การจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ีการจัดื่หมู่ี
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่
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บนเครื่่�องคิิดเลขวิทิยาศาสตร์ ์ให้้ใช้้ฟังก์ชั์ัน Table (ตาราง) เพ่ื่�อตรวจสอบนิิพจน์์เชิิงสััมพัันธ์ข์องการจัดัหมู่่�สำำ�หรับั 
n=7

กด w เลืือก [Table (ตาราง)] กด | แล้ว้จึึงล้า้งข้อ้มูลูก่อ่นหน้้าโดยการกด W

กด I เลืือก [Define f(x)/g(x) (กำำ�หนดค่่า f(x)/g(x))] กด | เลืือก [Define f(x) (กำำ�หนดค่า f(x))] กด | 	
ป้อน f(x)= 7C x

ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกันั ให้้ป้อน g(x)= 7 7C ( )-x

กด I เลืือก [Table Range (ช่่วงตาราง)] กด |

หลังัจากป้อน [Start (เริ่่�มต้้น):0, End (ส้ิ้�นสุุด):7, Step (ข้ั้�น):1] 
แล้ว้ ให้้เลืือก [Execute (ดำำ�เนิินการ)] แล้ว้กด B

จากตาราง คุณุสามารถยืืนยันันิิพจน์์เชิิงสััมพัันธ์ข์องการ
จัดัหมู่่�ได้้

	 	 จงหาค่่าต่่าง ๆ ต่่อไปนี้้�
(1)	 9C3

9C3=
9 8 7

3 2 1

× ×
× ×

=84

� 84
check

ใช้้เครื่่�องคิิดเลขวิทิยาศาสตร์เ์พ่ื่�อคำำ�นวณจำำ�นวนทั้้�งหมดของการจัดัหมู่่�สิ่่�งของ 3 สิ่่�งท่ี่�เลืือกมาจากสิ่่�งของ 9 สิ่่�ง
กด w เลืือก [Calculate (คำำ�นวณ)] กด |

(2)	 13C11

13C11=13C2=
13 12

2 1

×
×

=78

� 78

	 	 โดยกำำ�หนดให้้มีีตััวอักัษร 8 ตัวคืือ A, B, C, D, E, F, G และ H จงหาว่า่มีีกี่่�วิธิีใีนการเลืือกการจัดัหมู่่�ตัวอักัษร 4  ตัว

เน่ื่�องจากเป็็นการจัดัหมู่่�สิ่่�งของ 4 สิ่่�งท่ี่�เลืือกมาจากสิ่่�งของ 8 สิ่่�ง จึึงมีี 8C4=
8 7 6 5

4 3 2 1

× × ×
× × ×
              =70 วิธิีี

� 70 วธิี

proof

7 กด T เลืือก [Probability (ความน่่าจะเป็็น)] กด | 	
เลืือก [Combination (การจััดหมู่่�)(C)] กด |, [B

7TR|RRR|(7p[)B

9TR|RRR|3B

13TR|RRR|11B

8TR|RRR|4B
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	 	 มีีไพ่่ทั้้�งหมด 52 ใบในหน่ึ่�งสำำ�รับั มีหมายเลขตั้้�งแต่่ 1 ถึึง 13 และมีีไพ่่อย่่างละ 1 ใบในชุุดไพ่่ดอกเดีียวกันัทั้้�งหมด 4 
ชุุด คืือ ข้า้วหลามตััด โพดำำ� โพแดง และดอกจิกิ จงแก้้ไขโจทย์ต่์่อไปนี้้�
(1)	 มีีการจัดัหมู่่�กี่่�วิธิีท่ีี่�สามารถเลืือกไพ่่ 3 ใบจากไพ่่ทั้้�งหมด 52 ใบได้้

เน่ื่�องจากเป็็นการจัดัหมู่่�สิ่่�งของ 3 สิ่่�งท่ี่�เลืือกมาจากสิ่่�งของ 52 สิ่่�ง จึึงมีี 52C3=
52 51 50

3 2 1

× ×
× ×

               =22100 วิธิีี
� 22100 วธิี

(2)	 มีีการจัดัหมู่่�กี่่�วิธิีท่ีี่�สามารถเลืือกไพ่่ 2 ใบจากชุุดไพ่่ดอกเดีียวกันั 4 ชุด รวมเป็็นไพ่่ทั้้�งหมด 8 ใบได้้
เน่ื่�องจากเป็็นการจัดัหมู่่�ไพ่่ 2 ใบท่ี่�เลืือกมาจากไพ่่ข้า้วหลามตััด 13 ใบ จึึงมีี 13C2  วิธิีี
ด้้วยวิธิีเีดีียวกันั การเลืือกไพ่่ 2 ใบจากชุุดไพ่่ดอกเดีียวกันัแต่่ละชุุด โพดำำ� โพแดง และดอกจิกิ มี 13C2  วิธิีี

ดัังนั้้�น จากหลักัการคูณู เราจะได้้ 13C2´13C2´13C2´13C2=
13 12

2 1

4
⋅
⋅









             =37015056 วิธิีี

� 37015056 วธิี

(3)	 มีีการจัดัหมู่่�กี่่�วิธิีท่ีี่�สามารถเลืือกไพ่่ 5 ใบรวมกับัไพ่่ท่ี่�หยิิบออกมาจากสำำ�รับัแล้ว้ 2 ใบจากไพ่่ทั้้�งหมด 52 ใบได้้
เน่ื่�องจากไพ่่ท่ี่�กำำ�หนด 2 ใบถูกูเลืือกไว้แ้ล้ว้ ไพ่่อื่่�น ๆ อีกี 3 ใบนั้้�นจะเลืือกจากไพ่่ท่ี่�เหลืืออยู่่� 50 ใบ

ดัังนั้้�น จึึงมีี 50C3=
50 49 48

3 2 1

× ×
× ×

               =19600 วิธิีี
� 19600 วธิี

52TR|RRR|3B

(13TR|RRR|2)^4B

50TR|RRR|3B



4-5-2-5p4

	 	 จงหาค่าต่่าง	ๆ	ต่่อไปนี�
(1) 6C3

(2) 14C10

	 	 มีกี�วธิีทีีี่�การ้จดัื่หมู่ไพ่	7	ใบทีี่�เลัอ่กจากไพ่	9	ใบ	แลัะบนไพ่แต่่ลัะใบเขยีนตั่วเลัข	1	ตั่ว	1	ถง่	9

6C3=
6 5 4
3 2 1

× ×
× ×

=20

20

6TR|RRR|3B

14C10=14C4=
14 13 12 11
4 3 2 1
× × ×
× × ×

=1001

1001

14TR|RRR|10B

เนื�องจากเป็นการจดัื่หมู่ีสิำ�งของ 7 สิำ�งทีี่�เลืือกมีาจากสิำ�งของ 9 สิำ�ง 

จงึมีี 9C7=9C2=
9 8
2 1

×
×
      =36 วิธิีี

36 วิธิีี

9TR|RRR|7B



4-5-2-5p5

	 	 มีีอาหารเมนูปูลาท่ี่�แตกต่่างกันั 5 ชนิิดและอาหารเมนูเูนื้้�อท่ี่�แตกต่่างกันั 6 ชนิิด จงแก้้ไขโจทย์ต่์่อไปนี้้�
(1)	 มีีการจัดัหมู่่�กี่่�วิธิีท่ีี่�สามารถเลืือกอาหารท่ี่�แตกต่่างกันั 4 ชนิิดจากอาหารเมนูปูลาและอาหารเมนูเูนื้้�อรวมกันั
ทั้้�งหมด 11 ชนิิดได้้

(2)	 มีีการจัดัหมู่่�กี่่�วิธิีท่ีี่�สามารถเลืือกอาหารเมนูปูลาท่ี่�แตกต่่างกันั 2 ชนิิดและอาหารเมนูเูนื้้�อท่ี่�แตกต่่างกันั 2 ชนิิด 
รวมเป็็นจำำ�นวนทั้้�งหมด 4 ชนิิดได้้

(3)	 มีีการจัดัหมู่่�กี่่�วิธิีท่ีี่�สามารถเลืือกอาหารท่ี่�แตกต่่างกันั 6 ชนิิด รวมกับัเมนูอูาหาร 2 ชนิิดท่ี่�เลืือกมาจากอาหารเมนูู
ปลา และอาหารเมนูเูนื้้�อจากเมนู ู11 ชนิิด

เนื่่�องจากเป็็นการจัดัหมู่่�สิ่่�งของ 4 สิ่่�งท่ี่�เลืือกมาจากสิ่่�งของ 11 สิ่่�ง  

จึงึมีี 11C4=
11 10 9 8
4 3 2 1

× × ×
× × ×
                    =330 วิธิีี

� 330 วิธิีี

11TR|RRR|4B

มีี 5C2 วิธิีีในการเลืือกการจัดัหมู่่�อาหารท่ี่�แตกต่่างกััน 2 ชนิดจากอาหารเมนูปลา
มีี 6C2 วิธิีีในการเลืือกการจัดัหมู่่�อาหารท่ี่�แตกต่่างกััน 2 ชนิดจากอาหารเมนูเนื้้�อ

ดัังนั้้�น จากหลัักการคูณู เราจะได้้ 5C2´6C2=
5 4
2 1

6 5
2 1

⋅
⋅
×
⋅
⋅

                   =150 วิธิีี

� 150 วิธิีี

5TR|RRR|2O6TR|RRR|2B

เนื่่�องจากมีีอาหาร 2 ชนิดถูกูเลืือกไว้แ้ล้้ว และจะต้้องเลืือกอาหารอื่่�น ๆ อีีก 4 ชนิด 
จากอาหารท่ี่�เหลืืออยู่่� 9 ชนิด

ดัังนั้้�น จึงึมีี 9C4=
9 8 7 6
4 3 2 1

× × ×
× × ×
                =126 วิธิีี

� 126 วิธิีี

9TR|RRR|4B



4-5-2-6p1

การจดัื่กลื่่มี
วธิีหีาจำานวนวธิีทัีี่�งหมดื่ในการ้จดัื่กลัุม่สิ�งต่่าง	ๆ	นั�น
จะแต่กต่่างกนัไปต่ามความต่่างร้ะหวา่งกลัุม่
กลุ่มท่ีมีความแตกต่างกัน
เลัอ่กสิ�งหน่�งไปยงักลัุม่ทีี่�	1	จากนั�นเลัอ่กสิ�งหน่�งไปยงักลัุม่ทีี่�	2	จากสิ�งของทีี่�เหลัอ่อยู.่..	เป็นต้่น	แลัว้การ้จดัื่หมู่ในกลัุม่
สดุื่ท้ี่ายจะถกูกำาหนดื่โดื่ยอตั่โนมัติ่
กลุ่มท่ี ไม่มีความแตกต่างกัน

ใช้	
จำานวนทัี่�งหมดื่เม่�อกลัุม่มีความต่่าง
จำานวนวธิีทัีี่�งหมดื่ในการ้แบ่งกลัุม่
																																																								เพ่�อหาคำาต่อบ

	 กำาหนดื่ให้มีนักเรื่ยีน	6	คน	ค่อ	A,	B,	C,	D,	E	แลัะ	F	พิจาร้ณาการ้แบ่่งกลัุม่ดัื่งต่่อไปนี�
(1)	 แบ่งนักเรื่ยีนออกเป็น	3	ห้อง	ค่อห้อง	P,	Q	แลัะ	R	โดื่ยมีนักเรื่ยีน	2	คนในแต่่ลัะห้อง
สำาหรื่บัการ้เลัอ่กคน	2	คนจาก	6	คน	เพ่�อเขา้ไปในห้อง	P	มี	6C2	วธิีี
สำาหรื่บัการ้เลัอ่กคน	2	คนจากคนทีี่�เหลัอ่อยู	่4	คน	เพ่�อเขา้ไปในห้อง	Q	มี	4C2	วธิีี
สำาหรื่บัการ้เลัอ่กคน	2	คนจากคนทีี่�เหลัอ่อยู	่2	คน	เพ่�อเขา้ไปในห้อง	R	เน่�องจากคนทีี่�เหลัอ่อยูเ่ขา้ไปในห้องโดื่ย
อตั่โนมัติ่	จง่มี	1	วธิีี
ดัื่งนั�น	จากหลักัการ้คณู	เร้าจะได้ื่	6C2´4C2´1=90 วธิีี

(2)	 แบ่งคนออกเป็น	3	ห้อง	โดื่ยมี	2	คนในแต่่ลัะห้อง
เน่�องจากไม่มีความแต่กต่่างกนัร้ะหวา่งห้องทัี่�ง	3	ห้อง	เม่�อแบ่งนักเรื่ยีนด้ื่วยวธิีนีี�
จากขอ้	(1)	ตั่วอย่างเช่น	สำาหรื่บักลัุม่	3	กลัุม่	AB,	CD	แลัะ	EF	ร้วมถง่	A	แลัะ	B	อาจ
แบ่งไปยงั	P	หรื่อ่	Q	หรื่อ่	R	ดัื่งนั�นจง่เป็นการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของ	3	สิ�ง	จง่มี	3!	วธิีี
ดัื่งนั�น	หากไม่มีความแต่กต่่างกนัร้ะหวา่งห้องแลัว้	มี	3!	วธิีใีนการ้หาร้	
เพร้าะ	{AB,	CD,	EF}	เหม่อนกนัทัี่�งหมดื่
นั�นค่อ	เม่�อไม่มีความแต่กต่่างร้ะหวา่งห้อง	เร้าสามาร้ถหาจำานวนทัี่�งหมดื่ได้ื่โดื่ยการ้
หาร้จำานวนทัี่�งหมดื่จากขอ้	(1)	ด้ื่วย	3!

90

3

90

6!
=													=15 วธิีี

การทําความเขา้ใจจาํนวนวธิทัีง้หมดท่ีสามารถจดักลุ่มส่ิงต่าง ๆ ได้

P Q R

A,B
C,D E,F

E,F C,D

C,D
A,B E,F

E,F A,B

E,F
A,B C,D

C,D A,B

การทําความเขา้ใจจาํนวนวธิทัีง้หมดท่ีสามารถจดักลุ่มส่ิงต่าง ๆ ได้

จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่จำานวินกลื่่มีทัี่�งหมีดื่
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่



4-5-2-6p2

		 กำำ�หนดให้้มีีคน 9 คน พิจารณาการแบ่่งกลุ่่�มทั้้�ง 9 คน ดังต่่อไปนี้้�
(1)	 แบ่่งคนออกเป็็น 3 ห้อง คืือห้้อง A, B และ C โดยมีี 3 คนในแต่่ละห้้อง
สำำ�หรับัการเลืือกคน 3 คนจาก 9 คน เพ่ื่�อเข้า้ไปในห้้อง A มี 9C3 วิธิีี
สำำ�หรับัการเลืือกคน 3 คนจากคนท่ี่�เหลืืออยู่่� 6 คน เพ่ื่�อเข้า้ไปในห้้อง B มี 6C3 วิธิีี
สำำ�หรับัการเลืือกคน 3 คนจากคนท่ี่�เหลืืออยู่่� 3 คน เพ่ื่�อเข้า้ไปในห้้อง C เน่ื่�องจากคนท่ี่�เหลืืออยู่่�ทุกุคนเข้า้ห้้องโดย
อัตัโนมััติิ จึึงมีี 1 วิธิีี

ดัังนั้้�น จากหลักัการคูณู เราจะได้้ 9C3´6C3´1=
9 8 7

3 2 1

6 5 4

3 2 1

⋅ ⋅
⋅ ⋅

×
⋅ ⋅
⋅ ⋅

                        =1680 วิธิีี
� 1680 วธิี

(2)	 แบ่่งคนออกเป็็น 3 ห้อง โดยมีี 3 คนในแต่่ละห้้อง
เน่ื่�องจากไม่่มีีความแตกต่่างกันัระหว่า่งห้้อง A, B และ C ในข้อ้ (1) จะได้้ว่า่ มี 3! วิธิีท่ีี่�ซ้ำำ��กันั

ดัังนั้้�น จำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดคืือ 
1680

3

1680

3 2 1!
=
⋅ ⋅

                      =280 วิธิีี
� 280 วธิี

(3)	 แบ่่งคนออกเป็็น 3 ห้อง โดยมีี 5 คน, 2 คน และ 2 คนในแต่่ละห้้อง
สำำ�หรับัการเลืือกคน 5 คนจาก 9 คน เพ่ื่�อเข้า้ไปในห้้องสำำ�หรับั 5 คน มี 9C5 วิธิีี

สำำ�หรับัการเลืือกจากคนท่ี่�เหลืืออยู่่� 4 คนเพ่ื่�อแบ่่งออกเป็็นห้้อง 2 ห้องสำำ�หรับัคน 2 คนท่ี่�ไม่่ต่่างกันั มี 
4 2

2

C

!
         วิธิีี

ดัังนั้้�น จากหลักัการคูณู เราจะได้้ 9C5´
4 2

2

C

!
         =

9 8 7 6 5

5 4 3 2 1

4 3
2 1
2 1

⋅ ⋅ ⋅ ⋅
⋅ ⋅ ⋅ ⋅

×

⋅
⋅
⋅

                             =378 วิธิีี
� 378 วธิี

9TR|RRR|3O6TR|RRR|3B

Ma3TR|R|B

9TR|RRR|5

Oa4TR|RRR|2R2TR|R|B



4-5-2-6p3

		 กำาหนดื่ให้มีคน	8	คน	พิจาร้ณาการ้แบ่งกลัุม่ทัี่�ง	8	คน	ดัื่งต่่อไปนี�
(1)	 แบ่งคนออกเป็น	4	ห้อง	ค่อห้อง	A,	B,	C	แลัะ	D	โดื่ยมี	2	คนในแต่่ลัะห้อง

(2)	 แบ่งคนออกเป็น	4	ห้อง	โดื่ยมี	2	คนในแต่่ลัะห้อง

(3)	 แบ่งคนออกเป็น	4	ห้อง	โดื่ยมี	3	คน,	3	คน,	1	คน	แลัะ	1	คนในแต่่ลัะห้อง

สำำาหรื่บัการเลืือกคน 2 คนจาก 8 คน เพื�อเขา้ไปในห้อง A มีี 8C2 วิธิีี
สำำาหรื่บัการเลืือกคน 2 คนจากคนทีี่�เหลืืออยู่ 6 คน เพื�อเขา้ไปในห้อง B มีี 6C2 วิธิีี
สำำาหรื่บัการเลืือกคน 2 คนจากคนทีี่�เหลืืออยู่ 4 คน เพื�อเขา้ไปในห้อง C มีี 4C2 วิธิีี
สำำาหรื่บัการเลืือกคน 2 คนจากคนทีี่�เหลืืออยู่ 2 คน เพื�อเขา้ไปในห้อง D เนื�องจากคนทีี่�
เหลืืออยู่ที่ก่คนจะเขา้ห้องโดื่ยอัตัโนมัีติั จงึมีี 1 วิธิีี

ดัื่งนั�น จากหลัืกการคณู เราจะได้ื่ 8C2´6C2´4C2´1= 8 7
2 1

6 5
2 1

4 3
2 1

⋅
⋅
×
⋅
⋅
×
⋅
⋅

                               =2520 วิธิีี

2520 วิธิีี
8TR|RRR|2O6TR|RRR|2

O4TR|RRR|2B

เนื�องจากไม่ีมีีควิามีแตักต่ัางกันระหวิา่งห้อง A, B, C แลืะ D ในขอ้ (1) เราจะได้ื่ 4! วิธิีี
ทีี่�ซึ่ำ�ากัน

ดัื่งนั�น จำานวินวิธิีทัีี่�งหมีดื่คือ 2520
4

2520
4 3 2 1!

=
⋅ ⋅ ⋅                                =105 วิธิีี

105 วิธิีี
Ma4TR|R|B

สำำาหรื่บัการเลืือกคน 6 คนจาก 8 คน เพื�อแบ่งออกเป็น 2 ห้อง ห้องลืะ 3 คนสำำาหรื่บั 3

คน 2 ห้อง ทีี่� ไม่ีต่ัางกัน มีี 8 3 5 3

2
C C
!

´
                 วิธิีี

สำำาหรื่บัการเลืือกจากคนทีี่�เหลืืออยู่ 2 คนเพื�อแบ่งออกเป็น 2 ห้อง ห้องลืะ 1 คน ทีี่� ไม่ี

ต่ัางกัน มีี 2 1

2
C
!
      วิธิีี

ดัื่งนั�น จากหลัืกการคณู เราจะได้ื่ 8 3 5 3

2
C C
!

´
                ´ 2 1

2
C
!
     =

8 7 6
3 2 1

5 4 3
3 2 1

2 1
2
2 1

⋅ ⋅
⋅ ⋅

×
⋅ ⋅
⋅ ⋅

⋅
×
⋅                                          =280 วิธิีี

280 วิธิีี
a8TR|RRR|3O5TR|RRR|3

R2TR|R|B



4-5-2-7p1

การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกัน
โดื่ยกำาหนดื่ให้สิ�งของจำานวน	n	สิ�ง	ซ่ึ่�งบางสิ�งเป็นสิ�งของปร้ะเภที่เดีื่ยวกนั	a	สิ�ง	b	สิ�ง...	r	สิ�ง	เร้าสามาร้ถหาจำานวน
ทัี่�งหมดื่ของการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนเป็นเส้นต่ร้งได้ื่ดัื่งต่่อไปนี�

		 พิจาร้ณาการ้เรื่ยีงลักูบอลั	9	ลักู	ซ่ึ่�งปร้ะกอบด้ื่วยลักูบอลัสีแดื่ง	4	ลักู	ลักูบอลัสีขาว	3	ลักู	แลัะลักูบอลัสีดื่ำา	2	ลักู	
เป็นเส้นต่ร้ง

เรื่ ิ�มโดื่ยการ้พิจาร้ณา	จำานวนวธิีทัีี่�งหมดื่เม่�อไม่มีความแต่กต่่างกนั=
จำานวนทัี่�งหมดื่เม่�อมีความแต่กต่่างกนั

จำานวนวธิีทัีี่�งหมดื่ในการ้แบ่ง
คณุสามาร้ถหาจำานวนวธิีทัีี่�งหมดื่ได้ื่	โดื่ยการ้หาร้	9!	สำาหรื่บัการ้เรื่ยีงลักูบอลัทีี่�ต่่างกนัทัี่�งหมดื่	9	ลักู	ด้ื่วยผลัคณูของ	
4!	เพ่�อแยกลักูบอลัสีแดื่ง	ด้ื่วย	3!	เพ่�อแยกลักูบอลัสีขาว	แลัะด้ื่วย	2!	เพ่�อแยกลักูบอลัสีดื่ำา

จง่กลัา่วได้ื่วา่มี	
9

4 3 2

!

! ! !
										=1260 วธิีี

check

ใช้เครื่่�องคิดื่เลัขวทิี่ยาศาสต่รื่เ์พ่�อคำานวณจำานวนทัี่�งหมดื่ของการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของทีี่�เหม่อนกนั

พิจาร้ณาต่ำาแหน่ง	9	ต่ำาแหน่งในการ้วางลักูบอลัทัี่�งหมดื่
สำาหรื่บัการ้เลัอ่กต่ำาแหน่ง	4	ต่ำาแหน่งจาก	9	ต่ำาแหน่ง	เพ่�อวางลักูบอลัสีแดื่ง	4	ลักู	มี	9C4	วธิีี
สำาหรื่บัการ้เลัอ่กต่ำาแหน่ง	3	ต่ำาแหน่งจากต่ำาแหน่งทีี่�เหลัอ่อยู	่5	ต่ำาแหน่ง	เพ่�อวางลักูบอลัสีขาว	3	ลักู	มี	5C3	วธิีี
ต่ำาแหน่งในการ้วางลักูบอลัสีดื่ำา	2	ลักูจะถกูกำาหนดื่โดื่ยอตั่โนมัติ่
ดัื่งนั�น	จากหลักัการ้คณู	เร้าจะได้ื่	9C4´5C3´1=1260 วธิี	ีในการ้เรื่ยีงสิ�งของ	9	สิ�งเป็นเส้นต่ร้ง

การทําความเขา้ใจจาํนวนทัง้หมดของการเรยีงสับเปล่ียนส่ิงของท่ีเหมือนกัน

n
a b r

!
! ! !

                        อย่างไรก็ตัามี a+b+


+r=n

9TR|R|

a4TR|R|O3TR|R|O2TR|R|B

การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกันการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของทีี่�เหมืีอนกัน
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่



4-5-2-7p2

	 	 หาจำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดในการเรียีงลูกูบอลสีน้ำำ��เงินิ 5 ลูกู ลูกูบอลสีเหลืือง 4 ลูกู และลูกูบอลสีเขียีว 3 ลูกูเป็็นเส้้นตรง

ซ่ึ่�งเป็็นการเรียีงสัับเปลี่่�ยนสิ่่�งของ 12 สิ่่�ง โดยรวมสิ่่�งของ 5 สิ่่�ง, 4 สิ่่�ง และ 3 สิ่่�งท่ี่�เหมืือนกันั ดังนั้้�นจึึงมีี 	
12

5 4 3

!

! ! !
          =27720 วิธิีี
� 27720 วธิี

	 	 จงหาจำำ�นวนวิธิีทีั้้ �งหมดในการเรียีงจำำ�นวนเต็็ม 6 หลักั โดยใช้้ตััวเลข 6 ตัว คืือ 2, 2, 3, 3, 4, และ 4

ซ่ึ่�งเป็็นการเรียีงสัับเปลี่่�ยนสิ่่�งของ 6 สิ่่�ง โดยรวมสิ่่�งของ 2 สิ่่�งจากสิ่่�งของท่ี่�เหมืือนกันั 3 ประเภท ดังนั้้�นจึึงมีี 	

6

2 2 2

!

! ! !
          =90 วิธิีี
� 90 วธิี

	 	 หาว่า่มีีกี่่�วิธิีใีนการเรียีงตััวอักัษร 8 ตัว x, x, y, y, y, z, z และ z เป็็นเส้้นตรง ตามท่ี่�แสดงด้้านล่า่ง
(1)	 เรียีงตััวอักัษร 8 ตัวโดยอิสิระ

ซ่ึ่�งเป็็นการเรียีงสัับเปลี่่�ยนสิ่่�งของ 8 สิ่่�ง โดยรวมสิ่่�งของ 2 สิ่่�ง, 3 สิ่่�ง และ 3 สิ่่�งท่ี่�เหมืือนกันั ดังนั้้�นจึึงมีี 	

8

2 3 3

!

! ! !
          =560 วิธิีี

� 560 วธิี

(2)	 เรียีงตััวอักัษรโดยจัดัให้้ตััวอักัษร x ทั้้�ง 2 ตัวอยู่่�ติดกันั

โดยนัับ x 2 ตัว เป็็น 1 เซต และพิิจารณาเป็็นการเรียีงสัับเปลี่่�ยนสิ่่�งของ 7 สิ่่�ง โดยรวม 1 เซตสำำ�หรับั x, y 3 ตัว และ z 
3 ตัว

7

1 3 3

!

! ! !
          =140 วิธิีี
� 140 วธิี

12TR|R|

a5TR|R|O4TR|R|O3TR|R|B

6TR|R|a2TR|R|^3B

8TR|R|

a2TR|R|O3TR|R|dB

7TR|R|a3TR|R|dB



4-5-2-7p3

	 	 หาจำานวนวธิีทัีี่�งหมดื่ในการ้เรื่ยีงลักูบอลัสีแดื่ง	4	ลักูแลัะลักูบอลัสีขาว	3	ลักูเป็นเส้นต่ร้งโดื่ยมีลักูบอลั	7	ลักู

	 	 หาจำานวนวธิีทัีี่�งหมดื่ทีี่�จะเรื่ยีงจำานวนเต็่ม	8	หลักัโดื่ยใช้ตั่วเลัขทัี่�งหมดื่	8	ตั่ว	4,	4,	5,	5,	6,	6,	6	แลัะ	6

	 	 กำาหนดื่ให้ตั่วอกัษร้	9	ตั่ว	A,	A,	B,	B,	B,	C,	C,	C,	C	เรื่ยีงเป็นเส้นต่ร้ง	จงหาวา่มีกี�วธิีทีีี่�สามาร้ถเรื่ยีงตั่วอกัษร้ดัื่งกลัา่ว
ได้ื่	ต่ามทีี่�แสดื่งด้ื่านลัา่ง
(1)	 เรื่ยีงตั่วอกัษร้	9	ตั่วโดื่ยอสิร้ะ

(2)	 เรื่ยีงตั่วอกัษร้	B	ทัี่�ง	3	ตั่วให้อยูติ่่ดื่กนั

ซึึ่�งเป็นการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของ 7 สิำ�ง โดื่ยมีีสิำ�งของ 4 สิำ�ง แลืะ 3 สิำ�งทีี่�เหมืีอนกัน ดัื่ง

นั�นจงึมีี 7
4 3
!
! !
        =35 วิธิีี

35 วิธิีี
7TR|R|

a4TR|R|O3TR|R|B

ซึึ่�งเป็นการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของ 8 สิำ�ง โดื่ยรวิมีสิำ�งของ 2 สิำ�ง, 2 สิำ�ง แลืะ 4 สิำ�ง ทีี่�เหมืีอน

กัน ดัื่งนั�นจงึมีี 8
2 2 4
!

! ! !
            =420 วิธิีี

420 วิธิีี
8TR|R|

a2TR|R|dO4TR|R|B

ซึึ่�งเป็นการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของ 9 สิำ�ง โดื่ยรวิมีสิำ�งของ 2 สิำ�ง, 3 สิำ�ง แลืะ 4  สิำ�งทีี่�

เหมืีอนกัน ดัื่งนั�นจงึมีี 9
2 3 4
!

! ! !
            =1260 วิธิีี

1260 วิธิีี
9TR|R|

a2TR|R|O3TR|R|O4TR|R|B

โดื่ยนับ B 3 ตััวิเป็น 1 เซึ่ตั แลืะพิจารณาเป็นการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสิำ�งของ 7 สิำ�ง โดื่ย
รวิมี 1 เซึ่ตัสำำาหรื่บั B, A 2 ตััวิ แลืะ C 4 ตััวิ
7

1 2 4
!

! ! !
            =105 วิธิีี

105 วิธิีี
7TR|R|

a2TR|R|O4TR|R|B
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วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่
คณุสามาร้ถหาจำานวนทัี่�งหมดื่ของวถิทีีี่�สั�นทีี่�สดุื่	(เส้นที่างทีี่�สั�นทีี่�สดุื่)	จาก	A	ถง่	B
ผ่านต่าร้าง	p´q	ทีี่�แสดื่งในร้ปูภาพด้ื่านขวาได้ื่	โดื่ยพิจาร้ณาเป็นการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยน
สิ�งของทีี่�คลัา้ยกนัดัื่งต่่อไปนี�

		 มีวถิผ่ีานต่าร้าง	2´3	ต่ามทีี่�แสดื่งในร้ปูภาพ	1	ที่างด้ื่านขวา	พิจาร้ณาจำานวน
ทัี่�งหมดื่ของเส้นที่างทีี่�สั�นทีี่�สดุื่จาก	A	ถง่	B	ทีี่�เลั่�อนไปต่ามวถิเีหลัา่นี�
เส้นที่างทีี่�สั�นทีี่�สดุื่จาก	A	ถง่	B	ค่อการ้เลั่�อนข่�น	2	เซึ่ลัลัแ์ลัะเลั่�อนไปที่างขวา	3	เซึ่ลัลั์
จากจดุื่นี�	การ้เลั่�อนข่�น	1	เซึ่ลัลัจ์ะแสดื่งโดื่ยสัญ่ลักัษณ์	↑	แลัะการ้เลั่�อนไปที่างขวา	
1	เซึ่ลัลัจ์ะแสดื่งโดื่ยสัญ่ลักัษณ์	→
ตั่วอย่างเช่น	ความค่บหน้าทีี่�แสดื่งในร้ปูภาพทีี่�		2	ที่างด้ื่านขวาแสดื่งในร้ปู	
“→↑→↑→”
กลัา่วได้ื่วา่เร้าสามาร้ถพิจาร้ณาจำานวนทัี่�งหมดื่ของเส้นที่างทีี่�สั�นทีี่�สดุื่เป็นจำานวน
ทัี่�งหมดื่ของการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยน	2↑	แลัะ	3→	ได้ื่

ซ่ึ่�งเป็นการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของทีี่�เหม่อนกนั	ดัื่งนั�นจำานวนทัี่�งหมดื่ทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	
( )!

! !

2 3

2 3

+
											=10 วธิีี

check

ใช้เครื่่�องคิดื่เลัขวทิี่ยาศาสต่รื่เ์พ่�อคำานวณจำานวนทัี่�งหมดื่ของเส้นที่างทีี่�สั�นทีี่�สดุื่

การทําความเขา้ใจวธิหีาจาํนวนทัง้หมดของเส้นทางสัน้สดุ

A

p

q

¼
ìïïïïïïíïïïïïïî

ìïïïïïïïïíïïïïïïïïî

B

¼

( )!
! !
p q
p q

+

A

B

ร้ปูภาพ	2

A

B

ร้ปูภาพ	1

5TR|R|

a2TR|R|O3TR|R|B

การทําความเขา้ใจวธิหีาจาํนวนทัง้หมดของเส้นทางสัน้สดุ

วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่วิถีิทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่
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		 มีีวิถิีเีลื่่�อนผ่่านตาราง 5´6 ในรูปูภาพด้้านขวา ในกรณีนี้้� จงหาจำำ�นวนเส้้นทางท่ี่�
สั้้�นท่ี่�สุดุท่ี่�เลื่่�อนผ่่านตามท่ี่�แสดงด้้านล่า่ง
(1)	 เลื่่�อนจาก A ถึึง B
การเลื่่�อนขึ้้�น 1 เซลล์แ์สดงโดยสััญลักัษณ์์ ↑ และการเลื่่�อนไปทางขวา 1 เซลล์์
แสดงโดยสััญลักัษณ์์ →
จำำ�นวนทั้้�งหมดของเส้้นทางท่ี่�สั้้�นท่ี่�สุดุนั้้�นเหมืือนกับัจำำ�นวนทั้้�งหมดของการ
เรียีงสัับเปลี่่�ยน 5 ↑ และ 6 →

ดัังนั้้�น จำำ�นวนทั้้�งหมดท่ี่�เราหาได้้คืือ ( )!

! !

5 6

5 6

+            =462 วิธิีี
� 462 วธิี

(2)	 เลื่่�อนจาก A ผ่าน C ไปยััง B

จำำ�นวนทั้้�งหมดของเส้้นทางท่ี่�สั้้�นท่ี่�สุดุจาก A ถึึง C นั้้�นเหมืือนกับัจำำ�นวนทั้้�งหมดของการเรียีงสัับเปลี่่�ยน 2 ↑ และ 3 → 

ซ่ึ่�งเป็็น 
( )!

! !

2 3

2 3

+
            วิธิีี

จำำ�นวนทั้้�งหมดของเส้้นทางท่ี่�สั้้�นท่ี่�สุดุจาก C ถึึง B นั้้�นเหมืือนกับัจำำ�นวนทั้้�งหมดของการเรียีงสัับเปลี่่�ยน 3 ↑ และ 3 → 

ซ่ึ่�งเป็็น 
( )!

! !

3 3

3 3

+
            วิธิีี

ดัังนั้้�น จากหลักัการคูณู เราสามารถหาจำำ�นวนทั้้�งหมดได้้ 
( )!

! !

2 3

2 3

+
          ´

( )!

! !

3 3

3 3

+
          =200 วิธิีี

� 200 วิธิีี

(3)	 เลื่่�อนจาก A ถึึง B โดยไม่่ผ่่าน C
เพ่ื่�อหาคำำ�ตอบ ให้้ลบจำำ�นวนท่ี่�หาได้้ในข้อ้ (2) ออกจากจำำ�นวนท่ี่�หาได้้ในข้อ้ (1)

ดัังนั้้�น เราจะได้้ 462-200=262 วิธิีี
� 262 วิธิีี

A

C

B

11TR|R|

a5TR|R|O6TR|R|B

5TR|R|a2TR|R|O3TR|R|$

O6TR|R|a3TR|R|dB
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		 มีวถิเีลั่�อนผ่านต่าร้าง	6´7	ในร้ปูภาพด้ื่านขวา	ในกร้ณีนี�	จงหาจำานวนเส้นที่างทีี่�
สั�นทีี่�สดุื่ทีี่�เลั่�อนผ่านต่ามทีี่�แสดื่งด้ื่านลัา่ง
(1)	 เลั่�อนจาก	A	ถง่	B

(2)	 เลั่�อนจาก	A	ผ่าน	C	ไปยงั	B

(3)	 เลั่�อนจาก	A	ถง่	B	โดื่ยไม่ผ่าน	C

A

C

B

การเลืื�อนขึ�น 1 เซึ่ลืล์ืแสำดื่งโดื่ยสัำญ่ลัืกษณ์ ↑ แลืะการ
เลืื�อนไปที่างขวิา 1 เซึ่ลืล์ืแสำดื่งโดื่ยสัำญ่ลัืกษณ์ →
จำานวินทัี่�งหมีดื่ของเส้ำนที่างทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่นั�นเหมืีอนกับ
จำานวินทัี่�งหมีดื่ของการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยน 6↑ แลืะ 7→

ดัื่งนั�น จำานวินทัี่�งหมีดื่ทีี่�เราหาได้ื่คือ 
( )!
! !
6 7
6 7
+
            =1716 วิธิีี

1716 วิธิีี
13TR|R|

a6TR|R|O7TR|R|B

จำานวินทัี่�งหมีดื่ของเส้ำนที่างทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่จาก A ถึง C นั�นเหมืีอนกับจำานวินทัี่�งหมีดื่ของ

การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยน 3↑ แลืะ 4→ ซึึ่�งเป็น 
( )!
! !
3 4
3 4
+
            วิธิีี

จำานวินทัี่�งหมีดื่ของเส้ำนที่างทีี่�สัำ�นทีี่�ส่ำดื่จาก C ถึง B นั�นเหมืีอนกับจำานวินทัี่�งหมีดื่ของ

การเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยน 3↑ แลืะ 3→ ซึึ่�งเป็น 
( )!
! !
3 3
3 3
+
             วิธิีี

ดัื่งนั�น จากหลัืกการคณู เราสำามีารถหาจำานวินทัี่�งหมีดื่ได้ื่ 
( )!
! !
3 4
3 4
+
            ´

( )!
! !
3 3
3 3
+
            =700 วิธิีี

700 วิธิีี
7TR|R|a3TR|R|O4TR|R|$

O6TR|R|a3TR|R|dB

เพื�อหาคำาตัอบ ให้ลืบจำานวินทีี่�หาได้ื่ในขอ้ (2)  ออกจากจำานวินทีี่�หาได้ื่ในขอ้ (1)

ดัื่งนั�น เราจะได้ื่ 1716-700=1016 วิธิีี

1016 วิธิีี
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การจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากัน
การ้จดัื่หมู่โดื่ยเลัอ่กสิ�งของ	r	สิ�งจากสิ�งของ	n	ปร้ะเภที่ทีี่�อนญุ่าต่ให้ใช้ซึ่ำ�าได้ื่นั�นสามาร้ถพิจาร้ณาได้ื่ดัื่งต่่อไปนี�

		 พิจาร้ณาการ้จดัื่หมู่ทีี่�อนญุ่าต่ให้ใช้สิ�งของซึ่ำ�าได้ื่	โดื่ยทีี่�คณุเลัอ่กสิ�งของ	7	สิ�งจากผลัไม้	3	ชนิดื่:	กลัว้ย	ส้ม	แลัะ
สัปปะร้ดื่
พิจาร้ณาการ้เรื่ยีงสัญ่ลักัษณ์	〇	จำานวน	7	อนั	แลัะตั่วแบ่ง	｜	จำานวน	2	อนั	ซ่ึ่�งแสดื่งในต่าร้างการ้จดัื่หมู่ผลัไม้ต่่อไปนี�

ดัื่งนั�น	จำานวนทัี่�งหมดื่ของการ้จดัื่หมู่ผลัไม้จง่เท่ี่ากบัจำานวนทัี่�งหมดื่ของการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสัญ่ลักัษณ์	〇	จำานวน	7 	

อนั	แลัะสัญ่ลักัษณ์	｜	จำานวน	2	อนั	ซ่ึ่�งเป็น	
( )!

! !

7 2

7 2

+
												=36 วธิีี

check

ใช้เครื่่�องคิดื่เลัขวทิี่ยาศาสต่รื่เ์พ่�อคำานวณจำานวนทัี่�งหมดื่ของการ้จดัื่หมู่สิ�งของ	7	สิ�งทีี่�เลัอ่กมาจากสิ�งของ	3
ปร้ะเภที่	โดื่ยอนญุ่าต่ให้ใช้ซึ่ำ�าได้ื่

	 	 หาวา่มีการ้จดัื่หมู่กี�วธิีเีม่�อคณุเลัอ่กแผ่นกร้ะดื่าษ	12	แผ่นจากสี	4	สี	แดื่ง	นำ�าเงนิ	ขาว	แลัะเหลัอ่ง	อย่างไร้กต็่าม	คณุ
สามาร้ถเลัอ่กกร้ะดื่าษสีใดื่ก็ได้ื่
จำานวนทัี่�งหมดื่ทีี่�คณุหาได้ื่นั�นเท่ี่ากบัการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสัญ่ลักัษณ์	〇	จำานวน	12	อนั	แลัะสัญ่ลักัษณ์	｜	จำานวน	3	อนั

ดัื่งนั�น	เร้าจะได้ื่	
( )!

! !

12 3

12 3

+
													=455 วธิีี

455 วิธิีี

การทําความเขา้ใจวธิหีาจาํนวนทัง้หมดของการจดัหมู่ท่ีสามารถทําได้โดยอนุญาตให้ใช้ส่ิงของซ้ําได้

พิจารณาการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสัำญ่ลัืกษณ์ 〇 จำานวิน r อัน แลืะ
ตััวิแบ่ง ｜ จำานวิน (n-1)

การ้จดัื่หมู่ผลัไม้ การ้เรื่ยีงสัญ่ลักัษณ์	
〇	แลัะ	｜กลัว้ย ส้ม สัปปะร้ดื่

2 1 4 〇〇｜〇｜〇〇〇〇
2 2 3 〇〇｜〇〇｜〇〇〇
0 2 5 ｜〇〇｜〇〇〇〇〇
4 0 3 〇〇〇〇｜｜〇〇〇

…

〇〇 〇〇〇〇〇
กลัว้ย	2	ลักู ส้ม	1	ลักู สัปปะร้ดื่	4	ลักู｜

｜
｜
｜

9TR|R|

a7TR|R|O2TR|R|B

15TR|R|

a12TR|R|O3TR|R|B

การจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากันการจดัื่หมู่ีสิำ�งของทีี่�ซึ่ำ�ากัน
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: การเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่



4-5-2-9p2

	 	 กำำ�หนดให้้แจกสมุดุบันทึึก 15 เล่ม่แก่นั่ักเรียีน 5 คน จงหาว่า่มีีกี่่�วิธิีท่ีี่�สามารถแจกสมุดุบันทึึกดัังกล่า่วได้้ และ ต้อง
แจกสมุดุบันทึึกอย่่างน้้อย 1 เล่ม่ให้้นัักเรียีนแต่่ละคน
สมมติิว่า่สมุดุบันทึึก 1 เล่ม่นั้้�นถูกูแจกให้้นัักเรียีน 5 คนแล้ว้ ให้้พิิจารณาวิธิีแีจกสมุดุบันทึึกท่ี่�เหลืืออยู่่� 	
15-5=10 เล่ม่
จำำ�นวนทั้้�งหมดท่ี่�คุณุหาได้้นั้้�นเท่่ากับัการเรียีงสัับเปลี่่�ยนสััญลักัษณ์์ 〇 จำำ�นวน 10 อันั และสััญลักัษณ์์ ｜ จำำ�นวน 4 อันั

ดัังนั้้�น เราจะได้้ 
( )!

! !

10 4

10 4

+
             =1001 วิธิีี

� 1001 วธิี

	 	 แก้้โจทย์ต่์่อไปนี้้�ท่ี่�เกี่่�ยวกับัการจัดัหมู่่� x, y และ z ท่ี่�ตรงกับั x+y+z=20

(1)	 มีีการจัดัหมู่่�กี่่�วิธิีท่ีี่� x, y และ z จะเป็็นจำำ�นวนเต็็มท่ี่�ไม่่เป็็นลบ
พิิจารณาการจัดัหมู่่�สิ่่�งของซ้ำำ��โดยอนุญุาตให้้ใช้้สิ่่�งของซ้ำำ��ได้้ เม่ื่�อคุณุเลืือกตััวอักัษร 20 ตัวจากตััวอักัษร 3 ประเภท: 
x, y และ z
จำำ�นวนทั้้�งหมดท่ี่�คุณุหาได้้นั้้�นเท่่ากับัการเรียีงสัับเปลี่่�ยนสััญลักัษณ์์ 〇 จำำ�นวน 20 อันั และสััญลักัษณ์์ ｜ จำำ�นวน 2 อันั

ดัังนั้้�น เราจะได้้ 
( )!

! !

20 2

20 2

+
             =231 วิธิีี

� 231 วธิี

(2)	 มีีการจัดัหมู่่�กี่่�วิธิีท่ีี่� x, y และ z  จะเป็็นจำำ�นวนนัับ
สมมติิว่า่ x, y และ z กระจายทีีละ 1 ตัว ให้้พิิจารณาการจัดัหมู่่�สิ่่�งของซ้ำำ��สำำ�หรับัตััวอักัษรท่ี่�เหลืืออยู่่� 20-3=17 (ตััว)

จำำ�นวนทั้้�งหมดท่ี่�คุณุหาได้้นั้้�นเท่่ากับัการเรียีงสัับเปลี่่�ยนสััญลักัษณ์์ 〇 จำำ�นวน 17 อันั และสััญลักัษณ์์ ｜ จำำ�นวน 2 อันั

ดัังนั้้�น เราจะได้้ 
( )!

! !

17 2

17 2

+
             =171 วิธิีี

� 171 วธิี

14TR|R|

a10TR|R|O4TR|R|B

22TR|R|

a20TR|R|O2TR|R|B

19TR|R|

a17TR|R|O2TR|R|B



4-5-2-9p3

	 	 มีการ้จดัื่กลัุม่	4	กลัุม่	ค่อ	A,	B,	C	แลัะ	D	โดื่ยเลัอ่กตั่วอกัษร้	25	ตั่วแบ่งต่ามกลัุม่	ซ่ึ่�งสามาร้ถใช้ตั่วอกัษร้ซึ่ำ�าได้ื่	จงหา
จำานวนวธิีจีำานวนวธิีทัีี่�งหมดื่	เม่�อคณุเลัอ่กตั่วอกัษร้ใดื่ก็ได้ื่

	 	 มีเค้ก	16	ชิ�น	ซ่ึ่�งแจกให้นักเรื่ยีนจำานวน	6	คน	จงหาวา่มีกี�วธิีทีีี่�สามาร้ถแจกเค้กดัื่งกลัา่วได้ื่	อย่างไร้กต็่าม	ต้่องแจก
เค้กอย่างน้อย	1	ชิ�นให้นักเรื่ยีนแต่่ลัะคน

	 	 แก้โจที่ยต่์่อไปนี�ทีี่�เกี�ยวกบัการ้จดัื่หมู่	x,	y	แลัะ	z	ทีี่�ต่ร้งกบั	x+y+z=35

(1)	 มีการ้จดัื่หมู่กี�วธิีทีีี่�	x,	y	แลัะ	z	จะเป็นจำานวนเต็่มทีี่�ไม่เป็นลับ

(2)	 มีการ้จดัื่หมู่กี�วธิีทีีี่�	x,	y	แลัะ	z 	จะเป็นจำานวนนับ

จำานวินทัี่�งหมีดื่ทีี่�คณ่หาได้ื่นั�นเท่ี่ากับการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสัำญ่ลัืกษณ์ 〇 จำานวิน 25 อัน 
แลืะสัำญ่ลัืกษณ์ ｜ จำานวิน 3 อัน

ดัื่งนั�น เราจะได้ื่ 
( )!
! !

25 3
25 3

+
              =3276 วิธิีี 3276 วิธิีี
28TR|R|

a25TR|R|O3TR|R|B

โดื่ยสำมีมีติัวิา่เค้ก 1 ชิิ�นนั�นถกูแจกให้นักเรื่ยีน 6 คนแล้ืวิ ให้พิจารณาวิธิีแีจกเค้กทีี่�เหลืือ
อยู่ 16-6=10 ชิิ�น
จำานวินทัี่�งหมีดื่ทีี่�คณ่หาได้ื่นั�นเท่ี่ากับการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสัำญ่ลัืกษณ์ 〇 จำานวิน 10 อัน 
แลืะสัำญ่ลัืกษณ์ ｜ จำานวิน 5 อัน

ดัื่งนั�น เราจะได้ื่ 
( )!
! !

10 5
10 5

+
              =3003 วิธิีี 3003 วิธิีี
15TR|R|

a10TR|R|O5TR|R|B

พิจารณาการจดัื่หมู่ีสิำ�งของซึ่ำ�าโดื่ยอน่ญ่าตัให้ใชิสิ้ำ�งของซึ่ำ�าได้ื่ เมืี�อคณ่เลืือกตััวิอักษร 
35 ตััวิจากตััวิอักษร 3 ประเภที่: x, y แลืะ z
จำานวินทัี่�งหมีดื่ทีี่�คณ่หาได้ื่นั�นเท่ี่ากับการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสัำญ่ลัืกษณ์ 〇 จำานวิน 35

อัน แลืะสัำญ่ลัืกษณ์ ｜ จำานวิน 2 อัน

ดัื่งนั�น เราจะได้ื่ 
( )!
! !

35 2
35 2

+
              =666 วิธิีี 666 วิธิีี

37TR|R|

a35TR|R|O2TR|R|B

สำมีมีติัวิา่ x, y แลืะ z กระจายทีี่ลืะ 1 ตััวิ ให้พิจารณาการจดัื่หมู่ีสิำ�งของซึ่ำ�าสำำาหรื่บัตััวิ
อักษรทีี่�เหลืืออยู่ 35-3=32 ตััวิ
จำานวินทัี่�งหมีดื่ทีี่�คณ่หาได้ื่นั�นเท่ี่ากับการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนสัำญ่ลัืกษณ์ 〇 จำานวิน 32

อัน แลืะสัำญ่ลัืกษณ์ ｜ จำานวิน 2 อัน

ดัื่งนั�น เราจะได้ื่ 
( )!
! !

32 2
32 2

+
              =561 วิธิีี 561 วิธิีี

34TR|R|

a32TR|R|O2TR|R|B



4-5-3-1p1

จำานวินสำมีาชิกิในเซึ่ตัหนึ�งเซึ่ตั
หากจำานวนสมาชิกในเซึ่ต่	A	นั�นเป็นเซึ่ต่จำากดัื่	แลัว้	n(A)	แสดื่งถง่จำานวนสมาชิก	โดื่ยเฉพาะอย่างยิ�ง	ในกร้ณีทีี่�เซึ่ต่
วา่ง	Æ	เน่�องจากเซึ่ต่นี� ไม่มีสมาชิก	n(Æ)=0

		 หาก	A={2,	4,	6,	8,	10,	12}	แลัว้สมาชิกค่อ	n(A)=6	ตั่ว
ความสัมพันธีต่์่อไปนี�ใช้ได้ื่สำาหรื่บัยเูนียนของเซึ่ต่แลัะคอมพลัเีมนต์่ของเซึ่ต่

( i )

(ii)

		 โดื่ยให้	U	เป็นเซึ่ต่ของจำานวนนับทีี่�น้อยกวา่หรื่อ่เท่ี่ากบั	30	โดื่ยให้	A	เป็นเซึ่ต่ของพหคุณูของ	2	ให้	B	เป็นเซึ่ต่ของ
พหคุณูของ	3	แลัะให้	C	เป็นเซึ่ต่ของพหคุณูของ	7	ในกร้ณีนี�	จงแก้ไขโจที่ยต่์่อไปนี�
(1)	 หา	n(U),	n(A),	n(B)	แลัะ	n(C)

จากจำานวนธร้ร้มชาติ่ทีี่�น้อยกวา่หรื่อ่เท่ี่ากบั	30	ซ่ึ่�งกค่็อ	1,	2,	3,	…,	30	เร้าจะได้ื่	n(U)=30

จาก	A={2´1,	2´2,	2´3,	…,	2´15}	เร้าจะได้ื่	n(A)=15

จาก	B={3´1,	3´2,	3´3,	…,	3´10}	เร้าจะได้ื่	n(B)=10

จาก	C={7´1,	7´2,	7´3,	7´4}	เร้าจะได้ื่	n(C)=4

n(U)=30, n(A)=15, n(B)=10, n(C)=4

การทําความเขา้ใจวธิหีาจาํนวนสมาชิกของ AÈB และ A

( i ) n(AÈB)=n(A)+n(B)-n(AÇB)
แลืะถ้า AÇB=Æ, n(AÈB)=n(A)+n(B)

(ii) n A nU n A( ) ( ) ( )= −

AÈB AÇB

+ -=

AA
B B

A
U

A

U A

-=

จำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิจำานวินเซึ่ตัแลืะสำมีาชิกิ
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: สมบัติพ้ืนฐานของความน่าจะเป็นจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: สมบัติพ้ืนฐานของความน่าจะเป็น
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(2)	 หาจำานวนพหคุณูของ	2	แลัะ	3
เซึ่ต่ของพหคุณูของ	2	แลัะพหคุณูของ	3	จะแสดื่งในร้ปู	AÇB	ซ่ึ่�งเป็นเซึ่ต่จำานวนนับทีี่�น้อยกวา่หรื่อ่เท่ี่ากบั	30	ทีี่�
เป็นพหคุณูของ	6
จาก	AÇB={6´1,	6´2,	6´3,	6´4,	6´5}	เร้าจะได้ื่สมาชิก	n(AÇB)=5 ตั่ว

สำมีาชิกิ 5 ตััวิ
(3)	 หาจำานวนพหคุณูของ	2	หรื่อ่	3
เซึ่ต่พหคุณูของ	2	หรื่อ่พหคุณูของ	3	จะแสดื่งในร้ปู	AÈB

สมาชิก	n(AÈB)=n(A)+n(B)-n(AÇB)=15+10-5=20 ตั่ว
สำมีาชิกิ 20 ตััวิ

(4)	 หาจำานวนสมาชิกทีี่�หาร้ด้ื่วย	7	ไม่ลังตั่ว
เซึ่ต่ของจำานวนทีี่�หาร้ด้ื่วย	7	ไม่ลังตั่วจะแสดื่งในร้ปู	C
n C nU n C( ) ( ) ( )= −																																		=30-4=26 ตั่ว

สำมีาชิกิ 26 ตััวิ

	 	 โดื่ยให้	U	เป็นเซึ่ต่ของจำานวนนับทีี่�น้อยกวา่หรื่อ่เท่ี่ากบั	90	โดื่ยให้	A	เป็นเซึ่ต่ของพหคุณูของ	4	โดื่ยให้	B	เป็นเซึ่ต่
ของพหคุณูของ	5	แลัะโดื่ยให้	C	เป็นเซึ่ต่ของพหคุณูของ	11	ในกร้ณีนี�	จงแก้ไขโจที่ยต่์่อไปนี�
(1)	 หา	n(U),	n(A),	n(B)	แลัะ	n(C)

(2)	 หาจำานวนพหคุณูของ	4	แลัะ	5

(3)	 หาจำานวนพหคุณูของ	4	หรื่อ่	5

(4)	 หาจำานวนสมาชิกทีี่�หาร้ด้ื่วย	11	ไม่ลังตั่ว

จากจำานวินนับทีี่�น้อยกวิา่หรื่อืเท่ี่ากับ 90 ซึึ่�งก็คือ 1, 2, 3, …, 90 เราจะได้ื่ n(U)=90

จาก A={4´1, 4´2, 4´3, …, 4´22} เราจะได้ื่ n(A)=22

จาก B={5´1, 5´2, 5´3, …, 5´18} เราจะได้ื่ n(B)=18

จาก C={11´1, 11´2, 11´3, …, 11´8} เราจะได้ื่ n(C)=8

n(U)=90, n(A)=22, n(B)=18, n(C)=8

เซึ่ตัของพห่คณูของ 4 แลืะพห่คณูของ 5 จะแสำดื่งในรูป AÇB ซึึ่�งเป็นเซึ่ตั
จำานวินนับทีี่�น้อยกวิา่หรื่อืเท่ี่ากับ 90 ทีี่�เป็นพห่คณูของ 20

จาก AÇB={20´1, 20´2, 20´3, 20´4} เราจะได้ื่สำมีาชิกิ n(AÇB)=4 ตััวิ
 สำมีาชิกิ 4 ตััวิ

เซึ่ตัพห่คณูของ 4 หรื่อืพห่คณูของ 5 จะแสำดื่งในรูป AÈB
สำมีาชิกิ AÈB=n(A)+n(B)-n(AÇB)=22+18-4=36 ตััวิ
 สำมีาชิกิ 36 ตััวิ

เซึ่ตัของจำานวินทีี่�หารด้ื่วิย 11 ไม่ีลืงตััวิจะแสำดื่งในรูป C
nC nU nC( ) ( ) ( )= −                                          =90-8=82 ตััวิ
 สำมีาชิกิ 82 ตััวิ
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ADVANCED

	 	 การ้วจิยัต่ลัาดื่นั�นดื่ำาเนินการ้กบัผลิัต่ภณัฑ์	2	รุ้น่	ค่อ	A	แลัะ	B	แลัะร้วบร้วมคำาต่อบจากคน	1000	คน	เม่�อร้วม
ผลัลัพัธีแ์ลัว้	มีคน	459	คนซ่ึ่�อผลิัต่ภณัฑ์	A	มีคน	472	คนซ่ึ่�อผลัติ่ภณัฑ์	B	แลัะมีคน	236	คนซ่ึ่�อผลัติ่ภณัฑ์ทัี่�ง	2
รุ้น่	ในกร้ณีนี�	จงแก้ไขโจที่ยต่์่อไปนี�
(1)	 หาจำานวนคนทีี่�ซ่ึ่�อผลิัต่ภณัฑ์	A	หรื่อ่ผลิัต่ภณัฑ์	B

(2)	 หาจำานวนคนทีี่�ไม่ได้ื่ซ่ึ่�อผลิัต่ภณัฑ์รุ้น่ใดื่รุ้น่หน่�งจากผลัติ่ภณัฑ์	2	รุ้น่

เซึ่ตัของคนที่ก่คนทีี่�ตัอบแบบสำำารวิจจะแสำดื่งด้ื่วิยตััวิอักษร U
เซึ่ตัของคนทีี่�ซืึ่�อผลิืตัภัณฑ์ A จะแสำดื่งด้ื่วิยตััวิอักษร A
แลืะเซึ่ตัของคนทีี่�ซืึ่�อผลิืตัภัณฑ์ B จะแสำดื่งด้ื่วิยตััวิอักษร B
เซึ่ตัของคนทีี่�ซืึ่�อผลิืตัภัณฑ์ทัี่�ง 2 ร่น่จะแสำดื่งด้ื่วิย AÇB
แลืะเซึ่ตัของคนทีี่�ซืึ่�อผลิืตัภัณฑ์ A หรื่อืผลิืตัภัณฑ์ B จะแสำดื่งด้ื่วิย AÈB
n(A)=459 คน, n(B)=472 คน แลืะ n(AÇB)=236 คน 
ดัื่งนั�น AÈB=n(A)+n(B)-n(AÇB)=459+472-236=695 คน

695 คน

เซึ่ตัของคนทีี่�ซืึ่�อผลิืตัภัณฑ์ร่น่ใดื่ร่น่หนึ�งจาก 2 ร่น่คือ A BÇ

จากกฎีเดื่อมีอรื่แ์กน เราจะได้ื่ A B A B∪ = ∩                                ดัื่งนั�น 
n A B n A B nU n A B( ) ( ) ( ) ( )∩ = ∪ = − ∪                                                                                      =1000-695=305 คน

305 คน

กฎีเดื่อมีอรื่แ์กนใชิส้ำำาหรื่บัสัำบเซึ่ตั A แลืะ B ของ
เอกภพสัำมีพัที่ธี ์U ตัามีทีี่�แสำดื่งด้ื่านล่ืางนี�
A B A B∪ = ∩ , A B A B∩ = ∪

A B
U
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เหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็น
การทดลองและเหตกุารณ์
การ้ที่ดื่ลัองหรื่อ่การ้สังเกต่ทีี่�สามาร้ถที่ำาซึ่ำ�าได้ื่ภายใต้่เง่�อนไขเดีื่ยวกนั	เช่น	การ้ที่อดื่ลักูเต๋่า	จะเรื่ยีกวา่การทดลอง	ผลั
การ้ที่ดื่ลัองจะเรื่ยีกวา่เหตกุารณ์	ซ่ึ่�งมักจะแสดื่งโดื่ยใช้เซึ่ต่หน่�งเซึ่ต่	เหต่กุาร้ณ์ทีี่�เกดิื่ข่�นเสมอในการ้ที่ดื่ลัองจะเรื่ยีกวา่
เหตกุารณ์ท่ีเกิดขึน้แน่นอนสำาหรื่บัการ้ที่ดื่ลัองนั�น	ๆ	แลัะแสดื่งด้ื่วยตั่วอกัษร้	U
	 เหต่กุาร้ณ์ทีี่�เกดิื่ข่�นแน่นอนในการ้ที่ดื่ลัองที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ลักูค่อ	U={1,	2,	3,	4,	5,	6}

ความน่าจะเป็น
โดื่ยกำาหนดื่ให้การ้ที่ดื่ลัอง	1	ครื่ ั�ง	ซ่ึ่�งคาดื่วา่เหต่กุาร้ณ์ทีี่�เกดิื่ข่�นได้ื่หลัายกร้ณีใดื่	ๆ	จะเกดิื่ข่�นเท่ี่า	ๆ	กนั	
โดื่ยทีี่�	N	ค่อจำานวนเหต่กุาร้ณ์ทีี่�น่าจะเป็นทัี่�งหมดื่	แลัะ	a	ค่อจำานวนเหต่กุาร้ณ์	A	ทีี่�เกดิื่ข่�น	
เร้าจง่กลัา่วได้ื่วา่	

a
N
				ค่อความน่าจะเป็นของเหต่กุาร้ณ์	A	ซ่ึ่�งเร้าจะแสดื่งในร้ปู	P(A)

	 	 ที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ลักู	จงหาความน่าจะเป็นของผลัลัพัธีที์ี่�จะออก	3	หรื่อ่น้อยกวา่
ผลัลัพัธีที์ี่�น่าจะเป็นมีทัี่�งหมดื่	6	ผลัลัพัธี์
นอกจากนี�ยงัมี	3	วธิี	ี1,	2	แลัะ	3	ในการ้ที่อดื่ลักูเต๋่าให้ได้ื่ผลัลัพัธี	์3	หรื่อ่น้อยกวา่

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	
3

6

1

2    
= 1

2  

การทําความเขา้ใจหลักพ้ืนฐานของความน่าจะเป็น

P(A)=
จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่ของเหตัก่ารณ์ A ทีี่�เกิดื่ขึ�น

จำานวินกรณีทัี่�งหมีดื่ทีี่�อาจเกิดื่ขึ�น
=
a
N

เหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็นเหตัก่ารณ์แลืะควิามีน่าจะเป็น
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: สมบัติพ้ืนฐานของความน่าจะเป็นจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: สมบัติพ้ืนฐานของความน่าจะเป็น
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check

ใน Math Box (การคำำ�นวณความน่่าจะเป็็น) บนเครื่่�องคิิดเลขวิทิยาศาสตร์ ์คุณุสามารถใช้้การจำำ�ลองเหตุกุารณ์ Dice Roll 

(การทอดลููกเต๋๋า) หรืือ Coin Toss (การโยนเหรียีญ) เพ่ื่�อตรวจสอบความน่่าจะเป็็น (ความน่่าจะเป็็นทางสถิติิิ) สามารถ
จำำ�ลองเหตุกุารณ์การทอดลูกูเต๋๋า 1 ลูกู 250 ครั้้ �ง
กด w เลืือก [Math Box (การคำำ�นวณความน่่าจะเป็็น)] กด | เลืือก [Dice Roll (การทอดลููกเต๋๋า)] กด |

เลืือก [Dice (ลููกเต๋๋า)] กด | เลืือก [1 Die (ลููกเต๋๋า 1 ลููก)] กด |

เลืือก [Attempts (จำำ�นวนครั้�งท่ี่�ดำำ�เนิินการ)] กด | หลังัจากป้อน 250 (จำำ�นวนครั้้�งท่ี่�ดำำ�เนิินการ) แล้ว้ ให้้เลืือก 
[Confirm (ยืืนยััน)] แล้ว้กด |

เลืือก [Same Result (ผลลััพธ์์เดีียวกััน)] กด | เลืือก [Off (ปิิด)] กด |

เลืือก [Execute (ดำำ�เนิินการ)] กด B เลืือก [Relative Freq (ความถ่ี่�สััมพััทธ์์)] กด |

อ่า่นค่่าในตารางเม่ื่�อผลรวมของลูกูเต๋๋าคืือ 1, 2 และ 3  แล้ว้จึึงบวกเพิ่่�มเพ่ื่�อท่ี่�
จะได้้ 0.18+0.168+0.148=0.496 และคุณุสามารถยืืนยันัได้้ว่า่ความน่่าจะเป็็น

อยู่่�ท่ี่�ประมาณ 0.5=
1

2  

(เม่ื่�อตั้้�งค่่า Same Result (ผลลััพธ์์เดีียวกััน) เป็็น Off (ปิิด) ผลลัพัธ์ข์องการ
ทดลองแต่่ละครั้้�งจะแตกต่่างกันัไป)

	 	 โดยกำำ�หนดให้้โยนเหรียีญ 2 เหรียีญพร้อ้มกันั จงหาความน่่าจะเป็็นของเหรียีญ 1 เหรียีญท่ี่�ออกหััว และเหรียีญ 1 
เหรียีญท่ี่�ออกก้อ้ย
พิิจารณาการออกหััวและก้อ้ยของเหรียีญ 2 เหรียีญ
มีีทั้้�งหมด 4 วิธิี:ี (หััว หัว) (หััว ก้อ้ย) (ก้อ้ย หัว) และ (ก้อ้ย ก้อ้ย)

นอกจากนี้้�ยังัมีี 2 วิธิีท่ีี่�เหรียีญ 1 เหรียีญจะออกหััวและเหรียีญ 1 เหรียีญจะออกก้อ้ย ตามท่ี่�แสดงด้้านล่า่ง

ดัังนั้้�น ความน่่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ 
2

4

1

2    
=

�

1
2  

check

บนเครื่่�องคิิดเลขวิทิยาศาสตร์ ์ให้้จำำ�ลองเหตุกุารณ์การโยนเหรียีญ 2 เหรียีญ 250 ครั้้ �ง
กด w เลืือก [Math Box (การคำำ�นวณความน่่าจะเป็็น)] กด | 	
เลืือก [Coin Toss (การโยนเหรีียญ)] กด |

เลืือก [Coins (เหรีียญ)] กด | เลืือก [2 Coins (2 เหรีียญ)] กด |

เลืือก [Attempts (จำำ�นวนครั้�งท่ี่�ดำำ�เนิินการ)] กด | หลังัจากป้อน 250 	
แล้ว้ ให้้กด [Confirm (ยืืนยััน)] กด |

เลืือก [Same Result (ผลลััพธ์์เดีียวกััน)] กด | เลืือก [Off (ปิิด)] กด |

เลืือก [Execute (ดำำ�เนิินการ)] กด B เลืือก [Relative Freq (ความถ่ี่�สััมพััทธ์์)] กด |

จากตาราง ค่าของการโยนเหรียีญออกหััว 1 ครั้้ �ง [●´1] คืือประมาณ 0.51 และคุณุสามารถยืืนยัันได้้ว่า่ความน่่าจะเป็็น

อยู่่�ท่ี่�ประมาณ 
1

2  
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	 	 ที่อดื่ลักูเต๋่า	2	ลักูพร้อ้มกนั	จงหาความน่าจะเป็นของผลัร้วมของลักูเต๋่ามีค่าเท่ี่ากบั	5
พิจาร้ณาผลัลัพัธี์ในการ้ที่อดื่ลักูเต๋่า	2	ลักู	
จากหลักัการ้คณู	เร้าจะได้ื่	6´6=36	วธิีี
นอกจากนี�ยงัมี	4	วธิีใีนการ้หาผลัร้วมทีี่�เป็น	5	ได้ื่แก	่(1,	4),	(2,	3),	(3,	2)	แลัะ	(4,	1)

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	
4

36

1

9    
= 1

9  
check

จาก	Dice Roll (ก�รีทอดล่กเต๋�)	ให้เลัอ่ก	2 Dice (ล่กเต๋� 2 ล่ก)	แลัะจำาลัองเหต่กุาร้ณ์การ้ที่อดื่ลักูเต๋่า	2	ลักู	250	ครื่ ั�ง
หลังัจากการ้ที่ดื่ลัอง	ให้เลัอ่ก	[Relative Freq (คำว�มถ่ี่�ส้ิ้มพ้ทธ์์)]	กดื่	|	เลัอ่ก	[Sum (ผลรีวม)]	กดื่	|

จากต่าร้าง	ผลัร้วมของลักูเต๋่าทีี่�ที่อดื่ได้ื่ผลัลัพัธีเ์ป็น	5	ค่อปร้ะมาณ	

0.11	แลัะคณุสามาร้ถยน่ยนัได้ื่วา่ความน่าจะเป็นอยูที่ี่�ปร้ะมาณ	
1

9  

	 	 ที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ลักู	จงหาความน่าจะเป็นของผลัลัพัธีที์ี่�เป็น	5	หรื่อ่มากกวา่

	 	 โยนเหรื่ยีญ่	2	เหรื่ยีญ่พร้อ้มกนั	จงหาความน่าจะเป็นของเหรื่ยีญ่	2	เหรื่ยีญ่ทีี่�ออกหัวทัี่�งคู่

มีีผลืลัืพธีที์ี่�น่าจะเป็นทัี่�งหมีดื่ 6 ผลืลัืพธี์
นอกจากนี�ยังมีี 2 วิธิีคืีอ 5 แลืะ 6 ทีี่�ที่อดื่ลืกูเต๋ัาได้ื่ผลืลัืพธีเ์ป็น 5 หรื่อืมีากกวิา่

ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ 2
6

1
3    

= 1
3  

กดื่ w เลืือก [Math Box (การคำำานวณคำวามน่าจะเป็น)] กดื่ |
เลืือก [Dice Roll (การทอดลููกเต๋ัา)] กดื่ | เลืือก [Dice (ลููกเต๋ัา)]
กดื่ | เลืือก [1 Die (ลููกเต๋ัา 1 ลููก)] กดื่ |
เลืือก [Attempts (จำานวนคำรั�งท่�ดำาเนินการ)] กดื่ | หลัืงจากป้อน 250
แล้ืวิ ให้เลืือก [Confirm (ยืืนยัืน)] กดื่ |
เลืือก [Same Result (ผลูลัูพธ์์เด่ยืวกัน)] กดื่ | เลืือก [Off (ปิด)] กดื่ |
เลืือก [Execute (ดำาเนินการ)] กดื่ B เลืือก [Relative Freq (คำวามถ่ี่�สััมพัทธ์์)] กดื่ |
อ่านค่าในตัารางเมืี�อผลืรวิมีของลืกูเต๋ัาทีี่�ที่อดื่ได้ื่คือ 5 หรื่อื 6 แล้ืวินำามีารวิมีกัน

พิจารณาการออกหัวิแลืะก้อยของเหรื่ยีญ่ 2 เหรื่ยีญ่
มีีทัี่�งหมีดื่ 4 วิธิี:ี (หัวิ หัวิ) (หัวิ ก้อย) (ก้อย หัวิ) แลืะ (ก้อย ก้อย)
นอกจากนี�ยังมีี 1 วิธิีทีีี่�เหรื่ยีญ่ 2 เหรื่ยีญ่จะออกหัวิ

ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ 1
4  1

4  
กดื่ w เลืือก [Math Box (การคำำานวณคำวามน่าจะเป็น)] กดื่ |
เลืือก [Coin Toss (การโยืนเหร�ยืญ)] กดื่ |
เลืือก [Coins (เหร�ยืญ)] กดื่ | เลืือก [2 Coins (2 เหร�ยืญ)] กดื่ |
เลืือก [Attempts (จำานวนคำรั�งท่�ดำาเนินการ)] กดื่ | หลัืงจากป้อน 250
แล้ืวิ ให้เลืือก [Confirm (ยืืนยัืน)] กดื่ |
เลืือก [Same Result (ผลูลัูพธ์์เด่ยืวกัน)] กดื่ | เลืือก [Off (ปิด)] กดื่ |
เลืือก [Execute (ดำาเนินการ)] กดื่ B เลืือก [Relative Freq (คำวามถ่ี่�สััมพัทธ์์)] กดื่ |
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	 	 ทอดลูกูเต๋๋า 2 ลูกูพร้อ้มกันั จงหาความน่่าจะเป็็นต่่อไปนี้้�
(1)	 ความน่่าจะเป็็นท่ี่�ผลรวมของลูกูเต๋๋าเป็็น 9 หรืือมากกว่า่

(2)	 ความน่่าจะเป็็นท่ี่�จะได้้ผลลัพัธ์เ์ป็็นเลขเดีียวกันั

พิิจารณาผลลัพธ์์ในการทอดลูกูเต๋๋า 2 ลูกู
จากหลัักการคูณู เราจะได้้ 6´6=36 วิธิีี
นอกจากนี้้�ยัังมีี 10 วิธิี ี(3, 6), (4, 5), (4, 6), (5, 4), (5, 5), (5, 6), (6, 3), (6, 4), (6, 5), 
(6, 6) ท่ี่� ได้้ผลลัพธ์ ์9 หรือืมากกว่า่

ดัังนั้้�น ความน่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ 10
36

5
18    

=

�
5
18  

กด w เลืือก [Math Box (การคำำ�นวณความน่่าจะเป็็น)] กด |  
เลืือก [Dice Roll (การทอดลููกเต๋๋า)] กด | เลืือก [Dice (ลููกเต๋๋า)]  
กด | เลืือก [2 Dice (ลููกเต๋๋า 2 ลููก)] กด |
เลืือก [Attempts (จำำ�นวนครั้้�งท่ี่�ดำำ�เนิินการ)] กด | หลัังจากป้อน 250  
แล้้ว ให้้กด [Confirm (ยืืนยััน)] กด |
เลืือก [Same Result (ผลลัพธ์์เดีียวกััน)] กด | เลืือก [Off (ปิิด)] กด |  
เลืือก [Execute (ดำำ�เนิินการ)] กด B
เลืือก [Relative Freq (ความถ่ี่�สััมพััทธ์์)] กด | เลืือก [Sum (ผลรวม)] กด |
อ่่านค่่าในตารางเมื่่�อผลรวมของลูกูเต๋๋าท่ี่�ทอดได้้คืือ 9 หรือืมากกว่า่ แล้้วนำำ�มารวมกัน

มีี 6 วิธิีท่ีี่�จะได้้ผลลัพธ์เ์ป็็นเลขเดีียวกัน ได้้แก่่ (1, 1), (2, 2), (3, 3), (4, 4), (5, 5)  และ 
(6, 6)

ดัังนั้้�น ความน่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ 6
36

1
6    

=

�
1
6  

บนหน้้าจอแสดงผลลัพธ์ข์องข้อ้ (1) กด `  
เลืือก [Relative Freq (ความถ่ี่�สััมพััทธ์์)] กด |  
เลืือก [Difference (ผลต่าง)] กด |
เลขเดีียวกันท่ี่�ปรากฏบนลูกูเต๋๋า 2 ลูกูรวมกัน
เท่่ากัับผลต่างของ 0
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ควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆ
คณุสามาร้ถใช้แนวคิดื่ต่่าง	ๆ	เช่น	การ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนแลัะการ้จดัื่
หมู่	เพ่�อหาความน่าจะเป็นได้ื่

การหาความน่าจะเป็นโดยใช้การเรยีงสับเปล่ียน
		 มีไพ่	5	ใบ	แต่่ลัะใบมีตั่วอกัษร้	1	ตั่ว	ค่อ	A,	B,	C,	D	หรื่อ่	E	เขยีนอยูบ่นไพ่	โดื่ยเรื่ยีงเป็น	1	แถวจากด้ื่านซ้ึ่ายไป
ขวาแบบสุ่ม	จงหาความน่าจะเป็นทีี่�ไพ่ทีี่�หัวแถวด้ื่านซ้ึ่ายเป็น	A
การ้เรื่ยีงไพ่	5	ใบค่อการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนสิ�งของ	5	สิ�งทีี่�เลัอ่กมาจากสิ�งของ	5	สิ�ง	
ดัื่งนั�นจง่มี	5P5	วธิีี
การ้เรื่ยีงตั่วอกัษร้	A	ทีี่�หัวแถวด้ื่านซ้ึ่ายค่อการ้เรื่ยีงสับเปลัี�ยนทีี่�กำาหนดื่ให้	A	อยูค่งทีี่�
ทีี่�หัวแถวด้ื่านซ้ึ่าย	แลัะเลัอ่กสิ�งของ	4	สิ�งจากสิ�งของทีี่�เหลัอ่อยู	่4	ดัื่งนั�นจง่มี	4P4	วธิีี

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	
4 4

5 5

4

5

4

5 4

1

5

P

P

!

!

!

!
= =

⋅
=
  

การหาความน่าจะเป็นโดยใช้การจดัหมู่
		 มีไพ่	5	ใบ	แต่่ลัะใบมีตั่วอกัษร้	1	ตั่ว	ค่อ	A,	B,	C,	D	หรื่อ่	E	เขยีนอยูบ่นไพ่	จากการ้สุ่มแจกไพ่	3	ใบ	จงหาความน่า
จะเป็นทีี่�ไพ่	1	ใบจะเป็น	A
การ้เลัอ่กไพ่	3	ใบจาก	5	ใบค่อการ้จดัื่หมู่สิ�งของ	3	สิ�งทีี่�เลัอ่กมาจาก
สิ�งของ	5	สิ�ง	ดัื่งนั�นจง่มี	5C3	วธิีี
การ้เลัอ่กทีี่�มีตั่วอกัษร้	A	บนไพ่	3	ใบค่อการ้จดัื่หมู่สิ�งของ 2	สิ�งทีี่�เลัอ่กมาจาก
สิ�งของทีี่�เหลัอ่อยู	่4	สิ�ง	เน่�องจากเลัอ่ก	A	ออกไปแลัว้	ดัื่งนั�นจง่มี	4C2	วธิีี

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	 4 2
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การทําความเขา้ใจวธิหีาความน่าจะเป็นโดยใช้แนวคิดในการเรยีงสับเปล่ียนและการจดัหมู่
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กำาหนดื่ไวค้งทีี่�

เรื่ยีง	4	สิ�งทีี่�เหลัอ่อยู่
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A

พิจาร้ณาเป็น
ไพ่ทีี่�แจกแลัว้

เลัอ่ก	2	สิ�งจาก	4	สิ�งทีี่�เหลัอ่อยู่
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ควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ต่ัาง ๆ
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: สมบัติพ้ืนฐานของความน่าจะเป็นจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: สมบัติพ้ืนฐานของความน่าจะเป็น



4-5-3-3p2

	 	 ทีีมวิ่่�งผลัดัมีนัักกีฬีา 6 คน คืือ A, B, C, D, E และ F หากลำำ�ดับการวิ่่�งถูกูกำำ�หนดโดยการจับัฉลาก 	
จงหาความน่่าจะเป็็นท่ี่� A จะได้้เป็็นนัักวิ่่�งคนแรกและ F จะได้้เป็็นนัักวิ่่�งคนสุดุท้าย
การเรียีงลำำ�ดับนัักวิ่่�ง 6 คนคืือการเรียีงสัับเปลี่่�ยนนัักวิ่่�ง 6 คน ดังนั้้�นจึึงมีี 6P6 วิธิีี
การทำำ�ให้้ A เป็็นนัักวิ่่�งคนแรกและ F เป็็นนัักวิ่่�งคนสุดุท้าย เราจะได้้การเรียีงสัับเปลี่่�ยนคนท่ี่�เหลืืออยู่่� 4 คน 	
ดัังนั้้�นจึึงมีี 4P4 วิธิีี

ดัังนั้้�น ความน่่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ 
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กด w เลืือก [Calculate (คำำ�นวณ)] กด |

	 	 มีีถุงุหน่ึ่�งถุงุท่ี่�ใส่่ลูกูบอลสีแดง 7 ลูกูและลูกูบอลสีขาว 5 ลูกู โดยกำำ�หนดให้้เลืือกลูกูบอล 3 ลูกู ออกจากถุงุพร้อ้ม ๆ 
กันั จงหาความน่่าจะเป็็นท่ี่�ลูกูบอลท่ี่�เลืือกออกมานั้้�นจะเป็็นลูกูบอลสีแดง 2 ลูกูและลูกูบอลสีขาว 1 ลูกู
ลูกูบอลสีแดงและลูกูบอลสีขาวรวมกันัเป็็น 12 ลูกู โดยเลืือกลูกูบอล 3 ลูกูออกแล้ว้ ดังนั้้�นจึึงมีี 12C3 วิธิีี
จากหลักัการคูณู เราหาได้้ว่า่มีี 7C2´5C1 วิธิี ีในการเลืือกลูกูบอลสีแดง 2 ลูกูจากลูกูบอลสีแดง 7 ลูกู และในการเลืือก
ลูกูบอลสีขาว 1 ลูกูจากลูกูบอลสีขาว 5 ลูกู

ดัังนั้้�น ความน่่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ 
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4-5-3-3p3

	 	 มีเด็ื่ก	5	คนแลัะผู้ใหญ่่	2	คนเรื่ยีงกนัเป็นเส้นต่ร้งจงหาความน่าจะเป็นต่่อไปนี�
(1)	 ความน่าจะเป็นทีี่�ผู้ใหญ่่	2	คนจะได้ื่อยูติ่่ดื่กนั

(2)	 ความน่าจะเป็นทีี่�ผู้ใหญ่่	2	คนจะได้ื่อยูที่ี่�หัวแถวแลัะท้ี่ายแถว

	 	 มีถงุหน่�งถงุทีี่�ใส่ลักูบอลัสีแดื่ง	8	ลักูแลัะลักูบอลัสีขาว	6	ลักู	โดื่ยกำาหนดื่ให้เลัอ่กลักูบอลั	4	ลักู	ออกจากถงุพร้อ้ม	ๆ	
กนั	จงหาความน่าจะเป็นทีี่�ลักูบอลัทีี่�เลัอ่กออกมานั�นจะเป็นลักูบอลัสีแดื่ง	2	ลักูแลัะลักูบอลัสีขาว	2	ลักู

การเรื่ยีงคน 7 คน โดื่ยรวิมีเด็ื่กแลืะผู้ใหญ่เ่ป็น 1 แถวิคือการเรื่ยีงสัำบเปลีื�ยนคน 7 คน 
ดัื่งนั�นจงึมีี 7P7 วิธิีี
โดื่ยนับผู้ใหญ่ ่2 คนเป็นหนึ�งกลื่่มี ดัื่งนั�นจงึเป็นการเรื่ยีงสิำ�งของ 6 สิำ�ง จงึมีี 6P6  วิธิีี
ในการเรื่ยีงแต่ัลืะวิธิีเีหล่ืานี� มีี 2P2 วิธิีีในการเรื่ยีงผู้ใหญ่ ่2 คน

ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ 6 6 2 2
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การเรื่ยีงผู้ใหญ่่ไวิที้ี่�หัวิแถวิแลืะท้ี่ายแถวิมีี 2P2 วิธิีี
ในการเรื่ยีงแต่ัลืะวิธิีเีหล่ืานี� มีี 5P5 วิธิีีในการเรื่ยีงเด็ื่ก 5 คน

ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ 2 2 5 5
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ลืกูบอลืสีำแดื่งแลืะลืกูบอลืสีำขาวิรวิมีกันเป็น 14 ลืกู โดื่ยเลืือกลืกูบอลื 4 ลืกูออกแล้ืวิ 
ดัื่งนั�นจงึมีี 14C4 วิธิีี
จากหลัืกการคณู เราหาได้ื่วิา่มีี 8C2´6C2 วิธิี ีในการเลืือกลืกูบอลืสีำแดื่ง 2 ลืกูจากลืกูบอลื
สีำแดื่ง 8 ลืกู แลืะในการเลืือกลืกูบอลืสีำขาวิ 2 ลืกูจากลืกูบอลืสีำขาวิ 6 ลืกู
ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ 
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4-5-3-4p1

เหตัก่ารณ์ทีี่�ซึ่ำ�ากัน เหตัก่ารณ์ทีี่�รวิมีกัน เหตัก่ารณ์ทีี่� ไม่ีเกี�ยวิขอ้งกัน
เหต่กุาร้ณ์ทีี่�เกดิื่ข่�นแน่นอน	U	ทีี่�ร้วมเหต่กุาร้ณ์	2	เหต่กุาร้ณ์	ค่อเหต่กุาร้ณ์	A	แลัะ	B	มีเหต่กุาร้ณ์ต่่าง	ๆ	ดัื่งต่่อไปนี�
•	เหต่กุาร้ณ์ทีี่�ทัี่�ง	A	แลัะ	B	เกดิื่ข่�น	จะเรื่ยีกวา่เหตกุารณ์ท่ีซ้ํากัน	แลัะแสดื่งในร้ปู	AÇB			
•		เหต่กุาร้ณ์ทีี่�มีอยา่งน้อยหน่�งเหต่กุาร้ณ์จาก	A	หรื่อ่	B	เกดิื่ข่�น	จะเรื่ยีกวา่เหตกุารณ์ท่ีรวมกัน	แลัะแสดื่งในร้ปู	AÈB
•		ในกร้ณีทีี่�	A	แลัะ	B	ไม่ได้ื่เกดิื่ข่�นพร้อ้มกนั	เร้ากลัา่วได้ื่วา่	A	แลัะ	B	เป็นเหตกุารณ์ท่ี ไม่เก่ียวขอ้งกัน	ซ่ึ่�งจะแสดื่งใน
ร้ปู	AÇB=Æ

	 เหต่กุาร้ณ์ทีี่�ร้ะบโุดื่ยเซึ่ต่วา่ง	Æ	จะเรื่ยีกวา่ไม่มีเหตกุารณ์ท่ีเกิดขึน้

	 	 ที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ลักู	แลัว้ได้ื่ผลัลัพัธีเ์ป็น	4	หรื่อ่มากกวา่ค่อเหต่กุาร้ณ์	A	แลัะผลัลัพัธีที์ี่�เป็นจำานวนคู่ค่อเหต่กุาร้ณ์	B
ในกร้ณีนี�	ให้แสดื่งเหต่กุาร้ณ์ต่่อไปนี�เป็นเซึ่ต่
(1) AÇB

แต่่ลัะเหต่กุาร้ณ์แสดื่งเป็นเซึ่ต่หน่�งเซึ่ต่:	A={4,	5,	6}	แลัะ	B={2,	4,	6}

สมาชิกร้ว่มของ	A	แลัะ	B	ค่อสมาชิก	AÇB	ดัื่งนั�น	AÇB={4,	6}

AÇB={4, 6}
(2) AÈB

สมาชิกทัี่�งหมดื่ใน	A	แลัะ	B	ค่อสมาชิก	AÈB	ทัี่�งหมดื่	ดัื่งนั�นจง่เป็น	AÈB={2,	4,	5,	6}

AÈB={2, 4, 5, 6}

การทําความเขา้ใจเก่ียวกับเหตกุารณ์ท่ีซ้ํากัน เหตกุารณ์ท่ีรวมกัน และเหตกุารณ์ท่ีไม่เก่ียวขอ้งกัน

เหต่กุาร้ณ์ทีี่�ซึ่ำ�ากนั เหต่กุาร้ณ์ทีี่�ร้วมกนั เหต่กุาร้ณ์ทีี่�ไม่เกี�ยวขอ้งกนั

AÇB

A B
U

AÈB

A B
U

A B
U

สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น ((11))สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น 
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: สมบัติพ้ืนฐานของความน่าจะเป็นจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: สมบัติพ้ืนฐานของความน่าจะเป็น



4-5-3-4p2

	 	 ที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ลักู	แลัว้ผลัลัพัธีเ์ป็นจำานวนคู่ค่อเหต่กุาร้ณ์	A	ผลัลัพัธีเ์ป็นจำานวนคี�ค่อเหต่กุาร้ณ์	B	ผลัลัพัธีเ์ป็น	3
หรื่อ่น้อยกวา่ค่อเหต่กุาร้ณ์	C	แลัะผลัลัพัธีเ์ป็น	4	หรื่อ่มากกวา่ค่อเหต่กุาร้ณ์	D	ในกร้ณีนี�	จงแก้ไขโจที่ยต่์่อไปนี�
(1)	 สำาหรื่บัเซึ่ต่ทัี่�งหมดื่	ให้แสดื่งเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ซึ่ำ�ากนัสำาหรื่บัแต่่ลัะเหต่กุาร้ณ์จาก	2	เหต่กุาร้ณ์
แต่่ลัะเหต่กุาร้ณ์แสดื่งเป็นเซึ่ต่หน่�งเซึ่ต่:	A={2,	4,	6},	B={1,	3,	5},	C={1,	2,	3},	D={4,	5,	6}

A	แลัะ	B	ไม่มีสมาชิกร้ว่มกนั	ดัื่งนั�น	AÇB=Æ

A	แลัะ	C	มี	2	เป็นสมาชิกร้ว่มกนั	ดัื่งนั�นจง่เป็น	AÇC={2}

A	แลัะ	D	มี	4	แลัะ	6	เป็นสมาชิกร้ว่มกนั	ดัื่งนั�น	AÇD={4,	6}

B	แลัะ	C	มี	1	แลัะ	3	เป็นสมาชิกร้ว่มกนั	ดัื่งนั�น	BÇC={1,	3}

B	แลัะ	D	มี	5	เป็นสมาชิกร้ว่มกนัว	ดัื่งนั�น	BÇD={5}

C	แลัะ	D	ไม่มีสมาชิกร้ว่มกนั	ดัื่งนั�น	CÇD=Æ

AÇB=Æ, AÇC={2}, AÇD={4, 6}, BÇC={1, 3}, BÇD={5}, CÇD=Æ
(2)	 จงอธีบิายความหมายของเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ไม่เกี�ยวขอ้งกนั
เหต่กุาร้ณ์ทีี่�ไม่เกี�ยวขอ้งกนั	ค่อไม่มีเหต่กุาร้ณ์ใดื่ทีี่�เกดิื่ข่�นซึ่ำ�ากนั	ดัื่งนั�น	A	กบั	B	แลัะ	C	กบั	D	เป็นเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ไม่
เกี�ยวขอ้งกนั

A กับ B แลืะ C กับ D

	 	 ไพ่	1	ใบถกูเลัอ่กมาจากไพ่	15	ใบ	บนไพ่แต่่ลัะใบเขยีนตั่วเลัขหน่�งตั่ว	ตั่�งแต่่	1	ถง่	15	กำาหนดื่ให้เหต่กุาร้ณ์	A	ค่อ
ผลัลัพัธีข์องพหคุณูของ	2	แลัะ	B	ค่อผลัลัพัธีข์องพหคุณูของ	3	ให้แสดื่งเหต่กุาร้ณ์ต่่อไปนี�เป็นเซึ่ต่
(1) AÇB

(2) AÈB

	 	 ไพ่	1	ใบถกูเลัอ่กมาจาก	1	สำารื่บัทีี่�มีไพ่	52	ใบ	( ไม่มีไพ่โจก๊เกอรื่ ์)	จากเหต่กุาร้ณ์	A	-	D	ต่่อไปนี�	จงหาเหต่กุาร้ณ์ทีี่�
ไม่เกี�ยวขอ้งกนั	กำาหนดื่ให้	ไพ่ร้ปูคนค่อไพ่	J,	Q	แลัะ	K
A…ได้ื่ไพ่ร้ปูคน	 	 B…ได้ื่ไพ่	A	โพแดื่ง	 	
C…ได้ื่ไพ่	Q	 	 D…ได้ื่ไพ่เลัข	10	หรื่อ่น้อยกวา่

แต่ัลืะเหตัก่ารณ์แสำดื่งเป็นเซึ่ตัหนึ�งเซึ่ตั: 
A={2, 4, 6, 8, 10, 12, 14}, B={3, 6, 9, 12, 15}

สำมีาชิกิรว่ิมีกันของ A แลืะ B เขยีนเป็นสัำญ่ลัืกษณ์ ได้ื่เป็น AÇB ดัื่งนั�น 
AÇB={6, 12}

AÇB={6, 12}

สำมีาชิกิทัี่�งหมีดื่ของ A แลืะ B เขยีนเป็นสัำญ่ลัืกษณ์ ได้ื่เป็น AÈB ดัื่งนั�น 
AÈB={2, 3, 4, 6, 8, 9, 10, 12, 14, 15}

AÈB={2, 3, 4, 6, 8, 9, 10, 12, 14, 15}

หาเหตัก่ารณ์ทีี่� ไม่ีสำามีารถเกิดื่ขึ�นพรอ้มีกันได้ื่ ซึึ่�งได้ื่แก่ A กับ B, A กับ D, B กับ C
แลืะ C กับ D

A กับ B, A กับ D, B กับ C แลืะ C กับ D



4-5-3-5p1

สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น
เม่�อเหต่กุาร้ณ์ทีี่�เกดิื่ข่�นแน่นอน	U	ร้วมเหต่กุาร้ณ์	2	เหต่กุาร้ณ์	ค่อเหต่กุาร้ณ์	A	แลัะ	B	แลัว้ความน่าจะเป็นของ
เหต่กุาร้ณ์เหลัา่นั�นเกดิื่ข่�นค่อ	P(U),	P(A)	หรื่อ่	P(B)	มีสมบัติ่ต่่าง	ๆ	ดัื่งนี�

โดื่ยเฉพาะ	(iv)	จะเรื่ยีกวา่ทฤษฎีบทการบวกของความน่าจะเป็น

	 	 ที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ลักู	จงหาความน่าจะเป็นของผลัลัพัธีที์ี่�เป็นพหคุณูของ	3	หรื่อ่เป็นจำานวนคี�
โดื่ยกำาหนดื่ให้ผลัลัพัธีที์ี่�เป็นพหคุณูของ	3	ค่อเหต่กุาร้ณ์	A	แลัะผลัลัพัธีที์ี่�เป็นจำานวนคี�ค่อเหต่กุาร้ณ์	B	แลัว้
เหต่กุาร้ณ์ทีี่�ซึ่ำ�ากนั	AÇB	ค่อผลัลัพัธีที์ี่�เป็นพหคุณูของ	3	เหต่กุาร้ณ์แลัะจำานวนคี�	แต่่ลัะเหต่กุาร้ณ์แสดื่งเป็นเซึ่ต่ได้ื่
ดัื่งนี�:	A={3,	6},	B={1,	3,	5},	AÇB={3}

ดัื่งนั�น	P A P B P A B( ) , ( ) , ( )= = = = ∩ =
2

6

1

3

3

6

1

2

1

6          
ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นของเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ร้วมกนั	AÈB	ซ่ึ่�งมีผลัลัพัธีเ์ป็นพหคุณูของ	3	หรื่อ่จำานวนคี�	ค่อ

P(AÈB)=P(A)+P(B)-P(AÇB)=
1

3

1

2

1

6

2

3        
+ − = 2

3  
	 	 มีถงุหน่�งถงุทีี่�ใส่ลักูบอลัสีแดื่ง	7	ลักูแลัะลักูบอลัสีนำ�าเงนิ	5	ลักู	โดื่ยกำาหนดื่ให้เลัอ่กลักูบอลั	2	ลักู	ออกจากถงุ
พร้อ้ม	ๆ	กนั	จงหาความน่าจะเป็นทีี่�ลักูบอลั	2	ลักูนั�นถกูเลัอ่กออกมาเป็นสีเดีื่ยวกนั
เหต่กุาร้ณ์ทีี่�ลักูบอลั	2	ลักูทีี่�เลัอ่กออกมามีสีเดีื่ยวกนัค่อเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ร้วมกนั	(AÈB)	ของเหต่กุาร้ณ์	A	ทีี่�ลักูบอลั	2	ลักู
เป็นสีแดื่ง	แลัะเหต่กุาร้ณ์	B	ทีี่�ลักูบอลั	2	ลักูเป็นสีนำ�าเงนิ
ลักูบอลัสีแดื่งแลัะลักูบอลัสีนำ�าเงนิร้วมกนัเป็น	12	ลักู	โดื่ยเลัอ่กลักูบอลั	2	ลักูออกแลัว้	ดัื่งนั�นมี	12C2	วธิีี
สามาร้ถเลัอ่กลักูบอลัสีแดื่ง	2	ลักูออกมาได้ื่	7C2	วธิี	ีสามาร้ถเลัอ่กลักูบอลัสีนำ�าเงนิ	2	ลักูออกมาได้ื่ใน	5C2	วธิีี
จากที่ฤษฎีบีที่การ้บวกของความน่าจะเป็น	ความน่าจะเป็นของเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ร้วมกนั	AÈB	ของเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ไม่
เกี�ยวขอ้งกนั	A	แลัะ	B	ค่อ

P(AÈB)=P(A)+P(B)=
7 2
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5 2

12 2

7 6
2 1
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5 4
2 1
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+
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การทําความเขา้ใจวธิหีาความน่าจะเป็นของเหตกุารณ์ท่ีเกิดขึ้นอย่างน้อย 1 จาก 2 เหตกุารณ์

( i ) สำำาหรื่บัเหตัก่ารณ์ A ใดื่ ๆ จะได้ื่ 0≤P(A)≤1
(ii) ควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ทีี่�เกิดื่ขึ�นแน่นอน U คือ P(U)=1

(iii) P(AÈB)=P(A)+P(B)-P(AÇB)
(iv)  เมืี�อ A แลืะ B มีีเหตัก่ารณ์ทีี่� ไม่ีเกี�ยวิขอ้งกัน แล้ืวิ 

P(AÇB)=P(Æ)=0 ดัื่งนั�นจะได้ื่ P(AÈB)=P(A)+P(B)

ควิามีน่าจะเป็นของเหตัก่ารณ์ ไม่ีเกิดื่ขึ�นแน่นอน Æ คือ P(Æ)=0

a7TR|RRR|2+5TR|RRR|2

R12TR|RRR|2B

สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น ((22))สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น 
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: สมบัติพ้ืนฐานของความน่าจะเป็นจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: สมบัติพ้ืนฐานของความน่าจะเป็น



4-5-3-5p2

	 	 มีไพ่	25	ใบ	บนไพ่แต่่ลัะใบเขยีนตั่วเลัขหน่�งตั่ว	ตั่�งแต่่	1	ถง่	25	หาความน่าจะเป็นต่่อไปนี�เม่�อแจกไพ่
(1)	 ความน่าจะเป็นของผลัลัพัธีที์ี่�เป็นจำานวนคี�หรื่อ่พหคุณูของ	5	เม่�อแจกไพ่	1	ใบ

(2)	 ความน่าจะเป็นทีี่�ไพ่ทัี่�งสองใบจะเป็นจำานวนคี�หรื่อ่ไพ่ทัี่�งสองจะเป็นจำานวนคู่เม่�อแจกไพ่	2	ใบ

เหตัก่ารณ์ทีี่�เกิดื่ขึ�นแน่นอนคือการแจกไพ่ทีี่�มีีเลืข 1 ถึง 25 แลืะเนื�องจาก 
U={1, 2, , 25} เราจงึมีี n(U)=25

ผลืลัืพธีที์ี่�เป็นจำานวินคี�คือเหตัก่ารณ์ A แลืะผลืลัืพธีที์ี่�เป็นพห่คณูของ 5 คือ
เหตัก่ารณ์ B
A={1, 3, 5, 7, 9, 11, 13, 15, 17, 19, 21, 23, 25} ดัื่งนั�น n(A)=13

B={5, 10, 15, 20, 25} ดัื่งนั�น n(B)=5

AÇB={5, 15, 25} ดัื่งนั�น n(AÇB)=3

ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราต้ัองการคือ AÈB ดัื่งนั�นเราจะได้ื่

P(AÈB)=P(A)+P(B)-P(AÇB)=
13
25

5
25

3
25

3
5        

+ − = 3
5  

เหตัก่ารณ์ A ทีี่� ไพ่สำองใบเป็นจำานวินคู่ แลืะเหตัก่ารณ์ B ทีี่� ไพ่สำองใบเป็นจำานวินคี� 
เป็นเหตัก่ารณ์ทีี่� ไม่ีเกี�ยวิขอ้งกัน
ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราต้ัองการคือ AÈB
ดัื่งนั�นจากที่ฤษฎีีบที่การบวิกของควิามีน่าจะเป็น เราจะได้ื่ P(AÈB)=P(A)+P(B)

การแจกไพ่ 2 ใบจากไพ่ 25 ใบ ดัื่งนั�นมีี 25C2  วิธิีี
การเลืือกไพ่จำานวินคู่ 2 ใบจากไพ่จำานวินคู่ 12 ใบ ดัื่งนั�นมีี 12C2 วิธิีี
การเลืือกไพ่จำานวินคี� 2 ใบจากไพ่จำานวินคี� 13 ใบ ดัื่งนั�นมีี 13C2 วิธิีี
ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่� ไพ่ทัี่�งสำองใบเป็นจำานวินคี�หรื่อืทัี่�งสำองใบเป็นจำานวินคู่เมืี�อ

แจกไพ่ 2 ใบคือ 12 2

25 2

13 2

25 2

12 11
2 1
25 24
2 1

13 12
2 1
25 24
2 1

12 11
2

C
C

C
C

+ =

⋅
⋅
⋅
⋅

+

⋅
⋅
⋅
⋅

=
⋅
55 24

13 12
25 24

12
25⋅

+
⋅
⋅
=
  

12
25  
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4-5-3-5p3

	 	 มีีถุงุหน่ึ่�งถุงุท่ี่�ใส่่ลูกูบอลสีแดง 9 ลูกูและลูกูบอลสีน้ำำ��เงินิ 7 ลูกู ให้้เลืือกลูกูบอล 3 ลูกูออกจากถุงุ	
พร้อ้ม ๆ กันั จงหาความน่่าจะเป็็นท่ี่�ลูกูบอล 3 ลูกูนั้้�นถูกูเลืือกออกมาเป็็นสีีเดีียวกันั

เหตุุการณ์์ท่ี่�ลูกูบอล 3 ลูกูท่ี่�เลืือกออกมานั้้�นมีีสีีเดีียวกันคืือเหตุุการณ์์ท่ี่�รวมกัน (AÈB) 
ของเหตุุการณ์์ A ท่ี่�ลูกูบอล 3 ลูกูเป็็นสีีแดง และเหตุุการณ์์ B ท่ี่�ลูกูบอล 3 ลูกูเป็็น
สีีน้ำำ��เงินิ
ลูกูบอลสีแดงและลูกูบอลสีน้ำำ��เงินิรวมกันเป็็น 16 ลูกู โดยเลืือกลูกูบอล 3 ลูกูออกแล้้ว 
ดัังนั้้�นมีี 16C3 วิธิี ี  
สามารถเลืือกลูกูบอลสีแดง 3 ลูกูออกมาได้้ 9C3 วิธิีี
สามารถเลืือกลูกูบอลสีน้ำำ��เงินิ 2 ลูกูออกมาได้้ 7C3 วิธิีี
จากทฤษฎีีบทการบวกของความน่าจะเป็็น ความน่าจะเป็็นของเหตุุการณ์์ท่ี่�รวมกัน 
(AÈB) ของเหตุุการณ์์ท่ี่� ไม่่เกี่่�ยวข้อ้งกััน A และ B คืือ 
P(AÈB)=P(A)+P(B)

�
17
80  

= + =

⋅ ⋅
⋅ ⋅
⋅ ⋅
⋅ ⋅
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⋅ ⋅
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9 3
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16 15 14
3 2 1

7 6 5
3 2 1
16 15 1
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4-5-3-6p1

คอมีพลีืเมีนต์ัของเหตัก่ารณ์
สำาหรื่บัเหต่กุาร้ณ์	A	ซ่ึ่�งอยู่ในเหต่กุาร้ณ์ทีี่�เกดิื่ข่�นแน่นอน	U	แลัะเหต่กุาร้ณ์ทีี่�	“A	ไม่เกดิื่ข่�น”	จะเรื่ยีกวา่
คอมพลีเมนต์ของเซตA	แลัะแสดื่งในร้ปู	A			คอมพลัเีมนต์่ของเหต่กุาร้ณ์	A			ไม่มีเหต่กุาร้ณ์ใดื่	ๆ	ร้ว่มกบั
เหต่กุาร้ณ์	A	ดัื่งนั�นจง่เป็นเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ไม่เกี�ยวขอ้งกนั	ดัื่งนั�น	เร้าจะได้ื่	AÇA		=Æ	นอกจากนี�	เน่�องจาก	A	แลัะ	A			
ค่อเหต่กุาร้ณ์ทีี่�เกดิื่ข่�นแน่นอน	เร้าจง่มี	AÈA		=U

สำาหรื่บั	P(AÈA		)=P(U)	แลัว้จาก	P(U)=1	แลัะ	P(AÇA		)=0	เร้าจะได้ื่	P(A)+P(A		)=1			
จากจดุื่นี�	เร้าสามาร้ถหาความน่าจะเป็นทีี่�	“A	ไม่เกดิื่ข่�น	(A		)”	ได้ื่โดื่ยใช้ความสัมพันธีต่์่อไปนี�

	 	 มีถงุหน่�งถงุทีี่�ใส่ลักูบอลัสีแดื่ง	7	ลักูแลัะลักูบอลัสีขาว	6	ลักู	โดื่ยกำาหนดื่ให้เลัอ่กลักูบอลั	3	ลักูออกจากถงุพร้อ้ม	ๆ	
กนั	จงหาความน่าจะเป็นต่่อไปนี�
(1)	 ความน่าจะเป็นทีี่�ลักูบอลัทัี่�ง	3	ลักูจะเป็นสีแดื่ง
ลักูบอลัสีแดื่งแลัะลักูบอลัสีขาวร้วมกนัเป็น	13	ลักู	โดื่ยเลัอ่กลักูบอลั	3	ลักูออกแลัว้	ดัื่งนั�นมี	13C3	วธิี	ี	
ในจำานวนเหลัา่นี�	จำานวนเหต่กุาร้ณ์ทัี่�งหมดื่ทีี่�ลักูบอลัทัี่�ง	3	ลักูจะเป็นลักูบอลัสีแดื่ง	โดื่ยเลัอ่กลักูบอลัสีแดื่ง	3	ลักู
ออกจากลักูบอลัสีแดื่ง	7	ลักู	มี	7C3	วธิีี

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	
7 3

13 3

7 6 5
3 2 1
13 12 11
3 2 1

7 6 5

13 12 11
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⋅ ⋅
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=
⋅ ⋅
⋅ ⋅

=
  35

286  

(2)	 ความน่าจะเป็นทีี่�ลักูบอลัอย่างน้อย	1	ลักูจะเป็นสีขาว
เหต่กุาร้ณ์หน่�งทีี่�	“ลักูบอลัอย่างน้อย	1	ลักูเป็นสีขาว”	ค่อเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ไม่ใช่เหต่กุาร้ณ์A			ของ	A	ซ่ึ่�ง	“ลักูบอลัทัี่�ง	3
ลักูเป็นสีแดื่ง”

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	P A P A( ) ( )= − = − =1 1
35

286

251

286    
251
286  

การทําความเขา้ใจความน่าจะเป็นท่ีบางเหตกุารณ์จะไม่เกิดขึ้น

P A P A( ) ( )= −1

a7TR|RRR|3R13TR|RRR|3B
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สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น ((33))สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น สำมีบัติัพื�นฐานของควิามีน่าจะเป็น 
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: สมบัติพ้ืนฐานของความน่าจะเป็นจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: สมบัติพ้ืนฐานของความน่าจะเป็น



4-5-3-6p2

	 	 หาความน่าจะเป็นต่่อไปนี�	เม่�อมีคน	6	คนจบัฉลัากพร้อ้มกนั	คนลัะ	1	ใบจากฉลัาก	30	ใบ	ซ่ึ่�งมีฉลัาก	3	ใบเท่ี่านั�นทีี่�
จะได้ื่รื่บัร้างวลัั
(1)	 ความน่าจะเป็นของคนทัี่�งหมดื่	6	คนทีี่�ไม่ได้ื่ร้างวลัั
ตั่วเลัอ่กค่อการ้จบัฉลัาก	6	ใบจาก	30	ใบ	ดัื่งนั�นมี	30C6 	วธิีี
จำานวนกร้ณีทีี่�คนทัี่�งหมดื่	6	คนจะไม่ได้ื่ร้างวลััค่อตั่วเลัอ่กฉลัาก	6	ใบจาก	27	ใบทีี่�ไม่ได้ื่ร้างวลัั	ดัื่งนั�นมี	27C6	วธิีี

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	
27 6

30 6

27 26 25 24 23 22
6 5 4 3 2 1

30 29 28 27 26 25
6 5

C

C
=

⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅
⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅

⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅
⋅ ⋅ 44 3 2 1

27 26 25 24 23 22

30 29 28 27 26 25

506

1015
⋅ ⋅ ⋅

=
⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅

⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅
=
  506

1015  

(2)	 ความน่าจะเป็นของคนอย่างน้อย	1	คนทีี่�ชนะร้างวลัั
เหต่กุาร้ณ์หน่�งทีี่�	“มีคนชนะร้างวลััอยา่งน้อย	1	คน”	ค่อเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ไม่ใช่เหต่กุาร้ณ์	A			ของ	A	ซ่ึ่�งกค่็อ	“ไม่ได้ื่ร้างวลััทัี่�ง	6	คน”

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	P A P A( ) ( )= − = − =1 1
506

1015

509

1015    
509
1015  

	 	 มีถงุหน่�งถงุทีี่�ใส่ลักูบอลัสีแดื่ง	10	ลักูแลัะลักูบอลัสีขาว	10	ลักู	โดื่ยกำาหนดื่ให้เลัอ่กลักูบอลั	4ลักู	ออกจากถงุพร้อ้ม	ๆ	
กนั	จงหาความน่าจะเป็นต่่อไปนี�
(1)	 ความน่าจะเป็นทีี่�ลักูบอลัทัี่�งหมดื่	4	ลักูจะเป็นสีแดื่ง

(2)	 ความน่าจะเป็นทีี่�ลักูบอลัอย่างน้อย	1	ลักูจะเป็นสีขาว

a27TR|RRR|6R30TR|RRR|6B

1pMB

ลืกูบอลืสีำแดื่งแลืะลืกูบอลืสีำขาวิรวิมีกันเป็น 20 ลืกู โดื่ยเลืือกลืกูบอลื 4 ลืกู ออกแล้ืวิ 
ดัื่งนั�นมีี 20C4 วิธิีี
ในจำานวินเหล่ืานี� จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่ทีี่�ลืกูบอลืทัี่�ง 4 ลืกูจะเป็นลืกูบอลืสีำแดื่ง 
โดื่ยเลืือกลืกูบอลืสีำแดื่ง 4 ลืกู ออกจากลืกูบอลืสีำแดื่ง 10 ลืกู คือ 10C4 วิธิีี

ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ 10 4

20 4

10 9 8 7
4 3 2 1
20 19 18 17
4 3 2 1

10 9 8 7
20 19 1

C
C
=

⋅ ⋅ ⋅
⋅ ⋅ ⋅
⋅ ⋅ ⋅
⋅ ⋅ ⋅

=
⋅ ⋅ ⋅
⋅ ⋅ 88 17

14
323⋅

=
  
14
323  

a10TR|RRR|4

R20TR|RRR|4B

เหตัก่ารณ์หนึ�งทีี่� “ลืกูบอลือย่างน้อย 1 ลืกูเป็นสีำขาวิ” คือเหตัก่ารณ์ทีี่� ไม่ีใชิ่
เหตัก่ารณ์ A   ของ A ซึึ่�ง “ลืกูบอลืทัี่�ง 4 ลืกูเป็นสีำแดื่ง”
ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ P A P A( ) ( )= − = − =1 1

14
323

309
323    309

323  

1pMB
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	 	 มีีฉลาก 40 ใบ โดยรวมฉลากท่ี่�ชนะรางวัลั 5 ใบ จงหาความน่่าจะเป็็นต่่อไปนี้้�เม่ื่�อคน 4 คนจับัฉลากพร้อ้มกันัคนละ 1 ใบ
(1)	 ความน่่าจะเป็็นของคนทั้้�งหมด 4 คนท่ี่�ไม่่ได้้รางวัลั

(2)	 ความน่่าจะเป็็นของคนอย่่างน้้อย 1 คนท่ี่�ได้้รับัรางวัลั

จับัฉลาก 4 ใบจาก 40 ใบ ดัังนั้้�นมีี 40C4  วิธิีี
จำำ�นวนกรณีีท่ี่�คนทั้้�งหมด 4 คนจะไม่่ ได้้รางวัลัคือเลืือกฉลาก 4 ใบ จาก 35 ใบท่ี่� ไม่่มีี
รางวัลั ดัังนั้้�นมีี 35C4 วิธิีี

ดัังนั้้�น ความน่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ 35 4

40 4

35 34 33 32
4 3 2 1

40 39 38 37
4 3 2 1

35 34 33 32
4

C
C
=

⋅ ⋅ ⋅
⋅ ⋅ ⋅
⋅ ⋅ ⋅
⋅ ⋅ ⋅

=
⋅ ⋅ ⋅
00 39 38 37

5236
9139⋅ ⋅ ⋅

=
  

�
5236
9139  

a35TR|RRR|4
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เหตุุการณ์์ท่ี่� “มีีคนได้้รับัรางวัลัอย่่างน้้อย 1 คน” คืือเหตุุการณ์์ท่ี่� ไม่่ใช่เ่หตุุการณ์์ A   
ของ A ซ่ึ่�งก็็คืือ “ไม่่ ได้้รางวัลัทั้้�ง 4 คน”

ดัังนั้้�น ความน่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ P A P A( ) ( )= − = − =1 1
5236
9139

3903
9139    

�
3903
9139  

1pMB
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ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระ
กลัา่วได้ื่วา่การ้ที่ดื่ลัอง	2	ครื่ ั�งเป็นการทดลองอิสระ	หากผลัลัพัธีข์องการ้ที่ดื่ลัองนั�นไม่ส่งผลัต่่อกนั	โดื่ยกำาหนดื่ให้การ้
ที่ดื่ลัอง	2	ครื่ ั�ง	T1	แลัะ	T2	เป็นการ้ที่ดื่ลัองอสิร้ะ	โดื่ยทีี่�ความน่าจะเป็นทีี่�เหต่กุาร้ณ์	A	จะเกดิื่ข่�นใน	T1	ค่อ	P(A)	แลัะ
ความน่าจะเป็นทีี่�เหต่กุาร้ณ์	B	จะเกดิื่ข่�นใน	T2	ค่อ	P(B)	แลัว้เร้าสามาร้ถหาความน่าจะเป็น	p	ของ	A	แลัะ	B	ทีี่�จะ
เกดิื่ข่�นได้ื่ดัื่งต่่อไปนี�

วธิีเีดีื่ยวกนันี�ยงัสามาร้ถใช้ได้ื่เม่�อมีการ้ที่ดื่ลัองอสิร้ะ	3	ครื่ ั�งข่�นไป

	 	 โดื่ยกำาหนดื่ให้ที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ลักู	2	ครื่ ั�งต่่อเน่�องกนั	จงหาความน่าจะเป็นทีี่�ผลัลัพัธีจ์ากการ้ที่อดื่ทัี่�ง	2	ครื่ ั�งจะเป็น	1
เม่�อผลัลัพัธีจ์ากการ้ที่ดื่ลัองครื่ั�งทีี่�	1	แลัะผลัลัพัธีจ์ากการ้ที่ดื่ลัองครื่ั�งทีี่�	2	เป็นอสิร้ะเน่�องจากไม่ส่งผลัต่่อกนั

โดื่ยกำาหนดื่ให้	A	แลัะ	B	ค่อเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ผลัลัพัธีค์รื่ ั�งทีี่�	1	แลัะครื่ั�งทีี่�	2	ค่อ	1	เหต่กุาร้ณ์ต่ามลัำาดัื่บ	A	แลัะ	B	แลัว้	

P(A)=
1

6  			แลัะ	P
(B)=

1

6  

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	P(A)´P(B)=
1

6

1

6

1

36      
× = 1

36  
	 	 โดื่ยกำาหนดื่ให้โยนเหรื่ยีญ่	1	เหรื่ยีญ่	3	ครื่ ั�งต่่อเน่�องกนั	จงหาความน่าจะเป็นทีี่�การ้โยนเหรื่ยีญ่ครื่ั�งทีี่�	1	จะออกหัว	
แลัะครื่ั�งทีี่�	2	จะออกกอ้ย	แลัะครื่ั�งทีี่�	3	จะออกหัว
การ้โยนเหรื่ยีญ่ครื่ั�งทีี่�	1	ครื่ ั�งทีี่�	2	แลัะครื่ั�งทีี่�	3	เป็นอสิร้ะเน่�องจากไม่ส่งผลัต่่อกนั

โดื่ยกำาหนดื่ให้	A,	B	แลัะ	C	ค่อเหต่กุาร้ณ์ทีี่�การ้โยนเหรื่ยีญ่ครื่ั�งทีี่�	1	จะเป็นหัว	ครื่ั�งทีี่�	2	จะเป็นกอ้ย	แลัะครื่ั�งทีี่�	3	จะ

เป็นหัวต่ามลัำาดัื่บ	แลัว้	P(A)=
1

2  		,	P
(B)=

1

2  			แลัะ	P
(C)=

1

2  

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	P(A)´P(B)´P(C)=
1

2

1

2

1

2

1

8        
× × = 1

8  
	 	 แจกไพ่	1	ใบจาก	1	สำารื่บัทีี่�มีไพ่	52	ใบ	แลัว้จง่ที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ลักู	ในกร้ณีนี�	จงหาความน่าจะเป็นทีี่�ไพ่จะเป็นโพแดื่ง
แลัะลักูเต๋่าทีี่�ที่อดื่จะเป็นจำานวนคี�
การ้แจกไพ่	1	ใบแลัะการ้ที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ครื่ ั�งนั�นเป็นอสิร้ะ	เน่�องจากไม่มีผลัต่่อกนั

โดื่ยกำาหนดื่ให้	A	แลัะ	B	เป็นเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ชุดื่ไพ่ดื่อกเดีื่ยวกนัเป็นโพแดื่งแลัะที่อดื่ลักูเต๋่าได้ื่จำานวนคี�ต่ามลัำาดัื่บ	แลัว้	

P(A)=
13

52

1

4    
=													แลัะ	P(B)=

3

6

1

2    
=

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	P(A)´P(B)=
1

4

1

2

1

8      
× = 1

8  

การทําความเขา้ใจความน่าจะเป็นเม่ือมีการทดลองหลายแบบท่ีไม่ส่งผลต่อกัน

p=P(A)´P(B)

ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองอิสำระ
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: ความน่าจะเป็นของการทดลองอสิระจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: ความน่าจะเป็นของการทดลองอสิระ
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	 	 มีถงุหน่�งถงุทีี่�ใส่ลักูบอลัสีแดื่ง	6	ลักูแลัะลักูบอลัสีขาว	4	ลักู	เลัอ่กลักูบอลั	1	ลักู	ออกจากถงุ	แลัว้จง่ใส่กลับัเขา้ไปใน
ถงุ	จากนั�นเลัอ่กลักูบอลัออกมาอกี	1	ลักู	จงหาความน่าจะเป็นต่่อไปนี�
(1)	 ความน่าจะเป็นทีี่�ครื่ ั�งทีี่�	1	จะเป็นลักูบอลัสีแดื่ง	แลัะครื่ั�งทีี่�	2	จะเป็นลักูบอลัสีขาว
การ้เลัอ่กลักูบอลั	1	ลักู	แลัะการ้เลัอ่กลักูบอลัออกมาอกี	1	ลักูนั�นเป็นอสิร้ะ	เน่�องจากไม่มีผลัต่่อกนั
โดื่ยกำาหนดื่ให้	A	แลัะ	B	ค่อเหต่กุาร้ณ์ทีี่�การ้เลัอ่กครื่ั�งทีี่�	1	เป็นลักูบอลัสีแดื่ง	แลัะครื่ั�งทีี่�	2	เป็นลักูบอลัสีขาวต่ามลัำาดัื่บ	

แลัว้	     P(A)=
6

10

3

5    
=													แลัะ	P(B)=

4

10

2

5    
=

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	P(A)´P(B)=
3

5

2

5

6

25      
× = 6

25  
(2)	 ความน่าจะเป็นทีี่�ลักูบอลัสีเดีื่ยวกนัจะถกูเลัอ่กออกมา	2	ครื่ ั�ง
มี	2	วธิีสีำาหรื่บัเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ลักูบอลัสีเดีื่ยวกนัจะถกูเลัอ่กออกมา
( i )	 เหต่กุาร้ณ์ทีี่�ลักูบอลัสีแดื่งถกูเลัอ่กออกมา	2	ครื่ ั�ง
(ii)	 เหต่กุาร้ณ์ทีี่�ลักูบอลัสีขาวถกูเลัอ่กออกมา	2	ครื่ ั�ง

ความน่าจะเป็นของ	( i )	ครื่ ั�งทีี่�	1	เป็นลักูบอลัสีแดื่ง	แลัะครื่ั�งทีี่�	2	เป็นลักูบอลัสีแดื่ง	ค่อ	 6
10

6

10

9

25      
× =

ความน่าจะเป็นของ	(ii)	ครื่ ั�งทีี่�	1	เป็นลักูบอลัสีขาว	แลัะครื่ั�งทีี่�	2	เป็นลักูบอลัสีขาว	ค่อ	 4
10

4

10

4

25      
× =

เน่�องจาก	( i )	แลัะ	(ii)	ไม่สามาร้ถเกดิื่ข่�นพร้อ้มกนัได้ื่แลัะเป็นเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ไม่เกี�ยวขอ้งกนั	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่

ค่อ	 9
25

4

25

13

25      
+ = 13

25  

	 	 โดื่ยกำาหนดื่ให้ที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ลักู	3	ครื่ ั�งต่่อเน่�องกนั	จงหาความน่าจะเป็นทีี่�ผลัลัพัธีจ์ากการ้ที่อดื่ทัี่�ง	3	ครื่ ั�งจะเป็น
พหคุณูของ	3

	 โยนเหรื่ยีญ่	1	เหรื่ยีญ่	3	ครื่ ั�งต่่อเน่�องกนั	จงหาความน่าจะเป็นทีี่�ผลัลัพัธีจ์ะเป็นหัว	2	ครื่ ั�ง	แลัะกอ้ย	1	ครื่ ั�ง

การที่อดื่ครื่ั�งทีี่� 1 ครื่ั�งทีี่� 2 แลืะครื่ั�งทีี่� 3 เป็นอิสำระเนื�องจากไม่ีส่ำงผลืต่ัอกัน
โดื่ยกำาหนดื่ให้ A, B แลืะ C คือเหตัก่ารณ์ทีี่�การที่อดื่ครื่ั�งทีี่� 1 ครื่ั�งทีี่� 2 แลืะครื่ั�งทีี่� 3
เป็นพห่คณูของ 3 ตัามีลืำาดัื่บ แล้ืวิ

P(A)= 2
6

1
3    

=            , P(B)= 1
3     แลืะ P

(C)= 1
3    

ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ P(A)´P(B)´P(C)=
1
3
1
3
1
3

1
27        × × = 1

27  

การโยนเหรื่ยีญ่ครื่ั�งทีี่� 1 ครื่ั�งทีี่� 2 แลืะครื่ั�งทีี่� 3 เป็นอิสำระเนื�องจากไม่ีส่ำงผลืต่ัอกัน
มีี 3 วิธิีทีีี่�เหตัก่ารณ์จะได้ื่ผลืลัืพธีเ์ป็นหัวิ 2 ครื่ั�ง แลืะก้อย 1 ครื่ั�ง: 
(ครื่ั�งทีี่� 1 ครื่ั�งทีี่� 2 ครื่ั�งทีี่� 3)=(หัวิ หัวิ ก้อย), (หัวิ ก้อย หัวิ), (ก้อย หัวิ หัวิ)

ควิามีน่าจะเป็นในการโยนเหรื่ยีญ่ทัี่�งหมีดื่คือ 1
2
1
2
1
2

1
8        × × =

ดัื่งนั�น เนื�องจาก 3 เหตัก่ารณ์เป็นเหตัก่ารณ์ทีี่� ไม่ีเกี�ยวิขอ้งกัน ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหา

ได้ื่คือ 1
8
1
8
1
8

3
8        

+ + = 3
8  
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	 	 แจกไพ่่ 1 ใบจาก 1 สำำ�รับัท่ี่�มีีไพ่่ 52 ใบ แล้ว้จึึงทอดลูกูเต๋๋า 1 ลูกู ในกรณีนี้้� จงหาความน่่าจะเป็็นท่ี่�ไพ่่จะเป็็นข้า้วหลาม
ตััดและลูกูเต๋๋าท่ี่�ทอดจะเป็็นเลข 2 หรืือน้้อยกว่า่

	 	 ถุงุ A มีลูกูบอลสีแดง 5 ลูกูและลูกูบอลสีขาว 3 ลูกู และถุงุ B มีลูกูบอลสีแดง 2 ลูกูและลูกูบอลสีขาว 4 ลูกู โดย
กำำ�หนดให้้เลืือกลูกูบอล 1 ลูกูจากแต่่ละถุงุ A และ B จงหาความน่่าจะเป็็นท่ี่�ลูกูบอลสีเดีียวกันัจะถูกูเลืือกออกมา

การแจกไพ่่ 1 ใบและการทอดลูกูเต๋๋า 1 ครั้้�งนั้้�นเป็็นอิิสระ เนื่่�องจากไม่่มีีผลต่อกััน
โดยกำำ�หนดให้้ A และ B เป็็นเหตุุการณ์์ท่ี่�ชุุดไพ่่ดอกเดีียวกันเป็็นข้า้วหลามตััดและ

ทอดลูกูเต๋๋าได้้ 2 หรือืน้้อยกว่า่ตามลำำ�ดับ แล้้ว P(A)= 13
52

1
4    

=               และ P(B)= 2
6

1
3    

=

ดัังนั้้�น ความน่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ P(A)´P(B)=
1
4
1
3

1
12      × =

�
1
12  

มีี 2 วิธิีสีำำ�หรับัเหตุุการณ์์ท่ี่�ลูกูบอลสีเดีียวกันจะถูกูเลืือกออกจากถุุง A และ B: 
( i )	 เหตุุการณ์์ท่ี่�ลูกูบอลสีแดงถูกูเลืือกออกจากถุุง A และ B
(ii)	เหตุุการณ์์ท่ี่�ลูกูบอลสีขาวถูกูเลืือกออกจากถุุง A และ B

ความน่าจะเป็็นของ ( i ) เลืือกลูกูบอลสีแดงหนึ่่�งลูกูจากถุุง A และเลืือกลูกูบอลสีแดง

หนึ่่�งลูกูจากถุุง B คืือ 5
8
2
6

5
24      × =

ความน่าจะเป็็นของ (ii) เลืือกลูกูบอลสีขาวจากถุุง A และเลืือกลูกูบอลสีขาวจากถุุง B 

คืือ 3
8
4
6

1
4      × =

เนื่่�องจาก ( i ) และ (ii) ไม่่สามารถเกิิดขึ้้�นพร้อ้มกันได้้และเป็็นเหตุุการณ์์ท่ี่� ไม่่เกี่่�ยวข้อ้ง

กััน ความน่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ 5
24

1
4

11
24      + =

�
11
24  
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การที่ดื่ลืองซึ่ำ�า
เม่�อการ้ที่ดื่ลัองเดีื่ยวกนัเกดิื่ข่�นซึ่ำ�าภายใต้่เง่�อนไขเดีื่ยวกนั	แลัะแต่่ลัะการ้ที่ดื่ลัองเป็นอสิร้ะจากกนั	การ้ที่ดื่ลัองชุดื่นั�น
จะเรื่ยีกวา่การทดลองซ้ํา	โดื่ยกำาหนดื่ให้ความน่าจะเป็น	p	ทีี่�เหต่กุาร้ณ์	A	จะเกดิื่ข่�นในการ้ที่ดื่ลัองครื่ั�งทีี่�	1	แลัะเกดิื่
ข่�นซึ่ำ�าในการ้ที่ดื่ลัอง	n	ครื่ ั�ง	แลัว้เร้าสามาร้ถหาความน่าจะเป็นทีี่�	A	จะเกดิื่ข่�น	r	ครื่ ั�งได้ื่ดัื่งต่่อไปนี�

	 โดื่ยกำาหนดื่ให้ที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ลักู	5	ครื่ ั�งต่่อเน่�องกนั	ให้พิจาร้ณาความน่าจะเป็นของการ้ที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ลักู
โดื่ยที่ำาสัญ่ลักัษณ์	○	ที่กุครื่ั�งทีี่�ผลัลัพัธีเ์ป็น	1	แลัะที่ำาสัญ่ลักัษณ์	×	
ที่กุครื่ั�งทีี่�ผลัลัพัธี์ไม่ใช่	1	แสดื่งในต่าร้างด้ื่านขวา
สำาหรื่บัจำานวนเหต่กุาร้ณ์ทัี่�งหมดื่	พิจาร้ณาจากต่าร้างในแต่่ลัะแถว
จะได้ื่วา่	ปร้ากฎีสัญ่ลักัษณ์	○	จำานวน	2	ตั่ว	แลัะ	×	จำานวน	3	ตั่วนั�น
เรื่ยีงกนั	จง่กลัา่วได้ื่วา่	จำานวนทัี่�งหมดื่ในการ้จดัื่หมู่สัญ่ลักัษณ์	○
จำานวน	2	ตั่ว	ออกจากการ้ดื่ำาเนินการ้	5	ครื่ ั�งมี	5C2	วธิีี

แลัว้กำาหนดื่ให้ที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ลักู	1	ครื่ ั�ง	ความน่าจะเป็นทีี่�ผลัลัพัธีจ์ะเป็น	1	ค่อ	 1
6  			แลัะความน่าจะเป็นทีี่�ผลัลัพัธีจ์ะ

ไม่ใช่	1	ค่อคอมพลัเีมนต์่ของเหต่กุาร้ณ์	ดัื่งนั�นจง่เป็น	1-
1

6  

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นของบร้ร้ทัี่ดื่ทีี่�	1	ในต่าร้างค่อ	 1
6

1

6
1
1

6
1
1

6
1
1

6          
× × −










× −









× −









=









−










1

6
1
1

6

2 3

    

ในที่ำานองเดีื่ยวกนั	ความน่าจะเป็นของ	5C2	วธิีอี่�น	ๆ	จะเหม่อนกนัทัี่�งหมดื่
ที่กุกร้ณีของ	5C2	วธิีนัี�นไม่เกี�ยวขอ้งกนั	ดัื่งนั�นเร้าจง่สามาร้ถหาผลัร้วมของความน่าจะเป็นเหลัา่นี� ได้ื่

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	 5 2

2 3
1

6
1
1

6
5 4

2 1

1

6
C
      









−









=
⋅
⋅




















=

2 3
5

6

625

3888    

	 	 โยนเหรื่ยีญ่	1	เหรื่ยีญ่	6	ครื่ ั�งต่่อเน่�องกนั	จงหาความน่าจะเป็นทีี่�ผลัลัพัธีจ์ะข่�นหน้าหัว	4	ครื่ ั�ง

โยนเหรื่ยีญ่	1	เหรื่ยีญ่	1	ครื่ ั�ง	ความน่าจะเป็นทีี่�ผลัลัพัธีจ์ะข่�นหน้าหัวค่อ	 1
2  

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	 6 4

4 2

6 2
1

2
1
1

2

1

2
C C
      









−









=










−









=
⋅
⋅




















4 2 4

1
1

2

6 5

2 1

1

2

1

2      

=

2
15

64  15
64  

การทําความเขา้ใจความน่าจะเป็นเม่ือการทดลองอสิระเกิดขึ้นซ้ํา

n r p pr n rC ( )1- -

ครื่ั�งทีี่�	1 ครื่ั�งทีี่�	2 ครื่ั�งทีี่�	3 ครื่ั�งทีี่�	4 ครื่ั�งทีี่�	5
〇 〇 × × ×
〇 × 〇 × ×
〇 × × 〇 ×
〇 × × × 〇

… … … … …

6TR|RRR|4

O(1a2$)^4$O(1a2$)dB

ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ((11))ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า 
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: ความน่าจะเป็นของการทดลองอสิระจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: ความน่าจะเป็นของการทดลองอสิระ



4-5-4-2p2

	 	 ทอดลูกูเต๋๋า 1 ลูกู 4 ครั้้ �งต่่อเน่ื่�องกันั จงหาความน่่าจะเป็็นท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะเป็็น 5 หรืือมากกว่า่ในการทอด 2 ครั้้ �ง

ทอดลูกูเต๋๋า 1 ลูกู 1 ครั้้ �ง ความน่่าจะเป็็นท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะเป็็น 5 หรืือมากกว่า่คืือ 2
6

1

3    
=

ดัังนั้้�น ความน่่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ 4 2

2 2
1

3
1
1

3
4 3

2 1

1

3
C       









−









=
⋅
⋅




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













=

2 2
2

3

8

27    

�

8
27  

	 	 มีีถุงุหน่ึ่�งถุงุท่ี่�ใส่่ลูกูบอลสีแดง 6 ลูกูและลูกูบอลสีขาว 4 ลูกู หยิิบลูกูบอล 1 ลูกูออกจากถุงุ เม่ื่�อตรวจสอบสีีแล้ว้จึึง
ใส่่ลูกูบอลกลับัเข้า้ถุงุ เม่ื่�อทำำ�การหยิิบลูกูบอล 5 ครั้้ �ง จงหาความน่่าจะเป็็นท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะเป็็นลูกูบอลสีขาว 3 ลูกู

หยิิบลูกูบอล 1 ลูกูออกจากถุงุ ความน่่าจะเป็็นท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะเป็็นลูกูบอลสีขาวคืือ 4
10

2

5    
=

ดัังนั้้�น ความน่่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ 5 3

3 2

5 2

2

5
1
2

5

2

5
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−
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
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



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


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

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
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
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

3 2 3

1
2

5
5 4

2 1

2

5

3

5      

=

2
144

625  

�

144
625  

4TR|RRR|2

O(1a3$)dO(2a3$)dB

5TR|RRR|3

O(2a5$)^3$O(3a5$)dB



4-5-4-2p3

	 	 โยนเหรื่ยีญ่	1	เหรื่ยีญ่	5	ครื่ ั�งต่่อเน่�องกนั	จงหาความน่าจะเป็นทีี่�ผลัลัพัธีจ์ะข่�นหน้าหัว	3	ครื่ ั�ง

	 	 ที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ลักู	6	ครื่ ั�งต่่อเน่�องกนั	4	ครื่ ั�ง	จงหาความน่าจะเป็นทีี่�ผลัลัพัธีจ์ะเป็น	3	หรื่อ่มากกวา่

	 	 มีถงุหน่�งถงุทีี่�ใส่ลักูบอลัสีแดื่ง	8	ลักูแลัะลักูบอลัสีขาว	12	ลักู	หยิบลักูบอลั	1	ลักูออกจากถงุ	เม่�อต่ร้วจสอบสีแลัว้จง่
ใส่ลักูบอลักลับัเขา้ถงุ	เม่�อที่ำาการ้หยิบลักูบอลั	7	ครื่ ั�ง	จงหาความน่าจะเป็นทีี่�ผลัลัพัธีจ์ะเป็นลักูบอลัสีขาว	4	ลักู

โยนเหรื่ยีญ่ 1 เหรื่ยีญ่ 1 ครื่ั�ง ควิามีน่าจะเป็นทีี่�ผลืลัืพธีจ์ะเป็นหัวิคือ 1
2  

ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ 

5 3

3 2

5 2
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1
1
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1
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1
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=

2
5
16  

5
16  

5TR|RRR|3

O(1a2$)^3$O(1a2$)dB

ที่อดื่ลืกูเต๋ัา 1 ลืกู 1 ครื่ั�ง ควิามีน่าจะเป็นทีี่�ผลืลัืพธีจ์ะเป็น 3 หรื่อืมีากกวิา่คือ 4
6

2
3    

=

ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ 

6 4

4 2

6 2
2
3
1
2
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2
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=

2
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243  
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243  

6TR|RRR|4

O(2a3$)^4$O(1a3$)dB

หยิบลืกูบอลื 1 ลืกูออกจากถง่ ควิามีน่าจะเป็นทีี่�ผลืลัืพธีจ์ะเป็นลืกูบอลืสีำขาวิคือ 12
20

3
5    

=

ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ 

7 4

4 3

7 3
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4-5-4-3p1

การที่ดื่ลืองซึ่ำ�า
พิจาร้ณาโจที่ยที์ี่�มีการ้ลัดื่คะแนนหรื่อ่เพิ�มคะแนนต่ามผลัลัพัธีจ์ากการ้โยนเหรื่ยีญ่หรื่อ่ที่อดื่ลักูเต๋่า	โดื่ยทีี่�	x	ค่อจำานวน
ครื่ั�งในการ้ออกหัวหรื่อ่กอ้ย	หรื่อ่จำานวนครื่ั�งทีี่�ปร้ากฎีแต้่มแต่่ลัะแต้่มทีี่�ข่�นบนหน้าลักูเต๋่า	แลัะกร้าฟของแต้่มหรื่อ่
คะแนนร้วมแสดื่งโดื่ยใช้ตั่วอกัษร้	x
		 มีจดุื่	P	ทีี่�จดุื่กำาเนิดื่ของเส้นจำานวน	โยนเหรื่ยีญ่แลัว้เลั่�อนจดุื่	2
ไปที่างขวาสำาหรื่บัการ้โยนทีี่�ออกหัว	แลัะเลั่�อน	1	จดุื่ไปที่างซ้ึ่าย
สำาหรื่บัการ้โยนทีี่�ออกกอ้ย	พิจาร้ณาความน่าจะเป็นทีี่�จดุื่	P	จะกลับั
ไปทีี่�จดุื่กำาเนิดื่หลังัจากโยนเหรื่ยีญ่	6	ครื่ ั�ง
เร้าสามาร้ถกำาหนดื่สมการ้ต่่อไปนี�สำาหรื่บั	x	โดื่ยสมมติ่วา่จดุื่	P	กลับัไปทีี่�
ต่ำาแหน่งจดุื่กำาเนิดื่	O	หากผลัเป็นหัว	x	ครื่ ั�งเม่�อโยนเหรื่ยีญ่	6	ครื่ ั�ง
(2)(x)+(-1)(6-x)=0

โดื่ยการ้แก้โจที่ยนี์�	เร้าจะได้ื่	x=2

ดัื่งนั�น	เร้าจะเห็นวา่จดุื่	P	กลับัสู่จดุื่กำาเนิดื่หากผลัเป็นหัว	2	ครื่ ั�งภายในการ้
ที่ดื่ลัองซึ่ำ�า	6	ครื่ ั�ง

นอกจากนี�สำาหรื่บัการ้โยนเหรื่ยีญ่	1	ครื่ ั�ง	ความน่าจะเป็นทีี่�จะออกหัวค่อ	 1
2  

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	 6 2
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64    

บนเครื่่�องคิดื่เลัขวทิี่ยาศาสต่รื่	์ให้ใช้ฟังกชั์น	Math Box (ก�รีคำำ�นวณคำว�มน่�จะเป็็น)

เพ่�อต่ร้วจสอบความน่าจะเป็นที่างสถติิ่
กดื่	w	เลัอ่ก	[Math Box (ก�รีคำำ�นวณคำว�มน่�จะเป็็น)]	กดื่	|
เลัอ่ก	[Coin Toss (ก�รีโยนเหรีียญ)]	กดื่	|
จำาลัองเหต่กุาร้ณ์การ้โยนเหรื่ยีญ่	1	เหรื่ยีญ่	6	ครื่ ั�ง
จำานวนครื่ั�งทีี่�ออกหัว	●	แลัะกอ้ย	○	ทีี่�ปร้ากฏเม่�อโยนเหรื่ยีญ่	6	ครื่ ั�งจะแสดื่งผลัต่ามลัำาดัื่บ
ในหน้าจอแสดื่งผลั	ให้กดื่	``	เพ่�อจำาลัองเหต่กุาร้ณ์ทีี่�คลัา้ยกนัซึ่ำ�าอกีครื่ั�งแลัะนับจำานวนครื่ั�งสำาหรื่บัการ้จดัื่หมู่
แต่่ลัะวธิีี
หากการ้ที่ดื่ลัอง	64	ครื่ ั�งในการ้โยนเหรื่ยีญ่	6	ครื่ ั�งเสรื่จ็สิ�นแลัว้	ต่ามที่ฤษฎีแีลัว้	ผลัทีี่�ออกหัว	2	ครื่ ั�ง	●	แลัะกอ้ย	4	ครื่ ั�ง	
○	ควร้ปร้ากฏข่�น	15	ครื่ ั�ง

ป้อนขอ้มลูัในต่าร้างด้ื่านลัา่งต่ามผลัการ้จำาลัองเหต่กุาร้ณ์	64	ครื่ ั�ง	อย่างไร้กต็่าม	คณุสามาร้ถที่ำาการ้ที่ดื่ลัองนี� ได้ื่โดื่ย
ร้ว่มม่อกบัคนหลัาย	ๆ	คน

การทําความเขา้ใจโจทย์โดยใช้การทดลองซ้ํา

เลั่�อน	2	ไปที่างขวาเลั่�อน	1	ไปที่างซ้ึ่าย P

O-1-2-3 1 2 3

O

P

-1-2-3 1 2 3

จดุื่	P	กลับัไปทีี่�จดุื่กำาเนิดื่หาก
การ้โยนเหรื่ยีญ่ออกหัวปร้ากฏ
ข่�น	2	ครื่ ั�งแลัะกอ้ย	4		ครื่ ั�ง
ภายในการ้ที่ดื่ลัองซึ่ำ�า	6	ครื่ ั�งproof

จำานวนครื่ั�งทีี่�ออกกอ้ย	●	แลัะหัว	○ 0,	6 1,	5 2,	4 3,	3 4,	2 5,	1 6,	0
ค่าเชิงที่ฤษฎีสีำาหรื่บัแต่่ลัะครื่ั�ง	(ครื่ั�ง) 1 6 15 20 15 6 1

ผลัการ้ที่ดื่ลัองจากเครื่่�องคิดื่เลัขวทิี่ยาศาสต่รื่	์(ครื่ั�ง)

ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ((22))ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า ควิามีน่าจะเป็นของการที่ดื่ลืองซึ่ำ�า 
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: ความน่าจะเป็นของการทดลองอสิระจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: ความน่าจะเป็นของการทดลองอสิระ



4-5-4-3p2

		 มีีจุดุ P ท่ี่�จุดุกำำ�เนิิดของเส้้นจำำ�นวน ทอดลูกูเต๋๋า 1 ลูกูแล้ว้เลื่่�อน 3 จุดุ ไปทางขวาสำำ�หรับัจำำ�นวนคี่่� หรืื อ 1 จุดุ ไปทาง
ซ้้ายสำำ�หรับัจำำ�นวนคู่่� ในกรณีนี้้� จงหาความน่่าจะเป็็นต่่อไปนี้้�
(1)	 โดยกำำ�หนดให้้ทอดลูกูเต๋๋า 12 ครั้้ �ง ความน่่าจะเป็็นท่ี่�จุดุ P จะกลับัไปท่ี่�จุดุกำำ�เนิิด
หากทอดลูกูเต๋๋า 12 ครั้้ �ง และเรากำำ�หนดให้้จำำ�นวนผลลัพัธ์ท่์ี่�เป็็นจำำ�นวนคี่่�คืือ x แล้ว้จำำ�นวนผลลัพัธ์ท่์ี่�เป็็นจำำ�นวนคู่่�
คืือ (12-x)

เน่ื่�องจากตำำ�แหน่่งของจุดุ P คืือจุดุกำำ�เนิิดในกรณีนี้้� แล้ว้ 3x+(-1)(12-x)=0 ซ่ึ่�งเราสามารถแก้้โจทย์์ได้้เป็็น x=3

ดัังนั้้�น จุดุ P จึึงอยู่่�ท่ี่�จุดุกำำ�เนิิดหากผลลัพัธ์เ์ป็็นจำำ�นวนคี่่�ปรากฏขึ้้�น 3 ครั้้ �งภายในการทดลองซ้ำำ�� 12 ครั้้ �ง

นอกจากนี้้� สำำ�หรับัการทอดลูกูเต๋๋า 1 ครั้้ �ง ความน่่าจะเป็็นของผลลัพัธ์ท่์ี่�เป็็นจำำ�นวนคี่่�คืือ 1
2  

ดัังนั้้�น ความน่่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ 12 3
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กด w เลืือก [Calculate (คำำ�นวณ)] กด |

(2)	 โดยกำำ�หนดให้้ทอดลูกูเต๋๋า 10 ครั้้ �ง ความน่่าจะเป็็นท่ี่�จุดุ P จะอยู่่�ท่ี่�ตำำ�แหน่่ง +6

หากทอยลูกูเต๋๋า 10 ครั้้ �ง และเรากำำ�หนดให้้จำำ�นวนผลลัพัธ์ท่์ี่�เป็็นเลขคี่่�คืือ y แล้ว้จำำ�นวนผลลัพัธ์ท่์ี่�เป็็นเลขคู่่�คืือ (10-y)

เน่ื่�องจากตำำ�แหน่่งของ P คืือ +6  ในกรณีนี้้� แล้ว้ 3y+(-1)(10-y)=6 ซ่ึ่�งเราสามารถแก้้โจทย์์ได้้เป็็น y=4

ดัังนั้้�น จุดุ P จึึงอยู่่�ท่ี่�ตำำ�แหน่่ง +6 หากผลลัพัธ์ท่์ี่�เป็็นเลขคี่่�ปรากฏขึ้้�น 4 ครั้้ �งภายในการทดลองซ้ำำ�� 10 ครั้้ �ง

นอกจากนี้้� สำำ�หรับัการทอยลูกูเต๋๋า 1 ครั้้ �ง ความน่่าจะเป็็นของผลลัพัธ์ท่์ี่�เป็็นเลขคี่่�คืือ 1
2  

ดัังนั้้�น ความน่่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ 10 4
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4-5-4-3p3

		 เลัน่เกมโดื่ยการ้ที่อดื่ลักูเต๋่า	1	ลักู	เม่�อที่อดื่ได้ื่ผลัลัพัธี	์5	แต้่มหรื่อ่มากกวา่	จะได้ื่รื่บั	4	คะแนน	แลัะผลัลัพัธีอ์่�น	ๆ	จะ
ได้ื่รื่บั	2	คะแนน	จงหาความน่าจะเป็นต่่อไปนี�
(1)	 ที่อดื่ลักูเต๋่า	6	ครื่ ั�ง	ความน่าจะเป็นของคะแนนค่อ	20	คะแนนพอดีื่

(2)	 ที่อดื่ลักูเต๋่า	5	ครื่ ั�ง	ความน่าจะเป็นของคะแนนค่อ	16	คะแนนพอดีื่

หากที่อดื่ลืกูเต๋ัา 6 ครื่ั�ง แลืะเรากำาหนดื่ให้จำานวินผลืลัืพธีที์ี่�เป็น 5 หรื่อืมีากกวิา่คือ x
แล้ืวิจำานวินผลืลัืพธีอื์�น ๆ คือ (6-x)

เนื�องจากคะแนนรวิมีในกรณีนี�คือ 20 คะแนน จะได้ื่วิา่ 4x+2(6-x)=20 ซึึ่�งเรา
สำามีารถแก้โจที่ย์ ได้ื่เป็น x=4 

นอกจากนี� สำำาหรื่บัการที่อดื่ลืกูเต๋ัา 1 ครื่ั�ง ควิามีน่าจะเป็นทีี่�ผลืลัืพธีจ์ะเป็น 5 หรื่อื

มีากกวิา่คือ 2
6

1
3    

=

ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ 
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6TR|RRR|4

O(1a3$)^4$O(2a3$)dB

หากที่อดื่ลืกูเต๋ัา 5 ครื่ั�ง แลืะเรากำาหนดื่ให้จำานวินผลืลัืพธีที์ี่�เป็น 5 หรื่อืมีากกวิา่เป็น y
แล้ืวิจำานวินผลืลัืพธีอื์�น ๆคือ (5-y)

เนื�องจากแต้ัมีทัี่�งหมีดื่คือ 16 แต้ัมีในกรณีนี� แล้ืวิ 4y+2(5-y)=16 ซึึ่�งเราสำามีารถแก้
โจที่ย์ ได้ื่เป็น y=3

นอกจากนี� สำำาหรื่บัการที่อดื่ลืกูเต๋ัา 1 ครื่ั�ง ควิามีน่าจะเป็นของผลืลัืพธีที์ี่�เป็น 5 หรื่อื

มีากกวิา่คือ 1
3  

ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ 
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4-5-5-1p1

ควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไข
สำาหรื่บั	2	เหต่กุาร้ณ์	A	แลัะเหต่กุาร้ณ์	B	ความน่าจะเป็นทีี่�เหต่กุาร้ณ์	B	จะเกดิื่ข่�นเม่�อเหต่กุาร้ณ์	A	เกดิื่ข่�น	จะเรื่ยีกวา่
ความน่าจะเป็นแบบมีเงื่อนไขทีี่�	B	จะเกดิื่ข่�นเม่�อ	A	เกดิื่ข่�น	แลัะแสดื่งในร้ปู	P BA( )												P BA( )										ค่อความน่าจะเป็นทีี่�
เหต่กุาร้ณ์	B	จะเกดิื่ข่�นเม่�อเหต่กุาร้ณ์	A	เกดิื่ข่�น	ซ่ึ่�งเร้าสามาร้ถหาคำาต่อบได้ื่ดัื่งต่่อไปนี�

โดื่ยให้จำานวนเหต่กุาร้ณ์ทัี่�งหมดื่ในเหต่กุาร้ณ์ทีี่�เกดิื่ข่�นแน่นอน	U	เป็น	n(U)	โดื่ยใช้	P A n A
nU

( )
( )

( )
=																							แลัะ	

P A B
n A B
nU

( )
( )

( )
∩ =

∩
																																					เร้าจะได้ื่	P B

n A B
n A

P A B nU
P A nU

P A B
P AA( )

( )

( )

( ) ( )

( ) ( )
( )

( )
=

∩
=

∩ ×
×

=
∩

																																																																																									ดัื่งนั�นเร้าสามาร้ถแสดื่ง

ความน่าจะเป็นแบบมีเง่�อนไขได้ื่ดัื่งต่่อไปนี�

โดื่ยการ้ลับตั่วส่วนของสมการ้นี�	เร้าจะได้ื่สตู่ร้ต่่อไปนี�

นิพจน์เชิงสัมพันธีนี์�ใช้เพ่�อหาความน่าจะเป็นทีี่�	A	แลัะ	B	จะเกดิื่ข่�นพร้อ้มกนั	P(AÇB)	ซ่ึ่�งเร้าเรื่ยีกวา่	
ทฤษฎีบทการคณูของความน่าจะเป็น
		 มีลักูบอลัสีแดื่ง	4	ลักูอยู่ในถงุ	แลัะบนลักูบอลัแต่่ลัะลักูเขยีนตั่วเลัข	1,	2,	3	หรื่อ่	4	นอกจากนี�ยงัมีลักูบอลัสีขาว	5
ลักู	แลัะบนลักูบอลัแต่่ลัะลักูเขยีนตั่วเลัข	5,	6,	7,	8	หรื่อ่	9	หากคณุเลัอ่กลักูบอลั	1	ลักูออกจากถงุ	จงหาความน่าจะ
เป็นแบบมีเง่�อนไขทีี่�ลักูบอลัจะเป็นสีแดื่งแลัะมีจำานวนคู่เขยีนอยูบ่นลักูบอลัดัื่งกลัา่ว
เหต่กุาร้ณ์ทีี่�เกดิื่ข่�นแน่นอน	U	มี	9	วธิีใีนการ้เลัอ่กลักูบอลัหน่�งลักู	ดัื่งนั�นจง่เป็น	n(U)=9

โดื่ยกำาหนดื่ให้	A	ค่อเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ลักูบอลัสีแดื่งถกูเลัอ่กออกมา	แลัะ	B	ค่อเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ลักูบอลัมีเลัขคี�	แลัว้	
n(A)=4	แลัะ	n(AÇB)=2

ดัื่งนั�น	P A n A
nU

( )
( )

( )
= =

4

9  
																															แลัะ	P A B

n A B
nU

( )
( )

( )
∩ =

∩
=
2

9  

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	P B P A B
P AA( )
( )

( )
=

∩
= =

2
9
4
9

1

2
  

  
  

การทําความเขา้ใจความน่าจะเป็นแบบมีเงื่อนไข

P BA( )=

(จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่ของเหตัก่ารณ์ 
A แลืะ B จะเกิดื่ขึ�นพรอ้มีกัน)

(จำานวินเหตัก่ารณ์ทัี่�งหมีดื่ของ
เหตัก่ารณ์ A ทีี่�เกิดื่ขึ�น)

=
n A B
n A
( )
( )
Ç

P B P A B
P AA( )
( )
( )

=
∩

P A B P AP BA( ) ( ) ( )∩ =

ควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไขควิามีน่าจะเป็นแบบมีีเงื�อนไข
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: ความน่าจะเป็นแบบมีเงื่อนไขจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: ความน่าจะเป็นแบบมีเงื่อนไข
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	 	 มีลักูบอลัสีแดื่ง	5	ลักู	แลัะลักูบอลัสีขาว	6	ลักูอยู่ในถงุ	ให้เลัอ่กลักูบอลั	1	ลักูออกมา	2	ครื่ ั�ง	หาความน่าจะเป็นแบบ
มีเง่�อนไขทีี่�ลักูบอลัลักูทีี่�	2	จะถกูเลัอ่กออกมาเป็นสีแดื่ง	เม่�อลักูบอลัลักูทีี่�	1	ถกูเลัอ่กออกมาเป็นสีแดื่ง	โดื่ยการ้หยิบ
ลักูบอลัแลัว้ไม่ใส่ค่น
กำาหนดื่ให้ลักูบอลัลักูทีี่�	1	ทีี่�ถกูเลัอ่กออกมาเป็นสีแดื่งค่อเหต่กุาร้ณ์	A
แลัะกำาหนดื่ให้ลักูบอลัลักูทีี่�	2	ทีี่�ถกูเลัอ่กออกมาเป็นสีแดื่งค่อเหต่กุาร้ณ์	B
เน่�องจากมีลักูบอลั	5	ลักู	เร้าจะได้ื่	n(A)=5

เน่�องจาก	ในครื่ั�งทีี่�	1	ลักูบอลัถกูเลัอ่กจากลักูบอลัสีแดื่ง	5	ลักู	แลัะครื่ั�งทีี่�	2	ลักูบอลัถกูเลัอ่กจากลักูบอลัสีแดื่งทีี่�เหลัอ่
อยู	่4	ลักู	เร้าจง่ได้ื่	n(AÇB)=5×4

ดัื่งนั�น	P A P A B( ) , ( )= ∩ =
⋅
⋅
=

5

11

5 4

11 10

2

11      

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	P BA( )= =

2
11
5
11

2

5
  

  
  2
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	 	 มีฉลัาก	20	ใบ	โดื่ยทีี่�ฉลัาก	5	ใบเป็นฉลัากทีี่�ชนะร้างวลัั	พี�ชายจบัฉลัาก	1	ใบเป็นคนแร้ก	ต่ามด้ื่วยน้องชายจบัฉลัาก	

1	ใบ	หาความน่าจะเป็นแบบมีเง่�อนไขทีี่�น้องชายจะชนะร้างวลััหลังัจากทีี่�พี�ชายไม่ได้ื่ร้างวลัั	โดื่ยการ้หยิบฉลัากแลัว้ไม่
ใส่ค่น
พี�ชายไม่ได้ื่ร้างวลััค่อเหต่กุาร้ณ์	A	แลัะน้องชายชนะร้างวลััค่อเหต่กุาร้ณ์	B
เน่�องจากมีฉลัาก	20	ใบ	โดื่ยฉลัาก	5	ใบเป็นฉลัากทีี่�ชนะร้างวลัั	เร้าจะได้ื่	n(A)=20-5=15

เน่�องจากมีฉลัาก	15	ใบทีี่�ไม่ได้ื่ร้างวลัั	แลัะ	5	ใบทีี่�ชนะร้างวลัั	เร้าจะได้ื่	n(AÇB)=15×5

ดัื่งนั�น	P A P A B( ) , ( )= = ∩ =
⋅
⋅
=

15

20

3

4

15 5

20 19

15

76        

ดัื่งนั�น	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	P BA( )= =

15
76
3
4

5

19
  

  
  5

19  

		 มีลักูบอลัสีแดื่ง	3	ลักู	แลัะลักูบอลัสีขาว	4	ลักูอยู่ในถงุ	ให้เลัอ่กลักูบอลั	1	ลักูออกมา	2	ครื่ ั�ง	หาความน่าจะเป็นแบบ
มีเง่�อนไขทีี่�ลักูบอลัลักูทีี่�	2	จะถกูเลัอ่กออกมาเป็นสีแดื่ง	เม่�อลักูบอลัลักูทีี่�	1	ถกูเลัอ่กออกมาเป็นสีแดื่ง	โดื่ยการ้หยิบ
ลักูบอลัแลัว้ไม่ใส่ค่น
กำาหนดื่ให้ลืกูบอลืลืกูทีี่� 1 ทีี่�ถกูเลืือกออกมีาเป็นสีำแดื่งคือเหตัก่ารณ์ A
แลืะกำาหนดื่ให้ลืกูบอลืลืกูทีี่� 2 ทีี่�ถกูเลืือกออกมีาเป็นสีำแดื่งคือเหตัก่ารณ์ B
เนื�องจากมีีลืกูบอลื 3 ลืกู เราจะได้ื่ n(A)=3

เนื�องจาก ในครื่ั�งทีี่� 1 ลืกูบอลืถกูเลืือกจากลืกูบอลืสีำแดื่ง 3 ลืกู แลืะครื่ั�งทีี่� 2 ลืกูบอลืถกู
เลืือกจากลืกูบอลืสีำแดื่งทีี่�เหลืืออยู่ 2 ลืกู เราจงึได้ื่ n(AÇB)=3×2

ดัื่งนั�น P A P A B( ) , ( )= ∩ =
⋅
⋅
=3

7
3 2
7 6

1
7      

ดัื่งนั�น ควิามีน่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ P BA( )= =

1
7
3
7

1
3

  

  
  1

3  
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ที่ฤษฎีีบที่การบวิกแลืะที่ฤษฎีีบที่การการคณู
เร้าสามาร้ถใช้ที่ฤษฎีบีที่การ้บวกแลัะที่ฤษฎีบีที่การ้คณูเพ่�อหาความน่าจะเป็นในโจที่ยที์ี่�เกี�ยวกบัความน่าจะเป็นได้ื่
ทฤษฎีบทการบวกสําหรบัความน่าจะเป็น
เม่�อเหต่กุาร้ณ์	A	แลัะ	B	เป็นเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ไม่เกี�ยวขอ้งกนั	สตู่ร้ต่่อไปนี�จง่ใช้ได้ื่

ทฤษฎีบทการคณูของความน่าจะเป็น
เม่�อเหต่กุาร้ณ์	A	แลัะ	B	เกดิื่ข่�นพร้อ้มกนั	สตู่ร้ต่่อไปนี�จง่ใช้ได้ื่

	 	 มีถงุหน่�งถงุทีี่�ใส่ลักูบอลัสีแดื่ง	4	ลักูแลัะลักูบอลัสีขาว	5	ลักู	A	เลัอ่กลักูบอลั	1	ลักูออกมา	แลัว้	B	เลัอ่กลักูบอลั	1	ลักู
ออกมา	หาความน่าจะเป็นทีี่�	B	เลัอ่กลักูบอลัสีแดื่งออกมาในกร้ณีนี�	โดื่ยหยิบลักูบอลัแลัว้ไม่ใส่ค่น
มี	2	วธิีต่ี่อไปนี�ทีี่�	B	จะเลัอ่กลักูบอลัสีแดื่งออกมา
A	เลัอ่กลักูบอลัสีแดื่งออกมา	แลัว้	B	กเ็ลัอ่กลักูบอลัสีแดื่งออกมา	…( i )

A	เลัอ่กลักูบอลัสีขาวออกมา	แลัว้	B	เลัอ่กลักูบอลัสีแดื่งออกมา	...(ii)

จากที่ฤษฎีบีที่การ้คณู	ความน่าจะเป็น	( i )	ค่อ	 4
9

3

8

1

6      
× =

จากที่ฤษฎีบีที่การ้คณู	ความน่าจะเป็นของ	(ii)	ค่อ	 5
9

4

8

5

18      
× =

เน่�องจาก	( i )	แลัะ	(ii)	เป็นเหต่กุาร้ณ์ทีี่�ไม่เกี�ยวขอ้งกนั	จากที่ฤษฎีบีที่การ้บวก	ความน่าจะเป็นทีี่�เร้าหาได้ื่ค่อ	
1

6

5

18

4

9      
+ = 4

9  

การทําความเขา้ใจวธิหีาความน่าจะเป็นโดยใช้ทฤษฎบีทการบวกและทฤษฎบีทการคณู

P(AÈB)=P(A)+P(B)

P A B P AP BA( ) ( ) ( )∩ =

การคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็นการคำานวิณควิามีน่าจะเป็น
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: ความน่าจะเป็นแบบมีเงื่อนไขจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: ความน่าจะเป็นแบบมีเงื่อนไข
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	 	 มีีฉลาก 30 ใบ โดยท่ี่�ฉลาก 6 ใบเป็็นฉลากท่ี่�ชนะรางวัลั ในกรณีนี้้� จงหาความน่่าจะเป็็นต่่อไปนี้้� โดยหยิิบฉลากแล้ว้
ไม่่ใส่่คืืน
(1)	 โดยกำำ�หนดให้้คน 2 คนคืือ A และ B จับัฉลากตามลำำ�ดับนี้้� 	
ความน่่าจะเป็็นท่ี่� B จะชนะรางวัลั
มีี 2 วิธิีดัีังนี้้�คืือ
A ชนะรางวัลัและ B ก็ช็นะรางวัลัเช่่นกันั …( i )

A ไม่่ได้้รางวัลัและ B ชนะรางวัลั ...(ii)

จากทฤษฎีบีทการคูณู ความน่่าจะเป็็น ( i ) คืือ 6
30

5

29

1

29      
× =

จากทฤษฎีบีทการคูณู ความน่่าจะเป็็นของ (ii) คืือ 24
30

6

29

24

145      
× =

เน่ื่�องจาก ( i ) และ (ii) เป็็นเหตุกุารณ์ท่ี่�ไม่่เกี่่�ยวข้อ้งกันั จากทฤษฎีบีทการบวก ความน่่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ 	
1

29

24

145

1

5      
+ =

�

1
5  

(2)	 โดยกำำ�หนดให้้คน 3 คน A, B และ C จับัฉลากตามลำำ�ดับนี้้� ความน่่าจะเป็็นท่ี่�อย่่างน้้อย A และ C จะชนะ
มีี 2 วิธิีดัีังนี้้�คืือ
ทั้้�ง 3 คนชนะรางวัลั …( i )

A ชนะรางวัลั B ไม่่ได้้รางวัลั แล้ว้ C ชนะรางวัลั ...(ii)

จากทฤษฎีบีทการคูณู ความน่่าจะเป็็น ( i ) คืือ 6
30

5

29

4

28

1

203        
× × =

จากทฤษฎีบีทการคูณู ความน่่าจะเป็็นของ (ii) คืือ 6
30

24

29

5

28

6

203        
× × =

เน่ื่�องจาก ( i ) และ (ii) เป็็นเหตุกุารณ์ท่ี่�ไม่่เกี่่�ยวข้อ้งกันั จากทฤษฎีบีทการบวก ความน่่าจะเป็็นท่ี่�เราหาได้้คืือ 	
1

203

6

203

1

29      
+ =

�

1
29  

a6O5O4+6O24O5R30O29O28B
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	 	 มีถงุหน่�งถงุทีี่�ใส่ลักูบอลัสีแดื่ง	12	ลักูแลัะลักูบอลัสีขาว	10	ลักู	A	เลัอ่กลักูบอลั	1	ลักูออกมา	แลัว้	B	เลัอ่กลักูบอลั	1
ลักูออกมา	หาความน่าจะเป็นทีี่�	B	เลัอ่กลักูบอลัสีแดื่งออกมาในกร้ณีนี�	โดื่ยหยิบแลัว้ไม่ใส่ค่น

	 	 มีฉลัาก	25	ใบ	โดื่ยทีี่�ฉลัาก	5	ใบเป็นฉลัากทีี่�ชนะร้างวลัั	ในกร้ณีนี�	จงหาความน่าจะเป็นต่่อไปนี�	โดื่ยหยิบฉลัากแลัว้
ไม่ใส่ค่น
(1)	 โดื่ยกำาหนดื่ให้คน	2	คน	A	แลัะ	B	จบัฉลัากต่ามลัำาดัื่บนี�	ความน่าจะเป็นทีี่�	B	จะชนะร้างวลัั

(2)	 โดื่ยกำาหนดื่ให้คน	3	คน	A,	B	แลัะ	C	จบัฉลัากต่ามลัำาดัื่บนี�	ความน่าจะเป็นทีี่�อย่างน้อย	B	แลัะ	C	จะชนะ

มีี 2 วิธิีต่ีัอไปนี�ทีี่� B จะเลืือกลืกูบอลืสีำแดื่งออกมีา
A เลืือกลืกูบอลืสีำแดื่งออกมีา แล้ืวิ B ก็เลืือกลืกูบอลืสีำแดื่งออกมีา …( i )
A เลืือกลืกูบอลืสีำขาวิออกมีา แล้ืวิ B เลืือกลืกูบอลืสีำแดื่งออกมีา …(ii)

จากที่ฤษฎีีบที่การคณู ควิามีน่าจะเป็น ( i ) คือ 12
22

11
21

2
7      

× =

จากที่ฤษฎีีบที่การคณู ควิามีน่าจะเป็นของ (ii) คือ 10
22

12
21

20
77      

× =

เนื�องจาก ( i ) แลืะ (ii) เป็นเหตัก่ารณ์ทีี่� ไม่ีเกี�ยวิขอ้งกัน จากที่ฤษฎีีบที่การบวิก ควิามี

น่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ 2
7

20
77

6
11      

+ = 6
11  

มีี 2 วิธิีดัีื่งนี�คือ
A ชินะรางวิลัืแลืะ B ก็ชินะรางวิลัืเชิ่นกัน …( i )
A ไม่ี ได้ื่รางวิลัืแลืะ B ชินะรางวิลัื …(ii)

จากที่ฤษฎีีบที่การคณู ควิามีน่าจะเป็น ( i ) คือ 5
25

4
24

1
30      

× =

จากที่ฤษฎีีบที่การคณู ควิามีน่าจะเป็นของ (ii) คือ 20
25

5
24

1
6      

× =

เนื�องจาก ( i ) แลืะ (ii) เป็นเหตัก่ารณ์ทีี่� ไม่ีเกี�ยวิขอ้งกัน จากที่ฤษฎีีบที่การบวิก ควิามี

น่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ 1
30

1
6

1
5      

+ = 1
5  

มีี 2 วิธิีดัีื่งนี�คือ
ทัี่�ง 3 คนชินะรางวิลัื …( i )
A ไม่ี ได้ื่รางวิลัื B ชินะรางวิลัื แล้ืวิ C ชินะรางวิลัื … (ii)

จากที่ฤษฎีีบที่การคณู ควิามีน่าจะเป็น ( i ) คือ 5
25

4
24

3
23

1
230        

× × =

จากที่ฤษฎีีบที่การคณู ควิามีน่าจะเป็นของ (ii) คือ 20
25

5
24

4
23

2
69        

× × =

เนื�องจาก ( i ) แลืะ (ii) เป็นเหตัก่ารณ์ทีี่� ไม่ีเกี�ยวิขอ้งกัน จากที่ฤษฎีีบที่การบวิก ควิามี

น่าจะเป็นทีี่�เราหาได้ื่คือ 1
230

2
69

1
30      

+ = 1
30  

a5O4O3+20O5O4

R25O24O23B
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ค่าคาดื่หมีาย
เม่�อได้ื่ค่าตั่วเลัขทีี่�เป็น	“เงนิร้างวลัั”	จากการ้ที่ดื่ลัอง	เช่น	“การ้จบัฉลัาก”	ค่าเฉลัี�ยของค่าทีี่�ได้ื่จะเรื่ยีกวา่ค่าคาดหมาย
หากค่าทีี่�น่าจะเป็นของปรื่มิาณ	X	ค่อ	x1,	x2,	...,	xn	แลัะความน่าจะเป็น	p	ของค่าทีี่�ได้ื่เหลัา่นี�ค่อ	p1,	p2,	...,	
pn(p1+p2+...+pn=1)	แลัว้จง่สามาร้ถหาค่าคาดื่หวงั	E	ได้ื่โดื่ยใช้สตู่ร้ต่่อไปนี�

	 	 มีฉลัากต่ามทีี่�แสดื่งในต่าร้างด้ื่าน
ขวา	ในกร้ณีนี�	จงแก้ไขโจที่ยต่์่อไปนี�
(1)	 หาความน่าจะเป็นในการ้จบัฉลัาก
ได้ื่ร้างวลััทีี่�	1	ร้างวลััทีี่�	2	หรื่อ่ร้างวลัั
ทีี่�	3	หรื่อ่ไม่ถกูร้างวลัั	เม่�อคณุจบัฉลัากเพียง	1	ครื่ ั�ง
มีฉลัากทัี่�งหมดื่	100	ใบ

ร้างวลััทีี่�	1	มีฉลัาก	2	ใบ	ดัื่งนั�นความน่าจะเป็นค่อ	 2
100

1

50    
=

ร้างวลััทีี่�	2	มีฉลัาก	8	ใบ	ดัื่งนั�นความน่าจะเป็นค่อ	 8
100

2

25    
=

ร้างวลััทีี่�	3	มีฉลัาก	10	ใบ	ดัื่งนั�นความน่าจะเป็นค่อ	 10
100

1

10    
=

ฉลัากทีี่�ไม่ถกูร้างวลััมี	80	ใบ	ดัื่งนั�นความน่าจะเป็นค่อ	 80
100

4

5    
=

ทีี่� 1…
1
50      ทีี่� 2…

2
25      ทีี่� 3…

1
10      ไม่ีถกูรางวิลัื…

4
5  

(2)	 หาค่าคาดื่หมายของเงนิร้างวลััสำาหรื่บัการ้จบัฉลัาก	1	ใบ

เน่�องจากค่าคาดื่หมายค่อผลัร้วมของผลัคณูของร้างวลััแต่่ลัะร้ายการ้แลัะความน่าจะเป็น	เร้าจะได้ื่	

3000
1

50
1000

2

25
400

1

10
0
4

5
× + × + × + ×
        

																																																																					=180	ดื่อลัลัารื่์

180 ดื่อลืลืารื่์

การทําความเขา้ใจวธิปีระเมินค่าของการทดลองตามความน่าจะเป็น

E x p x p x pn n= + + +1 1 2 2 

ร้างวลััทีี่�	1 ร้างวลััทีี่�	2 ร้างวลััทีี่�	3 ไม่ถกูร้างวลัั
ผลัร้วมเงนิร้างวลัั	

(ดื่อลัลัารื่)์ 3000 1000 400 0

จำานวนฉลัาก	(ใบ) 2 8 10 80 100

ค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีายค่าคาดื่หมีาย
จาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: ความน่าจะเป็นแบบมีเงื่อนไขจาํนวนเหตกุารณ์ทัง้หมดและความน่าจะเป็น: ความน่าจะเป็นแบบมีเงื่อนไข



4-5-5-3p2

	 	 โดยกำำ�หนดให้้โยนเหรียีญ 1 เหรียีญ 5 ครั้้ �งต่่อเน่ื่�องกันั จงแก้้โจทย์ต่์่อไปนี้้�
(1)	 หาความน่่าจะเป็็นสำำ�หรับัแต่่ละครั้้�งท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะออกหััว

โดยกำำ�หนดให้้โยนเหรียีญ 1 ครั้้ �ง ความน่่าจะเป็็นท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะออกหััวคืือ 
1

2  

ผลลัพัธ์ส์ามารถออกหััวได้้ 0 ครั้้ �ง 1 ครั้้ �ง 2 ครั้้ �ง 3 ครั้้ �ง 4 ครั้้ �ง หรืือ 5 ครั้้ �ง

โดยกำำ�หนดให้้ k(k=0, 1, 2, 3, 4 และ 5) คืือจำำ�นวนครั้้�งท่ี่�โยนเหรียีญออกหััว แล้ว้ความน่่าจะเป็็นท่ี่�หััวจะปรากฏขึ้้�น

ตามจำำ�นวนครั้้�งเหล่า่นั้้�นสามารถแสดงได้้เป็็น 5
5

5
1

2
1
1

2

1

2
C Ck

k k

k      









−









=











−



5

ดัังนั้้�น ความน่่าจะเป็็นท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะออกหััว 0 ครั้้ �งคืือ 5 0

5 5
1

2

1

2

1

32
C
      









=









=                                    ความน่่าจะเป็็นท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะออกหััว 1 

ครั้้ �งคืือ 5 1

5 5
1

2
5
1

2

5

32
C
      









= ⋅










=

ความน่่าจะเป็็นท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะออกหััว 2 ครั้้ �งคืือ 5 2

5 5
1

2

5 4

2 1

1

2

5

16
C
      









=
⋅
⋅
⋅









=                                             ความน่่าจะเป็็นท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะออกหััว 3 

ครั้้ �งคืือ 5 3

5

5 2

5
1

2

1

2

5

16
C C
      









=










=

ความน่่าจะเป็็นท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะออกหััว 4 ครั้้ �งคืือ 5 4

5

5 1

5
1

2

1

2

5

32
C C
      









=










=                                           ความน่่าจะเป็็นท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะออกหััว 5 

ครั้้ �งคืือ 5 5

5 5
1

2

1

2

1

32
C
      









=









=

�
0 ครั้้�ง …

1
32      1 ครั้้�ง …

5
32      2 ครั้้�ง …

5
16      3 ครั้้�ง …

5
16      4 ครั้้�ง …

5
32      5 ครั้้�ง …

1
32    

(2)	  หาค่่าคาดหมายของจำำ�นวนครั้้�งท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะออกหััว
เน่ื่�องจากค่่าคาดหวังัคืือผลรวมของผลคูณูของรางวัลัแต่่ละรายการและความน่่าจะเป็็น เราจะได้้ 	

0
1

32
1
5

32
2
5

16
3
5

16
4
5

32
5
1

32

5

2
× + × + × + × + × + × =
              

                                                                                               (ครั้้�ง)

�

5
2   ครั้้�ง
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check

เน่�องจากค่าคาดื่หมายทีี่�หาได้ื่ค่อผลัร้วมของค่า	x=0,	1,	2,	3,	4	แลัะ	5	ใน	x x⋅








5

5
1

2
C
  

																		เร้าสามาร้ถยน่ยนัค่าดัื่งกลัา่ว

ได้ื่โดื่ยใช้ฟังกชั์น	Spreadsheet (สิ้เป็รีดช่่ต)	บนเครื่่�องคิดื่เลัขวทิี่ยาศาสต่รื่	์ต่ามทีี่�แสดื่งด้ื่านลัา่ง
กดื่	w	เลัอ่ก	[Spreadsheet (สิ้เป็รีดช่่ต)]	กดื่	|	แลัว้จง่ลัา้งขอ้มลูักอ่นหน้าโดื่ย
การ้กดื่	W

หลังัจากป้อน	[A1:0,	A2:1,	A3:2,	A4:3,	A5:4	แลัะ	A6:5]	ต่ามลัำาดัื่บ
แลัว้	ให้กดื่	B	เลั่�อนไปทีี่�	[B1]

กดื่	I	เลัอ่ก	[Fill Formula (รีะบุส่ิ้ตรี)]	กดื่	|

หลังัจากป้อน	[Form (แบบฟอร์ีม)=A1´ 5 1

5
1

2
C A

( )

×








                ]	ให้กดื่	B(*)

หลังัจากป้อน	[Range (ช่่วง):B1:B6]	แลัว้	ให้กดื่	B

เลัอ่ก	[Confirm (ยืนย้น)]	กดื่	|(*)

เม่�อแผ่นงานปร้ากฏข่�น	ให้เลั่�อนไปทีี่�	[B7]

หลังัจากป้อน	[Sum (ผลรีวม)(B1:B6)]	แลัว้	ให้กดื่	B(*)

ค่าคาดื่หมายทีี่�คำานวณได้ื่	2 5 5

2
. =

  
													จะแสดื่งในร้ปู	[B7]

กดื่	w	เลัอ่ก	[Calculate (คำำ�นวณ)]	กดื่	|

กดื่	T	เลัอ่ก	[Func Analysis (ก�รีว่เคำรี�ะห์ฟ�งก์ช้่น)]	กดื่	|	เลัอ่ก	[Summation (สิ้รุีป็)(å)]	กดื่	|

ร้ายลัะเอยีดื่เกี�ยวกบัสัญ่ลักัษณ์	å (ซ้กม�)	ซ่ึ่�งใช้ในโซึ่ลัชัูนแยกต่่างหากได้ื่อธีบิายไวใ้นหัวขอ้	“ลัำาดัื่บ”	ฉบับแยก
ต่่างหากแลัว้

วธิ�ีอนตัวอกัษร A ถึง F ลงในเครือ่งคิดเลขวทิยาศาสตร์
[A]=q4,	[B]=q5,	[C]=q6,	[D]=q1,	[E]=q2,	[F]=q3

*	ในโจที่ยนี์�	ใช้	[A]	แลัะ	[B]	เน่�องจากการ้คำานวณทีี่�ที่ำาในคอลัมัน์	B	จะข่�นอยูก่บัค่าทีี่�
ป้อนในคอลัมัน์	A

วธิ�ีอนสัญลักษณ์การดําเนินการเฉพาะสําหรบั Spreadsheet (สัเปรดช่ีตั)

บนเซึ่ลัลัที์ี่�จะที่ำาการ้คำานวณ	กดื่	T	เลัอ่ก	[Spreadsheet (สิ้เป็รีดช่่ต)]	กดื่	|	เลัอ่ก
หน่�งใน	8	ตั่วเลัอ่กด้ื่านลัา่งทีี่�จะใช้	แลัว้กดื่	|
[Grab (แกรีบ),	=,	$,	:,	Min (ตำ��สุิ้ด),	Max (ส่ิ้งสุิ้ด),	Mean (ค่ำ�เฉล่�ย),	Sum (ผลรีวม)]

*	ในโจที่ยนี์�	ใช้	[Sum (ผลรีวม)]	เพ่�อคำานวณผลัร้วมของช่วงทีี่�เลัอ่กซ่ึ่�งร้ะบโุดื่ย	[:]

[O5TR|RRR|[O(1a2$)^5R0E5B



4-5-5-3p4

	 	 มีฉลัากต่ามทีี่�แสดื่งในต่าร้างด้ื่าน
ขวา	ในกร้ณีนี�	จงแก้ไขโจที่ยต่์่อไปนี�
(1)	 หาความน่าจะเป็นในการ้จบัฉลัาก
ได้ื่ร้างวลััทีี่�	1	ร้างวลััทีี่�	2	หรื่อ่ร้างวลััทีี่�	
3	หรื่อ่ไม่ถกูร้างวลัั	เม่�อคณุจบัฉลัากเพียง	1	ครื่ ั�ง

(2)	 หาค่าคาดื่หมายของเงนิร้างวลััสำาหรื่บัการ้จบัฉลัาก	1	ใบ

ร้างวลััทีี่�	1 ร้างวลััทีี่�	2 ร้างวลััทีี่�	3 ไม่ถกูร้างวลัั
ผลัร้วมเงนิร้างวลัั	

(ดื่อลัลัารื่)์ 10000 1000 100 0

จำานวนฉลัาก	(ใบ) 1 10 100 889 1000

มีีฉลืากทัี่�งหมีดื่ 1000 ใบ
รางวิลัืทีี่� 1 มีีฉลืาก 1 ใบ ดัื่งนั�นควิามีน่าจะเป็นคือ 1

1000  

รางวิลัืทีี่� 2 มีีฉลืาก 10 ใบ ดัื่งนั�นควิามีน่าจะเป็นคือ 10
1000

1
100    

=

รางวิลัืทีี่� 3 มีีฉลืาก 100 ใบ ดัื่งนั�นควิามีน่าจะเป็นคือ 100
1000

1
10    

=

ฉลืากทีี่� ไม่ีถกูรางวิลัืมีี 889 ใบ ดัื่งนั�นควิามีน่าจะเป็นคือ 889
1000  

ทีี่� 1…
1
1000          ทีี่� 2…

1
100        ทีี่� 3…

1
10      ไม่ีถกูรางวิลัื…

889
1000  

เนื�องจากค่าคาดื่หมีายคือผลืรวิมีของผลืคณูของรางวิลัืแต่ัลืะรายการแลืะควิามีน่า

จะเป็น เราจะได้ื่ 10000 1
1000

1000
1
100

100
1
10

0
889
1000

× + × + × + ×
                                                                                                        =30 ดื่อลืลืารื่์

 30 ดื่อลืลืารื่์
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	 	 โดยกำำ�หนดให้้ทอดลูกูเต๋๋า 1 ลูกู 3 ครั้้ �งต่่อเน่ื่�องกันั จงแก้้โจทย์ต่์่อไปนี้้�
(1)	 หาความน่่าจะเป็็นสำำ�หรับัแต่่ละครั้้�งท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะเป็็น 1

(2)	  หาค่่าคาดหมายของจำำ�นวนครั้้�งท่ี่�ผลลัพัธ์จ์ะเป็็น 1

โดยกำำ�หนดให้้ทอดลูกูเต๋๋า 1 ครั้้�ง ความน่าจะเป็็นท่ี่�ผลลัพธ์จ์ะเป็็น 1 คืือ 1
6  

ผลลัพธ์ส์ามารถเป็็น 1 ได้้ 0 ครั้้�ง 1 ครั้้�ง 2 ครั้้�ง หรือื 3 ครั้้�ง
โดยกำำ�หนดให้้ k(k=0, 1, 2 และ 3) คืือจำำ�นวนครั้้�งท่ี่� โยนเหรียีญออก 1 แล้้วความน่า
จะเป็็นท่ี่� 1 จะปรากฏขึ้้�นตามจำำ�นวนครั้้�งเหล่่านั้้�นสามารถแสดงได้้เป็็น  
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ความน่าจะเป็็นของผลลัพธ์ ์1 ในการโยน 2 ครั้้�งคืือ 3 2
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ความน่าจะเป็็นของผลลัพธ์ ์1 ในการโยน 3 ครั้้�งคืือ 3 3
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กด w เลืือก [Spreadsheet (สเปรดชีีต)] กด | 
แล้้วจึงล้้างข้อ้มููลก่อนหน้้าโดยการกด W
หลัังจากป้อน [A1:0, A2:1, A3:2 และ A4:3] 
ตามลำำ�ดับแล้้ว ให้้กด B แล้้วเลื่่�อนไปท่ี่� [B1]

กด I เลืือก [Fill Formula (ระบุุสููตร)] กด |

หลัังจากป้อน [Form (รููปแบบ)=A1´ 3 1

3 1

3

5
6

CA
( A )

( )×
−

  
                      ]  

แล้้ว ให้้กด B

หลัังจากป้อน [Range (ช่่วง):B1:B4] แล้้ว ให้้

กด B เลืือก [Confirm (ยืืนยััน)] กด |
เมื่่�อแผ่่นงานปรากฏขึ้้�น ให้้เลื่่�อนไปท่ี่� [B5]

หลัังจากป้อน [Sum (ผลรวม)(B1:B4)] แล้้ว ให้้กด B

ค่่าคาดหมายท่ี่�คำำ�นวณได้้ 0 5
1
2

. =
                จะแสดงในรููป [B5]


