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เอกนามและพหุ้นาม
เอกนิ�ม
นิพจึน์ท้�สามารถเขย้นใหุ้อยู่ในรปูการคืณูิของค่ืาคืงตััวกบัตััวแปรตัั�งแต่ัหุนึ�งตััวขึ�นไป	โดยท้�เลขช้้�กำาลงัของตััวแปร
แต่ัละตััวเป็นศนูยห์ุรื่อืจึำานวนเต็ัมบวกเรื่ย้กวา่เอกนิ�ม
ผลรวมเลขช้้�กำาลงัของตััวแปรทั�งหุมดในเอกนามเรื่ย้กวา่ดีก�ขีองเอกนาม
ส่วนท้�เป็นจึำานวนหุรื่อืค่ืาคืงตััวเรื่ย้กวา่สัมปรูะสิทธีิ �ของเอกนาม
	 ในเอกนาม	-4 3 2x y z														ด้กรื่คื้ือ	6	ดังนั�นจึงึเป็นเอกน�มดีกรี 6	และสัมประสิทธีิ�คืือ	-4

นอกจึากน้�	จึำานวนทั�งหุมดคืือสัมประสิทธีิ�
พห่นุิ�ม
นิพจึน์ท้�แสดงในรปูผลรวมของเอกนามเรื่ย้กวา่พห่นุิ�ม
ในพหุนุาม	เอกนามแต่ัละตััวเรื่ย้กวา่พจุน์ิ
เลขช้้�กำาลงัมากท้�สดุของพจึน์ใด	ๆ	เรื่ย้กวา่เลขชี�กำ�ลังของพหุนุาม
พจึน์ท้�เป็นเพ้ยงจึำานวนเรื่ย้กวา่ค่�คงตัวิ (เลขช้้�กำาลงัเป็น	0)

	 ในพหุนุาม	 5 3 22x x− +																				ม้แต่ัละพจึน์คืือ	 5 3 22x x, ,-																	จึะได้วา่	2	คืือค่ืาคืงตััวและด้กรื่ส้งูสดุคืือ	2	ดังนั�นจึงึเป็น
พหุนุามด้กรื่	้2

พห่นุิ�มที�เป็นิจุำ�นิวินิเต็มและวิธิีเี�ยีงพห่นุิ�ม
ทั�งเอกนามและพหุนุามนั�นเรื่ย้กวา่พห่นุิ�มที�เป็นิจุำ�นิวินิเต็ม
ด้วยพหุนุามท้�เป็นจึำานวนเต็ัม	พจึน์ท้�ม้ตััวแปรเหุมือนกนัจึะเรื่ย้กวา่พจุน์ิที�คล้�ยกันิ	และพจึน์ท้�คืลา้ยกนัสามารถรวม
กนัเป็น	1	พจึน์ได้	โดยการคืำานวณิผลรวมของค่ืาสัมประสิทธีิ�ของพจึน์นั�น	ๆ
เมื�อเราเรื่ย้งพหุนุามท้�เป็นจึำานวนเต็ัมตัามลำาดับ	จึากเลขช้้�กำาลงัสงูสดุของตััวแปรแต่ัละตััวแลว้	เราเรื่ย้กวา่การเรื่ย้ง
พหุนุามตัามลำาดับเลขชี�กำ�ลังจุ�กม�กไปน้ิอย
นอกจึากน้�	การเรื่ย้งลำาดับจึากเลขช้้�กำาลงัตัำ�าสดุจึะเรื่ย้กวา่การเรื่ย้งพหุนุามตัามเลขชี�กำ�ลังจุ�กน้ิอยไปม�ก

การบวกและการลบนิพจึน์
เราสามารถบวกและลบนิพจึน์ตัามท้�แสดงด้านลา่งได้

หุากไม่ได้ระบลุำาดับของพจึน์แลว้	ดังนั�นตััวแปรมักจึะเรื่ย้งตัามลำาดับเลขช้้�กำาลงัจึากมากไปน้อย

เพ่ือทําความเขา้ใจวธิกีารบวกและลบนิพจน์

(1)� เรย่งนิพจึน์เพ่�อค่ำานวณและแที่นท่ี่� ในนิพจึน์ท่ี่�กำาห้นดิ
(2)� วางพจึน์ท่ี่�ค่ล้ายกันไวด้้ิวยกัน
(3)� เรย่งลำาดัิบเลขช้่�กำาลังจึากมากไปน้อย (ห้รอ่จึากน้อยไปมาก)

การบวกและการลบนิพจึน์การบวกและการลบนิพจึน์การบวกและการลบนิพจึน์การบวกและการลบนิพจึน์การบวกและการลบนิพจึน์การบวกและการลบนิพจึน์การบวกและการลบนิพจึน์การบวกและการลบนิพจึน์
จาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณจาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณ
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	 เมื�อ	A x x B x x= − + = − + −3 4 1 2 5 32 2,																																																														จึงคืำานวณินิพจึน์ต่ัอไปน้�
(1) A-B

แทนท้�นิพจึน์ท้�กำาหุนดไวล้งในนิพจึน์เพื�อคืำานวณิ	นำาพจึน์ท้�คืลา้ยกนัมาไวด้้วยกนั	และเรื่ย้งตัามลำาดับเลขช้้�กำาลงั
จึากมากไปน้อย
เมื�อแทนท้�นิพจึน์	ใหุ้ใช้้วงเลบ็	( )	และจึากนั�นจึงึแทนท้�

5 9 42x x− +

(2) 4 2 6 7A B A B+ − +( )

กอ่นอื�น	ใหุ้เรื่ย้งนิพจึน์เพื�อคืำานวณิ
4 2 6 7 4 2 6 7 2 5A B A B A B A B A B+ − + = + − − = − −( )

แทนท้�นิพจึน์ท้�กำาหุนดไวล้งในนิพจึน์น้�	นำาพจึน์ท้�คืลา้ยกนัมาไวด้้วยกนั	และเรื่ย้งตัามลำาดับเลขช้้�กำาลงัจึากมากไป
น้อย

4 17 132x x− +

	 เมื�อ	A x x B x x= − + − = + +2 23 2 2 3,																																																											จึงคืำานวณินิพจึน์ต่ัอไปน้�
(1) 2A-3B

(2) − + − +3 4 5A B A B( )

A B x x x x x x x x
x

− = − + − − + − = − + + − +

= + + − −

( ) ( )

( ) (

3 4 1 2 5 3 3 4 1 2 5 3

3 2 4 5

2 2 2 2

2 )) ( )x x x+ + = − +1 3 5 9 42

− − = − − + − − + − = − + − + − +

= −
2 5 2 3 4 1 5 2 5 3 6 8 2 10 25 15

6

2 2 2 2A B x x x x x x x x( ) ( )

( ++ + − + − + = − +10 8 25 2 15 4 17 132 2) ( ) ( )x x x x

− + −8 3 132x x

2 3 2 3 2 3 2 3 2 6 4 6 3 9

2 6

2 2 2 2

2

A B x x x x x x x x
x

− = − + − − + + =− + − − − −
= − − +
( ) ( )

( ) (66 3 4 9 8 3 132− + − − =− + −) ( )x x x

2 13 52x x− +

− + − + =− + − − =− −
=− − + − − + +
=

3 4 5 3 4 5 4

4 3 2 2 3

4

2 2

2

A B A B A B A B A B
x x x x

x

( )

( ) ( )

−− + − − −
= − + − − + −
= − +

12 8 2 3

4 2 12 1 8 3

2 13 5

2

2

2

x x x
x x

x x
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การแจึกแจึงนิพจึน์
การคืณูินิพจึน์จึำานวนเต็ัมเขา้ด้วยกนัโดยการเรื่ย้งเป็นนิพจึน์จึำานวนเต็ัม	1	นิพจึน์จึะเรื่ย้กวา่ก�รูแจุกแจุงนิพจึน์

หุากต้ัองการแจึกแจึงนิพจึน์	ใหุ้ใช้้สมบัติัการแจึกแจึงเพื�อสรา้งนิพจึน์การคืณูิและนำาวงเลบ็	( )	ออก	
จึากนั�นใช้้สมบัติัการสลบัท้�	สมบัติัการเปล้�ยนหุมู่	และกฎของเลขยกกำาลงัเพื�อแก้โจึทย์

x x x x x x x( )2 3 2 3 2 32+ = ⋅ + ⋅ = +

เคืรื่ื�องหุมาย	“×”	หุมายถงึเคืรื่ื�องหุมายคืณูิ	“×”

	 แจึกแจึงนิพจึน์ต่ัอไปน้�
(1) 2 3 42x x x( )− +

ใช้้สมบัติัการแจึกแจึงเพื�อนำาวงเลบ็	( )	ออก	และจึากนั�นใช้้สมบัติัการสลบัท้�	สมบัติัการเปล้�ยนหุมู่	และกฎของเลข
ยกกำาลงัเพื�อคืำานวณิ

6 2 83 2x x x− +

(2) ( )( )4 2 1 3 53 2x x x+ − +

โดยกำาหุนดใหุ้	 3 52x A+ =																				ใหุ้นำาวงเลบ็	( )	ออก	แลว้จึงึวางพจึน์ท้�คืลา้ยกนัไวด้้วยกนั	และเรื่ย้งลำาดับเลขช้้�กำาลงั
จึากมากไปน้อย

12 26 3 10 55 3 2x x x x+ − + −

การทําความเขา้ใจวธิใีช้สมบัติการแจกแจง

(1) AB C AB AC( )+ = +

(2) ( )A BC AC BC+ = +

โดยกําหนดให้ m และ n เป็นจาํนวนเต็มบวก ดังน้ันสมบัติของเลขยกกําลังต่อไปน้ีจงึถกูต้อง
( i ) a a am n m n= +

(�ii�) ( )a am n mn=

(iii) ( )ab a bm m m=

2 3 4 2 3 2 2 4 6 2 82 2 3 2x x x x x x x x x x x( ) ( )− + = ⋅ + ⋅ − + ⋅ = − +

( )( ) ( ) ( ) (4 2 1 3 5 4 2 1 4 2 4 3 5 2 33 2 3 3 3 2 2x x x x x A x A xA A x x x x+ − + = + − = + − = + + ++ − +

= ⋅ + ⋅ + ⋅ + ⋅ − − = + +
5 3 5

4 3 4 5 2 3 2 5 3 5 12 20 6

2

3 2 3 2 2 5 3 3

) ( )x
x x x x x x x x x x ++ − −

= + − + −
10 3 5

12 26 3 10 5

2

5 3 2

x x
x x x x

การแจึกแจึงนิพจึน์ ((11))การแจึกแจึงนิพจึน์ การแจึกแจึงนิพจึน์ การแจึกแจึงนิพจึน์ การแจึกแจึงนิพจึน์ การแจึกแจึงนิพจึน์ 
จาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณจาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณ
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	 แจึกแจึงนิพจึน์ต่ัอไปน้�
(1) 5 2 3 43 2x x x( )− +

(2) ( )( )3 4 1 5 23 2x x x− − +

ใช้ส้มบัติัการแจึกแจึงเพ่�อนำาวงเล็บ ( ) ออก และจึากนั�นใช้ส้มบัติัการสลับท่ี่� สมบัติั
การเปล่�ยนห้มู่ และกฎของเลขยกกำาลังเพ่�อค่ำานวณ

10 15 205 4 3x x x− +

5 2 3 4 5 2 5 3 5 4

10 15 20

3 2 3 2 3 3

5 4 3

x x x x x x x x
x x x

( ) ( )− + = ⋅ + ⋅ − + ⋅
= − +

โดิยกำาห้นดิให้้ 5 22x A+ =                       ให้้นำาวงเล็บ (� ) ออก แล้วจึงึวางพจึน์ท่ี่�ค่ล้ายกันไวด้้ิวย
กัน และเรย่งลำาดัิบเลขช้่�กำาลังจึากมากไปน้อย

15 14 5 8 25 3 2x x x x- - - -

( )( ) ( )

( ) (
3 4 1 5 2 3 4 1 3 4

3 5 2 4 5

3 2 3 3

3 2 2

x x x x x A x A xA A
x x x x

− − + = − − = − −
= + − ++ − +
= ⋅ + ⋅ − ⋅ − ⋅ − −
= + −

2 5 2

3 5 3 2 4 5 4 2 5 2

15 6 20

2

3 2 3 2 2

5 3 3

) ( )x
x x x x x x x
x x x −− − −

= − − − −
8 5 2

15 14 5 8 2

2

5 3 2

x x
x x x x
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สูตัรการค่ณู
สตูรูก�รูคณู	เช่้น	สตูัรกำาลงัสองสมบรูณ์ิ	( i )	และ	(ii)	หุรื่อืสตูัรผลต่ัางของกำาลงัสอง	(iii)	นั�นสามารถใช้้เพื�อแจึกแจึง
นิพจึน์ได้

การทำาคืวามเขา้ใจึวา่	เพราะเหุตัใุดสตูัรท้�ถกูต้ัอง	จึงึม้คืวามสำาคัืญต่ัอการจึดจึำาสตูัรท้�งา่ยดาย
explanation

( i )	 	 ( ) ( )( ) ( ) ( )a b a b a b a a b b a b a ab ab b a ab b+ = + + = + + + = + + + = + +2 2 2 2 22

(ii)	 	 ( ) ( )( ) ( ) ( )a b a b a b a a b b a b a ab ab b a ab b− = − − = − − − = − − + = − +2 2 2 2 22

(iii)	 	 ( )( ) ( ) ( )a b a b a a b b a b a ab ab b a b+ − = − + − = − + − = −2 2 2 2

(iv)	 	 ( )( ) ( ) ( ) ( )x a x b x x b a x b x bx ax ab x a b x ab+ + = + + + = + + + = + + +2 2

( v )	 	 ( )( ) ( ) ( ) ( )ax b cx d ax cx d b cx d acx adx bcx bd acx ad bc+ + = + + + = + + + = + +2 2 xx bd+

	 แจึกแจึงนิพจึน์ต่ัอไปน้�
(1) ( )x y+ 2 2

ใช้้สตูัรกำาลงัสองสมบรูณ์ิ	( i )

x xy y2 24 4+ +

(2) ( )x y- 3 2

ใช้้สตูัรกำาลงัสองสมบรูณ์ิ	(ii)

x xy y2 26 9− +

(3) ( )( )x y x y+ −5 5

ใช้้สตูัรผลต่ัางของกำาลงัสอง	(iii)

x y2 225-

การทําความเขา้ใจวธิแีจกแจงนิพจน์โดยการใช้สตูรต่าง ๆ

( i ) ( )a b a ab b+ = + +2 2 22

(ii) ( )a b a ab b− = − +2 2 22

(iii) ( )( )a b a b a b+ − = −2 2

(iv) ( )( ) ( )x a x b x a b x ab+ + = + + +2

( v ) ( )( ) ( )ax b cx d acx ad bc x bd+ + = + + +2

( ) ( )x y x x y y x xy y+ = + ⋅ ⋅ + = + +2 2 2 2 4 42 2 2 2 2

( ) ( )x y x x y y x xy y− = − ⋅ ⋅ + = − +3 2 3 3 6 92 2 2 2 2

( )( ) ( )x y x y x y x y+ − = − = −5 5 5 252 2 2 2

การแจึกแจึงนิพจึน์ ((22))การแจึกแจึงนิพจึน์ การแจึกแจึงนิพจึน์ การแจึกแจึงนิพจึน์ การแจึกแจึงนิพจึน์ การแจึกแจึงนิพจึน์ 
จาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณจาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณ
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(4) ( )( )x x+ +6 7

ใช้้สตูัรการคืณูิ	(iv)

x x2 13 42+ +

(5) ( )( )2 3 4 5x x+ +

ใช้้สตูัรการคืณูิ	( v )

8 22 152x x+ +

	 แจึกแจึงนิพจึน์ต่ัอไปน้�
(1) ( )3 2x y+

(2) ( )5 4 2x y-

(3) ( )( )2 7 2 7x y x y+ −

(4) ( )( )x x- -8 9

(5) ( )( )4 5 3 7x x- -

( )( ) ( )x x x x x x+ + = + + + ⋅ = + +6 7 6 7 6 7 13 422 2

( )( ) ( )2 3 4 5 2 4 2 5 3 4 3 5 8 22 152 2x x x x x x+ + = ⋅ ⋅ + ⋅ + ⋅ + ⋅ = + +

ใช้สู้ตัรกำาลังสองสมบรูณ์ ( i )

9 62 2x xy y+ +
( ) ( )3 3 2 3 9 62 2 2 2 2x y x x y y x xy y+ = + ⋅ ⋅ + = + +

ใช้สู้ตัรกำาลังสองสมบรูณ์ (ii)

25 40 162 2x xy y− +
( ) ( ) ( )5 4 5 2 5 4 4 25 40 162 2 2 2 2x y x x y y x xy y− = − ⋅ ⋅ + = − +

ใช้สู้ตัรผลต่ัางของกำาลังสอง (iii)

4 492 2x y-
( )( ) ( ) ( )2 7 2 7 2 7 4 492 2 2 2x y x y x y x y+ − = − = −

ใช้สู้ตัรการค่ณู (iv)

x x2 17 72− +
( )( ) ( ) ( ) ( )x x x x x x− − = + − − + − ⋅ − = − +8 9 8 9 8 9 17 722 2

ใช้สู้ตัรการค่ณู ( v )

12 43 352x x− +

( )( ) { ( ) ( ) } ( ) ( )4 5 3 7 4 3 4 7 5 3 5 7 12 43 352 2x x x x x x− − = ⋅ ⋅ + ⋅ − + − ⋅ + − ⋅ − = − +
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เที่ค่นิค่สำาห้รบัการแจึกแจึงนิพจึน์
เทคนิิคสำ�ห่�บัก�รูสลับที�และก�รูเปลี�ยนิห่มู่
สำาหุรื่บัการคืณูิ	กฎการสลบัท้�	a´b=b´a	และสมบัติัการเปล้�ยนหุมู่	(a´b)´c=a´(b´c)	นั�นสามารถใช้้ได้กบัจึำานวน
ใด	ๆ	หุากการคืำานวณิม้คืวามซั้ำบซ้้ำอนใหุ้คืณูินิพจึน์เป็นลำาดับจึากด้านซ้้ำาย	ไปขวา
เทคนิิคก�รูแทนิที�
โดยการแทนท้�ตััวแปรต่ัาง	ๆ	ในนิพจึน์	เราสามารถใช้้สตูัรการคืณูิเพื�อทำาใหุ้การคืำานวณินั�นงา่ยขึ�นได้

	 แจึกแจึงนิพจึน์ต่ัอไปน้�
(1) ( )( )( )( )x x x x+ + − −2 3 2 3

เปล้�ยนลำาดับการคืณูิ	แลว้ใช้้สตูัรการคืณูิ	(iii)	และ	(iv)

x x4 213 36− +

(2) ( )( )( )x x x2 9 3 3+ + −

เปล้�ยนลำาดับการคืณูิ	แลว้ใช้้สตูัรผลต่ัางของกำาลงัสอง	(iii)

x 4 81-

(3) ( ) ( )x x+ −5 52 2

ใช้้สมบัติัของเลขยกกำาลงั	a b abm m m= ( )																								แลว้ใช้้สตูัรผลต่ัางของกำาลงัสอง	(iii)	และกำาลงัสองสมบรูณ์ิ	(ii)

x x4 250 625− +

(4) ( )a b c+ + 2

เพื�อใช้้สตูัรกำาลงัสองสมบรูณ์ิ	( i )	ใหุ้แทนท้�ส่วนหุนึ�งของสมการเป็น	a+b=A

แจึกแจึงนิพจึน์ท้�แทนท้�ด้วย	A	แลว้	จึากนั�นใหุ้แทนท้�ส่วนหุนึ�งของนิพจึน์ท้�แทนท้�ด้วย	A
แลว้

เมื�อเรื่ย้งนิพจึน์จึำานวนเต็ัม	มักจึะเรื่ย้งตัามลำาดับวงกลมท้�แสดงในแผนภาพทางด้านขวา

a b c ab bc ca2 2 2 2 2 2+ + + + +

การทําความเขา้ใจวธิแีก้นิพจน์อย่างงา่ยดายด้วยการเรยีนรูเ้ทคนิคต่าง ๆ

( )( )( )( ) {( )( )}{( )( )} ( )(x x x x x x x x x x+ + − − = + − + − = − −2 3 2 3 2 2 3 3 2 32 2 2 22 2 2

2 2 2 4 2

4 9

4 9 4 9 13 36

) ( )( )

( ) ( ) ( ) ( )

= − −

= + − − + − ⋅ − = − +
x x

x x x x

( )( )( ) ( ){( )( )} ( )( ) ( )(x x x x x x x x x x2 2 2 2 2 29 3 3 9 3 3 9 3 9+ + − = + + − = + − = + 22

2 2 2 4

9

9 81

−

= − = −

)

( )x x

( ) ( ) {( )( )} ( ) ( )

( )

x x x x x x
x x

+ − = + − = − = −

= − ⋅ ⋅
5 5 5 5 5 25

2 25

2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2 ++ = − +25 50 6252 4 2x x

a

b c

ab

bc

ca

( ) ( ) ( ) ( )a b c A c A Ac c a b a b c c
a ab b ac

+ + = + = + + = + + + +

= + + + +

2 2 2 2 2 2

2 2

2 2

2 2 22 2 2 22 2 2 2bc c a b c ab bc ca+ = + + + + +

การแจึกแจึงนิพจึน์ ((33))การแจึกแจึงนิพจึน์ การแจึกแจึงนิพจึน์ การแจึกแจึงนิพจึน์ การแจึกแจึงนิพจึน์ การแจึกแจึงนิพจึน์ 
จาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณจาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณ
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คืณุิคืวรจึดจึำาสตูัรในผลลพัธีข์องขอ้ท้�	(4)

	 แจึกแจึงนิพจึน์ต่ัอไปน้�
(1) ( )( )( )( )x x x x+ + − −1 4 1 4

(2) ( )( )( )x x x2 4 2 2+ + −

(3) ( ) ( )x x+ −3 32 2

(4) ( )( )x y z x y z+ + + −

( )a b c a b c ab bc ca+ + = + + + + +2 2 2 2 2 2 2

เปล่�ยนลำาดัิบการค่ณู แล้วใช้สู้ตัรผลต่ัางของกำาลังสอง (iii) และสูตัรการค่ณู (iv)

x x4 217 16− +

( )( )( )( ) {( )( )}{( )( )}

( )(
x x x x x x x x

x x
+ + − − = + − + −

= − −
1 4 1 4 1 1 4 4

1 42 2 2 22 2 2

2 2 2 4 2

1 16

1 16 1 16 17 16

) ( )( )

( ) ( ) ( ) ( )

= − −
= + − − + − ⋅ − = − +

x x
x x x x

เปล่�ยนลำาดัิบการค่ณู แล้วใช้สู้ตัรผลต่ัางของกำาลังสอง (iii)

x 4 16-

( )( )( ) ( ){( )( )} ( )( )

( )(
x x x x x x x x

x x

2 2 2 2 2

2

4 2 2 4 2 2 4 2

4

+ + − = + + − = + −
= + 22 2 2 2 44 4 16− = − = −) ( )x x

ใช้ส้มบัติัของเลขยกกำาลัง a b abm m m= ( )                             แล้วใช้สู้ตัรผลต่ัางของกำาลังสอง (iii)
และกำาลังสองสมบรูณ์ (ii)

x x4 218 81− +

( ) ( ) {( )( )} ( ) ( )

( )
x x x x x x

x x
+ − = + − = − = −

= − ⋅ ⋅ +
3 3 3 3 3 9

2 9 9

2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2 22 4 218 81= − +x x

เพ่�อใช้สู้ตัรผลต่ัางของกำาลังสอง (iii) ให้้แที่นท่ี่�ส่วนห้นึ�งของสมการเป็น x+y=A
แจึกแจึงนิพจึน์ท่ี่�แที่นท่ี่�ด้ิวย A แล้ว จึากนั�นให้้แที่นท่ี่�ส่วนห้นึ�งของนิพจึน์ท่ี่�แที่นท่ี่�
ด้ิวย A แล้ว

x y z xy2 2 2 2+ − +

( )( ) ( )( ) ( )x y z x y z A z A z A z x y z
x xy y z x

+ + + − = + − = − = + −
= + + − = +

2 2 2 2

2 2 2 22 yy z xy2 2 2− +
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ADVANCED

(5) ( )( )( )( )x x x x- - - -2 3 4 5

เปล่�ยนลำาดัิบการค่ณู แล้วใช้สู้ตัรการค่ณู (iv)

แที่นท่ี่� x x A2 7− =                        แล้วใช้สู้ตัรการค่ณู (iv)

เปล่�ยน A กลับเป็นค่่าเดิิม แล้วใช้สู้ตัรกำาลังสองสมบรูณ์ (ii)

x x x x4 3 214 71 154 120− + − +

( )( )( )( ) {( )( )}{( )( )}

{ ( )
x x x x x x x x
x x
− − − − = − − − −

= + − − +
2 3 4 5 2 5 3 4

2 52 (( ) ( )}{ ( ) ( ) ( )}

( )( )

− ⋅ − + − − + − ⋅ −
= − + − +

2 5 3 4 3 4

7 10 7 12

2

2 2

x x
x x x x

( )( ) ( )( )

( )
x x x x A A
A A A A

2 2

2 2

7 10 7 12 10 12

10 12 10 12 22

− + − + = + +
= + + + ⋅ = + ++ 120

A A x x x x
x x x x x

2 2 2 2

2 2 2 2 2

22 120 7 22 7 120

2 7 7 22

+ + = − + − +
= − ⋅ ⋅ + +

( ) ( )

( ) ( ) −− +
= − + + − +
= − + − +

154 120

14 49 22 154 120

14 71 154 12

4 3 2 2

4 3 2

x
x x x x x
x x x x 00
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การแยกตััวประกอบ
การแสดงนิพจึน์ในรปูผลคืณูิของนิพจึน์หุลายนิพจึน์เรื่ย้กวา่ก�รูแยกตัวิปรูะกอบ	เมื�อนิพจึน์	P	แสดงเป็นผลคืณูิ
ของนิพจึน์	A,	B,	C...	เราจึงึกลา่วได้วา่	A,	B,	C...	เป็นตัวิปรูะกอบของนิพจึน์	P

ตััวอย่างเช่้น	x+1	และ	x+2	เป็นตััวประกอบของ	x x2 3 2+ +																		และสามารถแสดงได้เป็น	x x x x2 3 2 1 2+ + = + +( )( )																																														

การแยกตััวประกอบโดิยตััวประกอบรว่ม
เมื�อม้ตััวประกอบรว่มอยู่ในพจึน์ของนิพจึน์จึำานวนเต็ัม	เราสามารถแยกตััวประกอบได้โดยการดึงตััวประกอบรว่มออก
จึากวงเลบ็	การดึงตััวประกอบออกจึากตััวประกอบรว่มคืือบทผกผันิของสมบัติก�รูแจุกแจุง

	 แยกตััวประกอบของนิพจึน์ต่ัอไปน้�
(1) 2 3xy xz+

ตััวประกอบรว่มคืือ	x

x y z( )2 3+

(2) 2 6 102 2x y xy xy+ −

ตััวประกอบรว่มคืือ	2xy

2 3 5xy x y( )+ −

(3) x a b a b y( ) ( )+ − +

ตััวประกอบรว่มคืือ	a+b

( )( )a b x y+ −

(4) ( ) ( )3 2 2 3a b x b a y− + −

จึาก	( ) ( ) ( ) ( )3 2 2 3 3 2 3 2a b x b a y a b x a b y− + − = − − −																																																																																		เราจึะได้ตััวประกอบรว่มของ	3a-2b

( )( )3 2a b x y- -

การทําความเขา้ใจวธิกีารแยกตัวประกอบของนิพจน์

การเขยีนในรูปการคณูของตัวประกอบเฉพาะของจาํนวนนับน้ัน ๆ จะเรยีกวา่การแยกตัวประกอบเฉพาะ

AB AC AB C+ = +( )

2 3 2 3 2 3xy xz x y x z x y z+ = ⋅ + ⋅ = +( )

2 6 10 2 2 3 2 5 2 3 52 2x y xy xy xy x xy y xy xy x y+ − = ⋅ + ⋅ − ⋅ = + −( )

x a b a b y a b x a b y a b x y( ) ( ) ( ) ( ) ( )( )+ − + = + − + = + −

( ) ( ) ( ) ( ) ( )( )3 2 2 3 3 2 3 2 3 2a b x b a y a b x a b y a b x y− + − = − − − = − −

การแยกตััวประกอบ ((11))การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ 
จาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณจาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณ
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	 แยกตััวประกอบของนิพจึน์ต่ัอไปน้�
(1) 18 24ab ac-

(2) 3 12 182 2x y xy xy+ −

(3) y a b a b z( ) ( )− + −

(4) ( ) ( )5 7 7 5a b x b a y− + −

ตััวประกอบรว่มค่่อ 6a

6 3 4a b c( )-
18 24 6 3 6 4 6 3 4ab ac a b a c a b c− = ⋅ − ⋅ = −( )

ตััวประกอบรว่มค่่อ 3xy

3 4 6xy x y( )+ −
3 12 18 3 3 4 3 6 3 4 62 2x y xy xy xy x xy y xy xy x y+ − = ⋅ + ⋅ − ⋅ = + −( )

ตััวประกอบรว่มค่่อ a-b

( )( )a b y z− +
y a b a b z a b y a b z a b y z( ) ( ) ( ) ( ) ( )( )− + − = − + − = − +

จึาก ( ) ( ) ( ) ( )5 7 7 5 5 7 5 7a b x b a y a b x a b y− + − = − − −                                                                                                     เราจึะได้ิตััวประกอบรว่ม
ของ 5a-7b

( )( )5 7a b x y- -
( ) ( ) ( ) ( ) ( )( )5 7 7 5 5 7 5 7 5 7a b x b a y a b x a b y a b x y− + − = − − − = − −
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ใช้สู้ตัรการค่ณูสำาห้รบัการแยกตััวประกอบ
เราสามารถใช้้นิพจึน์ท้�ได้จึากการกลบัด้านซ้้ำายและขวาของสตูัรการคืณูิเป็นสตูรูก�รูแยกตัวิปรูะกอบ

	 แยกตััวประกอบของนิพจึน์ต่ัอไปน้�
(1) x xy y2 26 9+ +

จึาก	 9 32 2y y= ( )																		ใหุ้ใช้้สตูัรการแยกตััวประกอบ	( i )

( )x y+ 3 2

(2) 16 40 252 2x xy y− +

จึาก	16 4 25 52 2 2 2x x y y= =( ) , ( )																																											ใหุ้ใช้้สตูัรการแยกตััวประกอบ	(ii)

( )4 5 2x y-

(3) 36 492 2x y-

จึาก	 36 6 49 72 2 2 2x x y y= =( ) , ( )																																											ใหุ้ใช้้สตูัรการแยกตััวประกอบ	(iii)

( )( )6 7 6 7x y x y+ −

(4) x xy y2 25 6+ +

จึาก	2y	และ	3y	เราจึงึได้ผลรวมเป็น	5y	และผลคืณูิเป็น	 6 2y					ใหุ้ใช้้สตูัรการแยกตััวประกอบ	(iv)

( )( )x y x y+ +2 3

การทําความเขา้ใจวธิกีารแยกตัวประกอบของนิพจน์โดยการใช้สตูรการคณู

( i ) a ab b a b2 2 22+ + = +( )

(ii) a ab b a b2 2 22− + = −( )

(iii) a b a b a b2 2− = + −( )( )

(iv) x a b x ab x a x b2 + + + = + +( ) ( )( )

x xy y x x y y x y2 2 2 2 26 9 2 3 3 3+ + = + ⋅ ⋅ + = +( ) ( )

16 40 25 4 2 4 5 5 4 52 2 2 2 2x xy y x x y y x y− + = − ⋅ ⋅ + = −( ) ( ) ( )

36 49 6 7 6 7 6 72 2 2 2x y x y x y x y− = − = + −( ) ( ) ( )( )

x xy y x y y x y y x y x y2 2 25 6 2 3 2 3 2 3+ + = + + + ⋅ = + +( ) ( ) ( ) ( )( )

การแยกตััวประกอบ ((22))การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ 
จาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณจาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณ
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	 แยกตััวประกอบของนิพจึน์ต่ัอไปน้�
(1) 4 42 2x xy y+ +

(2) 9 12 42 2x xy y− +

(3) 25 362 2x y-

(4) x xy y2 25 14- -

จึาก 4 22 2x x= ( )                      ให้้ใช้สู้ตัรการแยกตััวประกอบ ( i )

( )2 2x y+
4 4 2 2 2 22 2 2 2 2x xy y x x y y x y+ + = + ⋅ ⋅ + = +( ) ( )

จึาก 9 3 4 22 2 2 2x x y y= =( ) , ( )                                              ให้้ใช้สู้ตัรการแยกตััวประกอบ (ii)

( )3 2 2x y-
9 12 4 3 2 3 2 2 3 22 2 2 2 2x xy y x x y y x y− + = − ⋅ ⋅ + = −( ) ( ) ( )

จึาก 25 5 36 62 2 2 2x x y y= =( ) , ( )                                                   ให้้ใช้สู้ตัรการแยกตััวประกอบ (iii)

( )( )5 6 5 6x y x y+ −
25 36 5 6 5 6 5 62 2 2 2x y x y x y x y− = − = + −( ) ( ) ( )( )

จึาก 2y และ -7y เราจึงึได้ิผลรวมเป็น -5y และผลค่ณูเป็น -14 2y            ให้้ใช้สู้ตัรการ
แยกตััวประกอบ (iv)

( )( )x y x y+ −2 7
x xy y x y y x y y x y x y2 2 25 14 2 7 2 7 2 7− − = + − + ⋅ − = + −( ) ( ) ( ) ( )( )
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ADVANCED

	 แยกตััวประกอบ	x xy x y2 2 2+ + + −

สำาหุรื่บัการแยกตััวประกอบท้�ม้ตััวแปร	2	ตััวขึ�นไป	วธิีท้้�ด้คืือการเรื่ ิ�มต้ันด้วยการเรื่ย้งตััวแปรตัามลำาดับโดยเรื่ย้ง
เลขช้้�กำาลงัจึากมากไปน้อย
เนื�องจึากตััวแปร	x	ม้เลขช้้�กำาลงัสงูสดุเท่ากบั	2	และตััวแปร	y	ม้เลขช้้�กำาลงัสงูสดุเท่ากบั	1
เราจึงึต้ัองเรื่ย้งพจึน์ท้�คืลา้ยกนั	สำาหุรื่บัพจึน์ท้�ม้เลขช้้�กำาลงัของ	y	เป็น	1
จึากนั�น	แยกตััวประกอบของนิพจึน์ท้�ไม่ม้ตััวแปร	y

( )( )x x y+ + −2 1

	 แยกตััวประกอบ	a b a c ab b c2 2 2 2+ − −

x xy x y xy y x x x y x x x y x2 22 2 2 2 2 2 1 2+ + + − = + + + − = + + + − = + +( ) ( ) ( ) ( )( ) ( ){ ( −−
= + + −

1

2 1

)}

( )( )x x y

เน่�องจึากตััวแปร a และ b ม่เลขช้่�กำาลังสูงสุดิเท่ี่ากับ 2 และตััวแปร c ม่เลขช้่�กำาลัง
สูงสุดิเท่ี่ากับ 1
เราจึงึต้ัองเรย่งพจึน์ท่ี่�ค่ล้ายกัน สำาห้รบัพจึน์ท่ี่�ม่เลขช้่�กำาลังของ c เป็น 1
จึากนั�น แยกตััวประกอบของนิพจึน์ท่ี่� ไม่ม่ตััวแปร c เพ่�อห้าตััวประกอบรว่ม

( )( )a b ab bc ca− + +

a b a c ab b c a c b c a b ab a b c ab a b
a b

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2+ − − = − + − = − + −
= +
( ) ( ) ( ) ( )
( )(( ) ( ) ( ){( ) }
( )( )

a b c ab a b a b a b c ab
a b ab bc ca

− + − = − + +
= − + +



4-1-1-7p1

การแยกตััวประกอบโดิยวธิีก่ารค่ณูไขว้
นอกจึากน้�	เรายงัสามารถใช้้นิพจึน์ท้�ได้จึากการกลบัด้านซ้้ำายและขวาของสตูัรการคืณูิ	(v)	เป็นสตูรูก�รูแยก
ตัวิปรูะกอบได้

	 แยกตััวประกอบ	 3 11 102x x+ +

สมมติัวา่สามารถแยกตััวประกอบได้เป็น	 3 11 102x x ax b cx d+ + = + +( )( )																																																									ใหุ้แจึกแจึงด้านขวา
จึาก	 3 11 102 2x x acx ad bc x bd+ + = + + +( )																																																																						หุากเรา
สามารถหุาจึำานวน	4	จึำานวน a,	b,	c	และ	d	ท้�ตัรงกบั	ac = 3										,	

ad bc+ = 11																					และ	bd = 10													ได้	เราจึงึจึะสามารถใช้้การแยก
ตััวประกอบได้	วธิีก้ารท้�สะดวกในการหุาจึำานวน	4	จึำานวนเหุลา่น้�	
a,	b,	c	และ	d	คืือการคืณูิไขวจ้ึำานวนดังกลา่วตัามท้�แสดงด้านขวา
เราต้ัองพิจึารณิาการจึดัหุมู่ท้�ตัรงกบั	ac = 3											และ	bd = 10													จึากนั�นจึงึหุาต่ัอไปจึนกวา่จึะได้การจึดัหุมู่ท้�ตัรงกบั	

ad bc+ = 11

ดังนั�น	เราจึงึได้	 3 11 10 3 5 22x x x x+ + = + +( )( )

วธิีน้้�เรื่ย้กวา่วิธิีกี�รูคณูไขวิ้

	 แยกตััวประกอบของพหุนุามต่ัอไปน้�
(1) 2 7 32x x+ +

หุาจึำานวน	4	จึำานวน	a,	b,	c	และ	d	ท้�ตัรงกบั	ac=2,	ad+bc=7	และ	bd=3

ดังนั�น	เราจึงึได้	2 7 3 2 1 32x x x x+ + = + +( )( )
( )( )2 1 3x x+ +

การทําความเขา้ใจวธิแียกตัวประกอบโดยการใช้สตูรการคณูด้วยวธิกีารคณูไขว้

( v ) acx ad bc x bd ax b cx d2 + + + = + +( ) ( )( )

a b ® bc
c d ® ad
ac bd ad+bc
… … …

สัมประสิทธีิ�
ของ	x 2 ค่ืาคืงตััว สัมประสิทธีิ�

ของ	x

3 2 ® 2

1 5 ® 15

3 10 17
ad+bc=17	ไม่ถกูต้ัอง

3 10 ® 10

1 1 ® 3

3 10 13
ad+bc=13	ไม่ถกูต้ัอง

3 5 ® 5

1 2 ® 6

3 10 11
ad+bc=11	ถกูต้ัอง

2 1 ® 1

1 3 ® 6

2 3 7

การแยกตััวประกอบ ((33))การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ 
จาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณจาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณ
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(2) 3 4 42x x+ −

หุาจึำานวน	4	จึำานวน	a,	b,	c	และ	d	ท้�ตัรงกบั	ac=3,	ad+bc=4	และ	bd=-4

ดังนั�น	เราจึงึได้	 3 4 4 3 2 22x x x x+ − = − +( )( )
( )( )3 2 2x x− +

(3) 2 11 122 2x xy y− +

หุาจึำานวน	4	จึำานวน	a,	b,	c	และ	d	ท้�ตัรงกบั	ac=2,	ad+bc=-11y	และ	bd=12y2

ดังนั�น	เราจึงึได้	2 11 12 2 3 42 2x xy y x y x y− + = − −( )( )
( )( )2 3 4x y x y- -

	 แยกตััวประกอบของพหุนุามต่ัอไปน้�
(1) 2 9 102x x+ +

(2) 3 2 82x x- -

3 -2 ® -2

1 2 ® 6

3 -4 4

2 -3y ® -3y
1 -4y ® -8y
2 12y2 -11y

ห้าจึำานวน 4 จึำานวน a, b, c และ d ท่ี่�ตัรงกับ ac ad bc bd= + = =2 9 10, ,

ดัิงนั�น เราจึงึได้ิ 2 9 10 2 5 22x x x x+ + = + +( )( )
( )( )2 5 2x x+ +

2 5 ® 5
1 2 ® 4
2 10 9

ห้าจึำานวน 4 จึำานวน a, b, c และ d ท่ี่�ตัรงกับ ac ad bc bd= + =− =−3 2 8, ,

ดัิงนั�น เราจึงึได้ิ 3 2 8 3 4 22x x x x− − = + −( )( )
( )( )3 4 2x x+ −

3 4 ® 4
1 -2 ® -6
3 -8 -2
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(3) 18 39 202 2x xy y− +

ห้าจึำานวน 4 จึำานวน a, b, c และ d ท่ี่�ตัรงกับ ac ad bc y bd y= + =− =18 39 20 2, ,

ดัิงนั�น เราจึงึได้ิ 18 39 20 6 5 3 42 2x xy y x y x y− + = − −( )( )
( )( )6 5 3 4x y x y- -

6 -5y ® -15y
3 -4y ® -24y
18 20y2 -39y

ADVANCED

	 แยกตััวประกอบ	2 5 22 2x xy y x y− − − − +

เนื�องจึากทั�ง	x	และ	y	ม้เลขช้้�กำาลงัสงูสดุคืือ	2	เราจึงึสามารถดตัูัวแปรทั�งสองตััวได้	ในส่วนน้�	เราจึะเน้นท้�	x
เนื�องจึากเราเรื่ย้งตััวอกัษรน้�สำาหุรื่บัวธิีก้ารคืณูิไขว้

ดังนั�น	2 5 1 2 2 1 2 2 1 22x y x y y x y x y x y x y+ − − − − + = + − − + = + − − −( ) ( )( ) { ( )}{ ( )} ( )( )

( )( )2 1 2x y x y+ − − −

	 แยกตััวประกอบ	2 5 3 11 62 2x xy y x y− − + + −

2 5 2 2 5 2 2 5 12 2 2 2 2x xy y x y x y x y y x y x y y− − − − + = + − − − + − = + − − − − +( ) ( ) ( ) ( )( 22)

2 y-1 ® y-1

1 -(y+2) ® -2y-4

2 -(y-1)(y+2) -y-5

เน่�องจึากทัี่�ง x และ y ม่เลขช้่�กำาลังสูงสุดิค่่อ 2 เราจึงึสามารถดิตัูัวแปรทัี่�งสองตััวได้ิ 
ในส่วนน่� เราจึะเน้นท่ี่� x เน่�องจึากเราเรย่งตััวอักษรน่�สำาห้รบัวธิีก่ารค่ณูไขว้

ดัิงนั�น 2 5 1 3 2 3 2 3 3 2
2 3 3

2x y x y y x y x y
x y x

+ − + − − − = + − − −
= + − −

( ) ( )( ) { ( )}{ ( )}
( )( yy + 2)

( )( )2 3 3 2x y x y+ − − +

2 5 3 11 6 2 5 1 3 11 6

2 5 1

2 2 2 2

2

x xy y x y x y x y y
x y x

− − + + − = + − + − − +
= + − + −

( ) ( )

( ) (( )( )3 2 3y y− −
2 y-3 ® y-3
1 -(3y-2) ® -6y+4
2 -(3y-2)(y-3) -5y+1
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การแยกตััวประกอบโดิยการแที่นท่ี่�
บางคืรื่ั�งเราสามารถแยกตััวประกอบได้โดยการแทนท้�ตััวแปรต่ัาง	ๆ	หุนึ�งตััวเพื�อจึดักลุม่ส่วนหุนึ�งของนิพจึน์

	 แยกตััวประกอบ	( )x y z+ −2 2

โดยกำาหุนดใหุ้	x+y=A	ใหุ้ใช้้สตูัรการแยกตััวประกอบ	(iii)

	 แยกตััวประกอบของพหุนุามต่ัอไปน้�
(1) ( ) ( )x x x x2 2 25 10 5 24+ + + +

โดยใหุ้	x x A2 5+ =

เปล้�ยน	A	กลบัเป็นค่ืาเดิม	แลว้จึงึแยกตััวประกอบต่ัอไป

( )( )( )( )x x x x+ + + +1 4 2 3

(2) 16 814 4x y-

แปลงเป็น	16 81 4 94 4 2 2 2 2x y x y− = −( ) ( )																																																และ	 4 92 2x A y B= =,

เปล้�ยน	A	และ	B	กลบัเป็นค่ืาเดิม	แลว้จึงึแยกตััวประกอบต่ัอไป

( )( )( )4 9 2 3 2 32 2x y x y x y+ + −

การทําความเขา้ใจวธิกีารแยกตัวประกอบโดยการแทนท่ีส่วนหน่ึงของนิพจน์

(1)� ห้ากม่ตััวประกอบรว่มในนิพจึน์ จึากนั�นให้้แที่นท่ี่�ตััวประกอบ
รว่มนั�นด้ิวยตััวแปรแยกต่ัางห้ากห้นึ�งตััว
การแปลงนิพจึน์เป็นเที่ค่นิค่สำาห้รบัการห้าตััวประกอบรว่ม

(2)� แยกตััวประกอบรว่มออกจึากนิพจึน์ท่ี่�แที่นท่ี่�ด้ิวยตััวแปร และ
ใช้สู้ตัรการแยกตััวประกอบเพ่�อแก้โจึที่ย์

(3) เปล่�ยนตััวแปรท่ี่�ถกูแที่นท่ี่� ไว้ให้้กลับเป็นนิพจึน์เดิิม

( ) ( )( ) {( ) }{( ) }

( )(
x y z A z A z A z x y z x y z

x y z x y
+ − = − = + − = + + + −

= + + + −

2 2 2 2

zz)

( ) ( ) ( )( )x x x x A A A A2 2 2 25 10 5 24 10 24 4 6+ + + + = + + = + +

( )( ) {( ) }{( ) } ( )( )

( )
A A x x x x x x x x

x
+ + = + + + + = + + + +

= +
4 6 5 4 5 6 5 4 5 6

1

2 2 2 2

(( )( )( )x x x+ + +4 2 3

( ) ( ) ( )( )4 92 2 2 2 2 2x y A B A B A B− = − = + −

( )( ) ( )( ) ( ){( ) ( ) }

(

A B A B x y x y x y x y
x

+ − = + − = + −

= +
4 9 4 9 4 9 2 3

4

2 2 2 2 2 2 2 2

2 99 2 3 2 32y x y x y)( )( )+ −

การแยกตััวประกอบ ((44))การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ การแยกตััวประกอบ 
จาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณจาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณ

ADVANCED
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(3) ( )( )( )( )x x x x- - - - -1 2 3 4 24

สลบัท้�การคืณูิพจึน์และแจึกแจึงส่วนของนิพจึน์

โดยใหุ้	x x A2 5− =

เปล้�ยน	A	กลบัเป็นค่ืาเดิม	แลว้จึงึแยกตััวประกอบต่ัอไป

x x x x( )( )− − +5 5 102

(4) x x4 213 36− +

แปลงเป็น	x x x x4 2 2 2 213 36 13 36− + = − +( )																																																										และ	x A2 =

เปล้�ยน	A	กลบัเป็นค่ืาเดิม	แลว้จึงึแยกตััวประกอบต่ัอไป

( )( )( )( )x x x x+ − + −2 2 3 3

แปลงเป็น	x x x x x4 2 2 2 2 213 36 12 36− + = − + −{( ) }																																																																						และ	x A2 =

เปล้�ยน	A	กลบัเป็นค่ืาเดิม	แลว้จึงึแยกตััวประกอบต่ัอไป

โดยใหุ้	x B2 6− =

เปล้�ยน	B	กลบัเป็นค่ืาเดิม	แลว้จึงึแยกตััวประกอบต่ัอไป

	 แยกตััวประกอบของพหุนุามต่ัอไปน้�
(1) ( ) ( )x y x y− − − +3 5 3 62

( )( )( )( ) {( )( )}{( )( )} (x x x x x x x x x x− − − − − = − − − − − = −1 2 3 4 24 1 4 2 3 24 52 ++ − + −4 5 6 242)( )x x

( )( ) ( )( ) (x x x x A A A A A A A2 2 2 25 4 5 6 24 4 6 24 10 24 24 10− + − + − = + + − = + + − = + = AA+10)

AA x x x x x x x x( ) ( ){( ) } ( )( )+ = − − + = − − +10 5 5 10 5 5 102 2 2

( ) ( )( )x x A A A A2 2 2 213 36 13 36 4 9− + = − + = − −

( )( ) ( )( ) ( )( )( )( )A A x x x x x x− − = − − = + − + −4 9 4 9 2 2 3 32 2

{( ) } ( ) ( )x x x A A A A A2 2 2 2 2 212 36 12 36 6− + − = − + − = − −

( ) ( )A A x x− − = − −6 62 2 2 2

( ) ( )( )x x B x B x B x2 2 2 2 26− − = − = + −

( )( ) {( ) }{( ) } ( )( ) ( )(B x B x x x x x x x x x x x+ − = − + − − = + − − − = − +2 2 2 26 6 6 6 2 3))( )( )x x+ −2 3

โดิยให้้ x y A− =3

เปล่�ยน A กลับเป็นค่่าเดิิม

( )( )x y x y- - - -3 2 3 3

( ) ( ) ( )( )x y x y A A A A− − − + = − + = − −3 5 3 6 5 6 2 32 2

( )( ) {( ) }{( ) } ( )( )A A x y x y x y x y− − = − − − − = − − − −2 3 3 2 3 3 3 2 3 3



4-1-1-8p3

(2)	 a b4 416-

(3)	 ( )( )( )( )x x x x+ + − − +1 2 3 4 6

(4)	 x x4 217 16− +

แปลงเป็็น a b a b4 4 2 2 2 216 4− = −( ) ( )                                                  และ a A b B2 24= =,

เปล่ี่�ยน A และ B กลัับเป็็นค่่าเดิิม แล้้วจึงึแยกตััวประกอบต่่อไป

� ( )( )( )a b a b a b2 24 2 2+ + −

( ) ( ) ( )( )a b A B A B A B2 2 2 2 2 24− = − = + −

( )( ) ( )( ) ( ){ ( ) }

( )(
A B A B a b a b a b a b

a b a
+ − = + − = + −

= + +

2 2 2 2 2 2 2 2

2 2

4 4 4 2

4 22 2b a b)( )−

สลัับท่ี่�การคูณูพจน์และแจกแจงส่่วนของนิิพจน์

โดยให้้ x x A2 2− =

เปล่ี่�ยน A กลัับเป็็นค่่าเดิิม

� ( )( )x x x x2 22 5 2 6- - - -

( )( )( )( ) {( )( )}{( )( )}

(
x x x x x x x x

x x
+ + − − + = + − + − +

= − −
1 2 3 4 6 1 3 2 4 6

2 32 ))( )x x2 2 8 6− − +

( )( ) ( )( )

(
x x x x A A A A

A A A

2 2 2

2

2 3 2 8 6 3 8 6 11 24 6

11 30

− − − − + = − − + = − + +
= − + = −− −5 6)( )A

( )( ) ( )( )A A x x x x− − = − − − −5 6 2 5 2 62 2

แปลงเป็็น x x x x4 2 2 2 217 16 17 16− + = − +( )                                                                    และ x A2 =

เปล่ี่�ยน A กลัับเป็็นค่่าเดิิม แล้้วจึงึแยกตััวประกอบต่่อไป

� ( )( )( )( )x x x x+ − + −1 1 4 4

( ) ( )( )x x A A A A2 2 2 217 16 17 16 1 16− + = − + = − −

( )( ) ( )( ) ( )( )( )( )A A x x x x x x− − = − − = + − + −1 16 1 16 1 1 4 42 2
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การแจึกแจึงและการแยกตััวประกอบพหุ้นามกำาลังสาม
	การใช้้สตูัรเป็นวธิีท้้�สะดวกสำาหุรื่บัการแจึกแจึงและการแยกตััวประกอบของพหุนุามกำาลงัสาม

สตูรูก�รูแจุกแจุงพห่นุิ�มกำ�ลังส�ม

สตูรูก�รูแยกตัวิปรูะกอบพห่นุิ�มกำ�ลังส�ม

	 แจึกแจึงพหุนุามต่ัอไปน้�
(1) ( )x + 2 3

ใช้้สตูัร	( i )	เพื�อแจึกแจึงพจึน์กำาลงัสาม

x x x3 26 12 8+ + +

(2) ( )x - 3 3

ใช้้สตูัร	(ii)	เพื�อแจึกแจึงพจึน์กำาลงัสาม

x x x3 29 27 27− + −

(3) ( )( )x x x+ − +2 2 42

ใช้้สตูัร	(iii)	เพื�อแจึกแจึงพจึน์กำาลงัสาม

x 3 8+

(4) ( )( )x x x− + +3 3 92

ใช้้สตูัร	(iv)	เพื�อแจึกแจึงพจึน์กำาลงัสาม

x 3 27-

การทําความเขา้ใจวธิกีารแจกแจงและแยกตัวประกอบพหนุามกําลังสาม

( i ) ( )a b a a b ab b+ = + + +3 3 2 2 33 3

(ii) ( )a b a a b ab b− = − + −3 3 2 2 33 3

(iii) ( )( )a b a ab b a b+ − + = +2 2 3 3

(iv) ( )( )a b a ab b a b− + + = −2 2 3 3

( I ) a b a b a ab b3 3 2 2+ = + − +( )( )

(II) a b a b a ab b3 3 2 2− = − + +( )( )

( )x x x x x x x+ = + ⋅ ⋅ + ⋅ ⋅ + = + + +2 3 2 3 2 2 6 12 83 3 2 2 3 3 2

( )x x x x x x x− = − ⋅ ⋅ + ⋅ ⋅ − = − + −3 3 3 3 3 3 9 27 273 3 2 2 3 3 2

( )( ) ( )( )x x x x x x x x+ − + = + − ⋅ + = + = +2 2 4 2 2 2 2 82 2 2 3 3 3

( )( ) ( )( )x x x x x x x x− + + = − + ⋅ + = − = −3 3 9 3 3 3 3 272 2 2 3 3 3

การแจึกแจึงและการแยกตััวประกอบพหุ้นามกำาลังสามการแจึกแจึงและการแยกตััวประกอบพหุ้นามกำาลังสามการแจึกแจึงและการแยกตััวประกอบพหุ้นามกำาลังสามการแจึกแจึงและการแยกตััวประกอบพหุ้นามกำาลังสามการแจึกแจึงและการแยกตััวประกอบพหุ้นามกำาลังสามการแจึกแจึงและการแยกตััวประกอบพหุ้นามกำาลังสามการแจึกแจึงและการแยกตััวประกอบพหุ้นามกำาลังสามการแจึกแจึงและการแยกตััวประกอบพหุ้นามกำาลังสาม
จาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณจาํนวนและนิพจน์  นิพจน์การคํานวณ
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	 แยกตััวประกอบของพหุนุามต่ัอไปน้�
(1) x 3 8+

ใช้้สตูัร	( I )	เพื�อแยกตััวประกอบพจึน์กำาลงัสาม

( )( )x x x+ − +2 2 42

(2) x 3 27-

ใช้้สตูัร	(II)	เพื�อแยกตััวประกอบพจึน์กำาลงัสาม

( )( )x x x− + +3 3 92

	 แจึกแจึงพหุนุามต่ัอไปน้�
(1) ( )x - 4 3

(2) ( )3 2 3x y+

(3) ( )( )x x x+ − +5 5 252

(4) ( )( )x x x− + +4 4 162

x x x x x x x x3 3 3 2 2 28 2 2 2 2 2 2 4+ = + = + − ⋅ + = + − +( )( ) ( )( )

x x x x x x x x3 3 3 2 2 227 3 3 3 3 3 3 9− = − = − + ⋅ + = − + +( )( ) ( )( )

ใช้สู้ตัร (ii) เพ่�อแจึกแจึงพจึน์กำาลังสาม

x x x3 212 48 64− + −

( )x x x x x x x− = − ⋅ ⋅ + ⋅ ⋅ − = − + −4 3 4 3 4 4 12 48 643 3 2 2 3 3 2

ใช้สู้ตัร ( i ) เพ่�อแจึกแจึงพจึน์กำาลังสาม

27 54 36 83 2 2 3x x y xy y+ + +

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )3 2 3 3 3 2 3 3 2 2

27 54

3 3 2 2 3

3 2

x y x x y x y y
x x y

+ = + ⋅ ⋅ + ⋅ ⋅ +
= + + 336 82 3xy y+

ใช้สู้ตัร (iii) เพ่�อแจึกแจึงพจึน์กำาลังสาม

x 3 125+

( )( ) ( )( )x x x x x x x x+ − + = + − ⋅ + = + = +5 5 25 5 5 5 5 1252 2 2 3 3 3

ใช้สู้ตัร (iv) เพ่�อแจึกแจึงพจึน์กำาลังสาม

x 3 64-

( )( ) ( )( )x x x x x x x x− + + = − + ⋅ + = − = −4 4 16 4 4 4 4 642 2 2 3 3 3
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	 แยกตััวประกอบของพหุนุามต่่อไปน้ี้�
(1)	 x 3 64+

(2)	 27 1253x -

ใช้สูู้ตร ( I ) เพ่ื่�อแยกตััวประกอบพจน์กำำ�ลังสาม

� ( )( )x x x+ − +4 4 162

x x x x x x x x3 3 3 2 2 264 4 4 4 4 4 4 16+ = + = + − ⋅ + = + − +( )( ) ( )( )

ใช้สูู้ตร (II) เพ่ื่�อแยกตััวประกอบพจน์กำำ�ลังสาม

� ( )( )3 5 9 15 252x x x− + +

27 125 3 5 3 5 3 3 5 5 3 5 9 15 23 3 3 2 2 2x x x x x x x x− = − = − + ⋅ + = − + +( ) ( ){( ) ( ) } ( )( 55)
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จึำานวนจึรงิและการจึำาแนกประเภที่จึำานวนจึรงิ
จุำ�นิวินิตรูรูกยะ จุำ�นิวินิอตรูรูกยะ และจุำ�นิวินิจุ�งิ

จึำานวนเต็ัมท้�แสดงในรปูของเศษส่วน	m
n
				โดยการใช้้จึำานวนเต็ัม	m	และจึำานวนเต็ัมท้�ไม่ใช่้ศนูย	์n	เรื่ย้กวา่

จุำ�นิวินิตรูรูกยะ	และจึำานวนท้�ไม่ใช่้จึำานวนตัรรกยะเรื่ย้กวา่จุำ�นิวินิอตรูรูกยะ	จึำานวนตัรรกยะและจึำานวนอตัรรกยะคืือ
จุำ�นิวินิจุ�งิ	ซึ้ำ�งจึำานวนจึรื่งิคืือจึำานวนท้�สามารถแสดงเป็นจึดุบนเส้นจึำานวนได้	จึำานวนจึรื่งิจึำาแนกประเภทได้ดังน้�

(1)	 ทศนิยมซ้ำำ�า	 0.123412341234…,	0.0045674567…	 เป็นต้ัน
	 	 		 	ทศนิยมซ้ำำ�าแสดงโดยการใส่จึดุ	(•)	บนหุลกัแรกและหุลกัสดุท้ายของส่วนทศนิยมซ้ำำ�า
	 	 0.123412341234…® 0 1234.   ,	0.0045674567…® 0 004567.  

	 	 เราสามารถแสดงทศนิยมซ้ำำ�าเป็นเศษส่วนได้	อา้งองิจึาก	(*)	ในหุน้าถดัไป
(2)	 ทศนิยมไม่รูจ้ึบแบบไม่ซ้ำำ�า		 p=3.1415926…,	   2 1 41421356= . 																																 เป็นต้ัน

check

	 	 บนเคืรื่ื�องคิืดเลขวทิยาศาสตัรื่	์ใหุ้ใช้้ปุ่ ม	FORMAT เพื�อแสดงจึำานวนอตัรรกยะในรปูทศนิยม
  กด	w	เลอืก	[Calculate (คำำ�นวณ)]	กด	|

สมบัติของจุำ�นิวินิจุ�งิ
(1)	 จึำานวนจึรื่งิม้สมบัติั�ดของการบวกและการคืณูิ
(2)	 จึำานวนจึรื่งิ	2	จึำานวน	สามารถบวก	ลบ	คืณูิ	หุารได้	(แต่ัไม่สามารถหุารด้วย	0	ได้)

(3)	 สมบัติัการสลบัท้�	สมบัติัการเปล้�ยนหุมู	่และสมบัติัการแจึกแจึงนั�นสามารถใช้้ได้กบัการบวกและการคืณูิจึำานวนจึรื่งิ
(4)	 กำาหุนดใหุ้	ab=0	แลว้	a=0	หุรื่อื	b=0

	 	 สำาหุรื่บัจึำานวนจึรื่งิ	a,	a 2		≥0 (เท่ากนัเมื�อ	a=0)

การทําความเขา้ใจวธิกีารจาํแนกประเภทจาํนวนและวธิแีสดงทศนิยมซ้ําในรูปเศษส่วน

จึำานวนเต็ัมบวกหุรื่อืจึำานวนนับ

จึำานวนเต็ัม ศนูย์

จึำานวนเต็ัมลบ

จึำานวนตัรรกยะ ทศนิยมรูจ้ึบ

จึำานวนจึรื่งิ ทศนิยมซ้ำำ�า

จึำานวนอตัรรกยะ ทศนิยมไม่รูจ้ึบแบบไม่ซ้ำำ�า

q7B	กด	n	เลอืก	[Decimal (ทศนิยม)]	กด	|

s2B nR|

จึำานวนจึรงิจึำานวนจึรงิ
จาํนวนและนิพจน์  จาํนวนจรงิจาํนวนและนิพจน์  จาํนวนจรงิ
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วิธิีแีสดงทศนิิยมซ้ำำ��ในรููปเศษส่่วน
เราสามารถแสดงทศนิิยมซ้ำำ��ในรูปูเศษส่่วนได้้โดยการใช้้ขั้้�นตอนต่่อไปน้ี้� ดังนั้้�นทศนิิยมซ้ำำ��ในรูปูเศษส่่วนจึงึเป็็น
จำำ�นวนตรรกยะ

	 แสดงทศนิิยมซ้ำำ��ต่อไปน้ี้�ในรูปูเศษส่่วน
(1)	 0 4. 

( i )	 กำำ�หนดให้้ x = =0 4 0 444. .� ��

(ii)	 ส่่วนที่่�ซ้ำำ��กันัคืือ 4 และจำำ�นวนหลักัคืือ 1 (a=1) ดังนั้้�นเราจึงึได้้ 10 10 4 4441x x= = . 

(iii)	นำำ� (ii) - ( i ) เพื่่�อแก้ส้มการ

ด้้วยการแก้ส้มการน้ี้� เราจะได้้ x =
4

9  
�

4
9  

check

ใช้้เครื่่�องคิิดเลขวิทิยาศาสตร์เ์พื่่�อแสดงทศนิิยมซ้ำำ��ในรูปูเศษส่่วน
กด w เลือืก [Calculate (คำำ�นวณ)], กด | ป้อนทศนิิยม 18 ตำำ�แหน่ง

(2)	 4 123.  

( i )	 กำำ�หนดให้้ x = =4 123 4 123123. .� � ��

(ii)	 ส่่วนที่่�ซ้ำำ��กันัคืือ 123 และจำำ�นวนหลักัคืือ 3 (a=3) ดังนั้้�นเราจึงึได้้ 10 1000 4123 1231233x x= = . 

(iii)	นำำ� (ii) - ( i ) เพื่่�อแก้ส้มการ

ด้้วยการแก้ส้มการน้ี้� เราจะได้้ x = =
       4119

999

1373

333
�

  1373
333

check

ป้อนทศนิิยม 16 ตำำ�แหน่ง

( i )	กำ ำ�หนดให้้ทศนิิยมซ้ำำ��เป็็น x
(ii)�	ห าจำำ�นวนหลักท่ี่�ซ้ำำ��กันในทศนิิยมซ้ำำ�� (โดยกำำ�หนดให้้เป็็น a) 
และคำำ�นวณ 10ax

(iii)	คำ ำ�นวณ 10ax x-                  เพ่ื่�อหา x

10x = 4.444
-) x = 0.444

9x = 4

0.444444444444444444B

1000x = 4123.123123
-) x = 4.123123

999x = 4119

4.1231231231231231B
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	 แสดงทศนิยมซ้ำำ�าต่ัอไปน้�ในรปูเศษส่วน
(1) 0 76.  

(2) 1 257.  

โดิยให้้ x = =0 76 0 7676. .� � ��
ส่วนท่ี่�ซ้ำำ�ากันค่่อ 76 และจึำานวนห้ลักค่่อ 2 (a=2) ดัิงนั�นเราจึงึได้ิ 
10 100 76 76762x x= = . 

ด้ิวยการแก้สมการน่� เราจึะได้ิ x =   76
99   76

99

ป้อนที่ศนิยม 18 ตัำาแห้น่ง

100x =76.7676
-) x = 0.7676

99x =76

0.767676767676767676B

โดิยให้้ x = =1 257 1 25757. .� � ��
ส่วนท่ี่�ซ้ำำ�ากันค่่อ 57 และจึำานวนห้ลักค่่อ 2 (a=2) ดัิงนั�นเราจึงึได้ิ 
10 100 125 757572x x= = . 

ด้ิวยการแก้ 990 1245x =                       เราจึะได้ิ x = =    1245
990

83
66   83

66

ป้อนที่ศนิยม 17 ตัำาแห้น่ง

100x =125.75757
-) x = 1.25757

99x =124.5

1.25757575757575757B
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ค่่าสัมบรูณ์และเส้นจึำานวน
เส้นิจุำ�นิวินิ
ใช้้จึดุ	O	เป็นจึดุอา้งองิบนเส้นและเป็นจึดุท้�สอดคืลอ้งกบัจึำานวนจึรื่งิ	0 เราเรื่ย้กจึดุ
น้�วา่จุดุกำ�เนิิด	บนเส้นจึำานวน	ใหุ้ดทู้�	A	ซึ้ำ�งต่ัางจึากจึดุกำาเนิด	O	โดยท้�คืวามยาวส่วน
ของเส้นตัรง	OA	คืือ	a	ดังนั�นเราจึงึสามารถกำาหุนดจึำานวนจึรื่งิบวก	a	ได้	นอกจึากน้�	
เมื�อกำาหุนดใหุ้	a	เป็นคืวามยาวส่วนของเส้นตัรง	OA'	ท้�ด้านตัรงขา้มของจึดุ	A	ซึ้ำ�งสัมพันธีก์บัจึดุกำาเนิด	O	และเมื�อดู
ท้�	A'	เราสามารถหุาจึำานวนจึรื่งิลบ	-a	ได้	ดังนั�น	เส้นตัรงท้�ม้จึดุตัรงกบัจึำานวนจึรื่งิในลกัษณิะน้�เรื่ย้กวา่เส้นิจุำ�นิวินิ	ดัง
นั�นสำาหุรื่บัจึำานวนจึรื่งิใด	ๆ	จึะม้จึดุคืงท้�บนเส้นจึำานวน	เรากลา่วได้วา่จึำานวนจึรื่งิ	x	ท้�ตัรงกบัจึดุ	P	เรื่ย้กวา่พิกัดของจึดุ	
P	และแสดงเป็น	P(x)

ค่�สัมบรููณ์
สำาหุรื่บัจึำานวนจึรื่งิ	a	เรากลา่วได้วา่ระยะหุ่างบนเส้นจึำานวนจึากจึดุ	P(a)	ถงึจึดุกำาเนิด	O	คืือค่�สัมบรููณ์ของ	a	ซึ้ำ�ง
แสดงเป็น	|a|	ในส่วนของค่ืาสัมบรูณ์ิ	|a|	ของจึำานวนจึรื่งิ	a	เราสามารถหุาค่ืาได้ดังต่ัอไปน้�

|2|=2,	|-5|=5,	|0|=0

ค่ืาสัมบรูณ์ิของจึำานวนจึรื่งิบวกคืือจึำานวนจึรื่งิบวกนั�น	และค่ืาสัมบรูณ์ิของจึำานวนจึรื่งิลบได้มาจึากจึำานวนตัรงขา้ม
ท้�เป็นค่ืาบวกของจึำานวนจึรื่งิลบนั�น

บนเคืรื่ื�องคิืดเลขวทิยาศาสตัรื่	์ใหุ้ใช้้ฟังกชั์้นตั�ร�งเพื�อตัรวจึสอบนิยามค่ืาสัมบรูณ์ิ
กด	w	เลอืก	[Table (ตั�ร�ง)]	กด	|	แลว้ลา้งขอ้มลูกอ่นหุน้าโดยการกด	W

กด	I	เลอืก	[Define f(x)/g(x) (กำ�หนดค่ำ� f(x)/g(x))]

กด	|	เลอืก	[Define f(x) (กำ�หนดค่ำ� f(x))]

กด	|	ป้อน	f(x)=|x|

กด	I	เลอืก	[Table Range (ช่่วงตั�ร�ง)]กด	|

หุลงัจึากป้อน	[Start (เร่�มต้ัน):-3,	End (ส้ั�นสุัด):3,	Step (ขั�น):1]

เลอืก	[Execute (ดำ�เนินก�ร)]	กด	B

จึากตัาราง	ค่ืาทั�งหุมดของ	|-3|,	|-2|,	|-1|,	|0|,	|1|,	|2|	และ	|3|	เป็นจึำานวนบวกหุรื่อืศนูย์
จึากค่ืาทั�งหุมดน้�	คืณุิสามารถยนืยนัได้วา่นิยามนั�นถกูต้ัอง

 การทําความเขา้ใจค่าสัมบูรณ์และเส้นจาํนวน

a

0 a-a

O AA¢ a

|a |
a>0

0 a

O A |a |
a<0

a 0

A O
( i ) เม่�อ a≥0 แล้ว |a|=a
(ii) เม่�อ a<0 แล้ว |a|=-a

proof

กด	T	เลอืก	[Numeric Calc (ก�รคำำ�นวณตััวเลข)]	กด	|

เลอืก	[Absolute Value (ค่ำ�สััมบููรณ์)]	กด	|,	[B

ค่่าสัมบรูณ์ค่่าสัมบรูณ์
จาํนวนและนิพจน์  จาํนวนจรงิจาํนวนและนิพจน์  จาํนวนจรงิ
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ระยะห่่างระหว่า่ง 2 จุดุ
เมื่่�อมีี จุดุ 2 จุดุ A(a) และ B(b) ระยะห่่างระหว่า่งจุดุ A และจุดุ B จะแสดงในรูปูแบบดัังต่่อไปน้ี้�

	 ระยะห่่างระหว่า่ง 2 จุดุ A(3) และ B(-4) คืือ AB=|(-4)-3|=|-7|=-(-7)=7

	 แก้้โจทย์ต่์่อไปน้ี้�
(1)	  หาค่่าของ|-2-9|

|-2-9|=|-11|=-(-11)=11

� 11
check

กด w เลือืก [Calculate (คำำ�นวณ)] กด |

(2)	  หาค่่าของ |-7|-|-12|

|-7|-|-12|=-(-7)-{-(-12)}=7-12=-5

� -5

(3)	 หาค่่าของ | |  2 2-

จาก   2    »1.4 เราจะได้้   2    <2 นั่่�นคืือ   2    -2<0

ดัังนั้้�น | | ( )        2 2 2 2 2 2− = − − = −

� 2 2-   

(4)	 บนเส้้นจำำ�นวน ให้้หาระยะห่่างระหว่า่ง 2 จุดุ A(-5) และ B(-9)

AB=|(-9)-(-5)|=|-9+5|=|-4|=-(-4)=4

� 4

AB=|b-a| b-a
a<b

a b

A B

จาก b-a>0 แล้ว้ |b-a|=b-a

a-b
a>b

b a

B A

จาก b-a<0 แล้ว้ |b-a|=-(b-a)=a-b

กด T เลือืก [Numeric Calc (การคำำ�นวณตััวเลข)] กด | 
เลือืก [Absolute Value (ค่่าสััมบููรณ์์)] กด |, p2p9B

TRR||p7$pTRR||p12B

TRR||s2$p2B

TRR||(p9)p(p5)B



4-1-2-2p3

	 หาค่่าของ |x-4|+|x-7| เมื่่�อค่่าของ x อยู่่�ในรูปูแบบดัังต่่อไปน้ี้�
(1)	 x=-3

|x-4|+|x-7|=|(-3)-4|+|(-3)-7|=|-7|+|-10|=7+10=17

� 17

(2)	 x=5

|x-4|+|x-7|=|5-4|+|5-7|=|1|+|-2|=1+2=3

� 3

(3)	 x=9

|x-4|+|x-7|=|9-4|+|9-7|=|5|+|2|=5+2=7

� 7

(4)	 x=    30

จาก    30     »5.5 เราจะได้้ 4<    30     <7 นั่่�นคืือ    30     -4>0 และ    30     -7<0

ดัังนั้้�น | | | | | | | | { ( )}x x− + − = − + − = − + − − = − −4 7 30 4 30 7 30 4 30 7 30 4 3                     00 7 3 + =

� 3
check

【ปุ่่� ม FUNCTION (บัันทึึกฟังก์ชั์ันทางคณิิตศาสตร์์ได้้)】

ปุ่่� มน้ี้�ช่่วยให้้คุณุบันทึึกฟังก์ชั์ันทางคณิิตศาสตร์ท์ี่่�มีีตััวแปรต่่าง ๆ ลงในเครื่่�องคิิดเลขวิทิยาศาสตร์ ์และจากนั้้�นจึงึแทน
ค่่าตััวแปรเหล่า่นั้้�นเพื่่�อคำำ�นวณคำำ�ตอบได้้ ปุ่่� มน้ี้�มีีประโยชน์สำำ�หรับัการตรวจสอบค่่าตััวเลขต่่าง ๆ คุณุสามารถคำำ�นวณ
ค่่าของสมการสำำ�หรับัค่่าตััวแปรหลายตััวได้้โดยการใช้้ฟังก์ชั์ันน้ี้�
บัันทึึกฟังก์ชั์ัน |x-4|+|x-7| ไปที่่� f(x)

กด w เลือืก [Calculate (คำำ�นวณ)] กด |

กด Q เลือืก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))] กด |

หลังัจากป้อน f(x)=|x-4|+|x-7| แล้ว้ ให้้กด B

(1)	 x=-3

ป้อน x=-3 ลงใน f(x) ที่่�บัันทึึกไว้ ้แล้ว้คำำ�นวณค่า

(2)	 x=5

และด้้วยวิธิีเีดีียวกันั ให้้ป้อน x=5 ไปยััง f(x) ที่่�บัันทึึกไว้ ้แล้ว้คำำ�นวณค่า

(3)	 x=9

และด้้วยวิธิีเีดีียวกันั ให้้ป้อน x=9 ไปยััง f(x) ที่่�บัันทึึกไว้ ้แล้ว้คำำ�นวณค่า

(4)	 x=    30

และด้้วยวิธิีเีดีียวกันั ให้้ป้อน x=    30      ไปยังั f(x) ที่่�บัันทึึกไว้ ้แล้ว้คำำ�นวณค่า

กด Q เลือืก [f(x)] กด |, p3)B

Q|5)B

Q|9)B

Q|s30$)B



4-1-2-2p4

	 แก้โจึทยต่์ัอไปน้�
(1)	 	หุาค่ืาของ|-5-13|

(2)	 	หุาค่ืาของ	|-8|-|-23|

(3)	 	หุาค่ืาของ	|3-p|

(4)	 บนเส้นจึำานวน	ใหุ้หุาระยะหุ่างระหุวา่ง	2	จึดุ	A(12)	และ	B(3)

|-5-13|=|-18|=-(-18)=18

18

TRR||p5p13B

|-8|-|-23|=-(-8)-{-(-23)}=8-(+23)=-15
-15

TRR||p8$pTRR||p23B

จึาก p»3.14 เราจึะได้ิ 3<p แล้วเราจึะได้ิ 3-p<0

ดัิงนั�น |3-p|=-(3-p)=p-3

p-3

เน่�องจึากค่ำาตัอบอยู่ในรูปที่ศนิยม ให้้ย่นยัน
วา่ค่ำาตัอบดัิงกล่าวเท่ี่ากับ p-3

TRR||3pq7B

Mp(q7p3)B

AB=|3-12|=|-9|=-(-9)=9

9

TRR||3p12B



4-1-2-2p5

	 หาค่่าของ |x-1|+|x-3| เมื่่�อค่่าของ x อยู่่�ในรูปูแบบดัังต่่อไปน้ี้�
(1)	 x=-1

(2)	 x=2

(3)	 x=4

(4)	 x=   3

|x-1|+|x-3|=|(-1)-1|+|(-1)-3|=|-2|+|-4|=2+4=6

� 6

|x-1|+|x-3|=|2-1|+|2-3|=|1|+|-1|=1+1=2

� 2

|x-1|+|x-3|=|4-1|+|4-3|=|3|+|1|=3+1=4

� 4

จาก   3     »1.7 เราจะได้้ 1<   3    <3 นั่่�นคืือ   3    -1>0 และ   3    -3<0
|x-1|+|x-3|	=|   3 -1|+|   3 -3|=   3 -1+{-(   3 -3)}
	 =   3 -1-   3 +3=2

� 2

กด Q เลืือก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))] กด |
หลังจากป้อน f(x)=|x-1|+|x-3| แล้้ว ให้้กด B

(1)  x=-1

(2)  x=2

(3)  x=4

(4)  x=   3

กด Q เลืือก [f(x)] กด |, p1)B

Q|2)B

Q|4)B

Q|s3$)B



4-1-2-3p1

รากท่ี่�สองและสมบัติัของรากท่ี่�สอง
รู�กที�สอง
จึำานวนท้�ยกกำาลงัสองแลว้ได้	a	เรื่ย้กวา่รู�กที�สองของ	a	ม้รากท้�สองของจึำานวนบวก	a 2	ค่ืา	คืือค่ืาบวก	( a				)	และค่ืา
ลบ	(- a				)	เนื�องจึากไม่ม้จึำานวนใดท้�เป็นลบเมื�อยกกำาลงัสอง	จึงึไม่ม้รากท้�สองของจึำานวนลบในช่้วงของจึำานวนจึรื่งิ	
และรากท้�สองของ	0	คืือ	0
	 รากท้�สองของ	3	คืือ	 3				และ	- 3				และรากท้�สองของ	4	คืือ	 4 2=											และ	− = −4 2

สมบัติของรู�กที�สอง
สมบัติัของรากท้�สองโดยทั�วไปอธีบิายได้ดังต่ัอไปน้�

( ) ,( ) , , ( )     5 5 5 5 7 7 7 72 2 2 2= − = = − =

การที่ำาให้้ตััวส่วนเป็นจึำานวนตัรรกยะ
การเปล้�ยนตััวเลขหุรื่อืนิพจึน์ท้�ม้เคืรื่ื�องหุมายราก	ใหุ้เป็นตััวเลขหุรื่อืนิพจึน์ท้�ไม่ม้เคืรื่ื�องหุมายราก	จึะเรื่ย้กวา่
ก�รูทำ�ให้่ตัวิส่วินิเป็นิจุำ�นิวินิตรูรูกยะ
เราใช้้คืวามสัมพันธี	์ a a a a a b a b a b a b= = + − = − = −( ) ,( )( ) ( ) ( )2 2 2

การทําความเขา้ใจวธิกีารทําให้นิพจน์ท่ีมีเครือ่งหมายรากในตัวส่วนเป็นจาํนวนตรรกยะ

( i ) เม่�อ a≥0, ( ) ,( )a a a a2 2= − =

(iii) เม่�อ a>0 และ b>0, a b ab a
b

a
b

= =,

(iv) เม่�อ a>0 และ k>0, k a k a2 =

(ii) a a2 = =| |
a (เม่�อ a≥0)
-a (เม่�อ a<0)

ìïíïî

( i )
A
a

A a
a

=

(iii)
A
a b

A a b
a b+

=
−
−

( )

(ii)
A
a b

A a b
a b−

=
+
−

( )

การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก ((11))การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก 
จาํนวนและนิพจน์  จาํนวนจรงิจาํนวนและนิพจน์  จาํนวนจรงิ



4-1-2-3p2

explanation

( i )	 A
a

A
a
a
a
A a
a

A a
a

= ⋅ = =
( )2

(ii)	
A
a b

A
a b

a b
a b

A a b

a b a b

A a b

a b

A a b
a−

=
−

⋅
+

+
=

+

− +
=

+

−
=

+

−

( )

( )( )

( )

( ) ( )

( )
2 2 bb

(iii)	
A
a b

A
a b

a b
a b

A a b

a b a b

A a b

a b

A a b
a+

=
+

⋅
−

−
=

−

+ −
=

−

−
=

−

−
( )

( )( )

( )

( ) ( )

( )
2 2 bb

แม้้ว่า่จะไม่่ได้้กล่า่วถึงึในส่่วนน้ี้� แต่่ก็ส็ามารถทำำ�ให้้ตััวเศษเป็็นจำำ�นวนตรรกยะได้้เช่่นกันั

	 ทำำ�ให้้ตััวส่่วนเป็็นจำำ�นวนตรรกยะในนิิพจน์ต่่อไปน้ี้�

(1)	
  
  
3

5

�

  15
5

(2)	
  

     
2

7 5+

�

    14 10
2
-

(3)	
3 5 4

2 5 3

  
  

-

-

�

18 5
11
+   

  
  

  
  

  
  

     
  

   3

5

3

5

5

5

3 5

5

15

52
= ⋅ =

⋅
=

( )

s3$as5B

  
     

  
     

     
     

        
     

2

7 5

2

7 5

7 5

7 5

2 7 5

7 5+
=

+
⋅

−

−
=

−

+

( )

( )(( ) ( ) ( )     
       
     

               
7 5

14 10

7 5

14 10

7 5

14 10

22 2−
=

−

−
=

−
−

=
−

s2$as7$+s5B

3 5 4

2 5 3

3 5 4

2 5 3

2 5 3

2 5 3

3 5 4 2 5 3

2

  
  

  
  

  
  

     
 

−

−
=

−

−
⋅

+

+
=

− +( )( )

( 55 3 2 5 3

3 5 2 5 3 5 3 4 2 5 4 3

2 5 3

30 9

2 2    
           

  
 

− +
=

⋅ + ⋅ − ⋅ − ⋅

−

=
+

)( ) ( )

55 8 5 12

20 9

18 5

11

       − −
−

=
+

a3s5$p4R2s5$p3B
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	 ทำาใหุ้ตััวส่วนเป็นจึำานวนตัรรกยะในนิพจึน์ต่ัอไปน้�

(1)
  
  
7

2

(2)
2 2

7 2

  
     -

(3)
3 2 2 3

2 3 3 2

     
     
−

+

  14
2

  
  

  
  

  
  

    
  

  7

2

7

2

2

2

7 2

2

14
22

= ⋅ = ⋅ =
( )

s7$as2B

2 14 4
5
  +

2 2

7 2

2 2

7 2

7 2

7 2

2 2 7 2

7

  
    

  
    

    
    

      
   −

=
−

⋅
+

+
=

+

−

( )

( 22 7 2

2 14 4

7 2
2 14 4
7 2

2 14 4
5

2 2     
  

    
    

)( ) ( ) ( )+
=

+

−

=
+
−

=
+

2s2$as7$ps2B

5 2 6-   

3 2 2 3

2 3 3 2

3 2 2 3

2 3 3 2

2 3 3 2

2 3 3 2

    
    

    
    

    
    

−

+
=

−

+
⋅

−

−
=
(33 2 2 3 2 3 3 2

2 3 3 2 2 3 3 2

3 2 2 3 3

        
        

     

− −

+ −

= ⋅ −

)( )

( )( )

( 22 2 3 2 3 3 2

2 3 3 2

6 6 18 12 6 6
12 1

2 2

2 2

       
    

    ) ( )

( ) ( )

− + ⋅
−

=
− − +

− 88

30 12 6
6

5 2 6=
− +

−
= −    

a3s2$p2s3R2s3$+3s2B



4-1-2-4p1

ค่่าของนิพจึน์
ค่�ของนิิพจุน์ิ
หุากนิพจึน์ม้เคืรื่ื�องหุมายรากในตััวส่วนเป็นตััวแปร	โดยพื�นฐานแลว้เราจึะทำ�ให้่ตัวิส่วินิเป็นิจุำ�นิวินิตรูรูกยะของ
นิพจึน์	นอกจึากน้�	หุากยงัไม่ได้เรื่ย้งนิพจึน์	เราจึะเรื่ย้งนิพจึน์กอ่นแลว้จึงึแทนค่ืา	ทั�งน้�ขึ�นอยูก่บัสตูัรท้�จึะคืำานวณิ	เรา
อาจึหุาค่ืาของนิพจึน์ได้โดยใช้้นิพจึน์เชิ้งสัมพันธีจ์ึากสตูัรการคืณูิ
นิิพจุน์ิที�คล้�ยกันิ
x y2 2+												และ	y x2 2+												ท้�สรา้งโดยการสลบัท้�	x	และ	y	เท่านั�น	นิพจึน์รปูแบบน้�	ซึ้ำ�งไม่เปล้�ยนแปลงเมื�อสลบัท้�ตััวแปร
จึะเรื่ย้กวา่นิิพจุน์ิที�คล้�ยกันิ	ในส่วนน้�เรื่ย้กวา่พห่นุิ�มที�่คล้�ยกันิ	ตััวอย่างต่ัอไปน้�แสดงถงึการแปลงนิพจึน์ท้�คืลา้ย
กนั

explanation

( i ) x y x y xy xy x xy y xy x y xy2 2 2 2 2 2 22 2 2 2 2+ = + + − = + + − = + −( ) ( )

(ii) x y xy xy x xy y xy x y2 2+ = ⋅ + ⋅ = +( )

(iii)
1 1

x y
y
xy

x
xy

x y
xy

+ = + =
+

(iv)	 ใช้้	( i ),( ) ( ) ( )x y x y xy x y xy xy x y xy− = + − = + − − = + −2 2 2 2 22 2 2 4

(v) x y x y x y xy x y xy x x y xy y xy x x3 3 3 3 2 2 2 2 3 2 2 33 3 3 3 3 3 3 3+ = + + + − − = + + + − ⋅ −( ) yy y
x y xy x y

⋅
= + − +( ) ( )3 3

	 เมื�อ	x y xy+ = = −1 1,																															ใหุ้หุาค่ืาของ	x y2 2+

การทําความเขา้ใจวธิกีารหาค่าของนิพจน์ท่ีมีเครือ่งหมายราก

( i ) x y x y xy2 2 2 2+ = + −( )

(iii)
1 1
x y

x y
xy

+ =
+

(iv) ( ) ( )x y x y xy− = + −2 2 4

(v) x y x y xy x y3 3 3 3+ = + − +( ) ( )

(ii) x y xy xy x y2 2+ = +( )

x y x y xy2 2 2 22 1 2 1 3+ = + − = − ⋅ − =( ) ( )

การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก ((22))การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก 
จาํนวนและนิพจน์  จาํนวนจรงิจาํนวนและนิพจน์  จาํนวนจรงิ



4-1-2-4p2

	 เมื่่�อ x =
+

1

5 3     
                       และ y =

−

1

5 3     
                       ให้้หาค่่าของนิิพจน์ต่่อไปน้ี้�

(1)	 x y+

ก่อ่นอื่่�น ทำำ�ให้้ตััวส่่วนของ x และ y เป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

�   5

(2)	 xy

�

1
2  

(3)	 x y2 2+

แทนที่่�ผลลัพัธ์จ์าก (1) และ (2) ลงใน x y x y xy2 2 2 2+ = + −( )

� 4

(4)	 1 1

x y
+

แทนที่่�ผลลัพัธ์จ์าก (1) และ (2) ลงใน 1 1

x y
x y
xy

+ =
+

� 2 5  

x

y

=
+

=
−

+ −
=

−
−

=
−

=

1

5 3

5 3

5 3 5 3

5 3

5 3

5 3

2     
     

           
           

( )( )

11

5 3

5 3

5 3 5 3

5 3

5 3

5 3

2     
     

           
           

−
=

+

− +
=

+
−

=
+

( )( )

x y+ =
−

+
+

=
− + +

=
                          5 3

2

5 3

2

5 3 5 3

2
5

x y+ =
+

+
−

=
− + +

+ −
=

1

5 3

1

5 3

5 3 5 3

5 3 5 3

2

           
           
           

 
( )( )

55

5 3
5

    
−
=

xy =
−

⋅
+

=
− +

=
−
=

                       
  

5 3

2

5 3

2

5 3 5 3

4

5 3

4

1

2

( )( )

( ) ( )x y xy+ − = − ⋅ =2 22 5 2
1

2
4  

  

x y
xy
+
= =
  

  

  5

1
2

2 5



4-1-2-4p3

check

เครื่่�องคิิดเลขวิทิยาศาสตร์ส์ามารถบัันทึึกค่่าของตััวแปรในหน่วยความจำำ�ของตััวแปร คุณุจะสามารถตรวจสอบผลการ
คำำ�นวณของตััวแปรต่่าง ๆ ได้้

ป้อน x =
+

1

5 3     
                        ในหน่วยความจำำ� x และ y =

−

1

5 3     
                       ในหน่วยความจำำ� y

กด w เลือืก [Calculate (คำำ�นวณ)] กด |

กด ' เลือืกหน่วยความจำำ� x หลังัจากป้อน x =
+

1

5 3     
                        แล้ว้ ให้้กด B

ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกันั เลือืกหน่วยความจำำ� y หลังัจากป้อน y =
−

1

5 3     
                       แล้ว้ ให้้กด B`

เข้า้สู่่�หน่วยความจำำ� x และหน่วยความจำำ� y จากนั้้�นจึงึคำำ�นวณค่าของแต่่ละนิิพจน์

(1)	 x y+

(2)	 xy

(3)	 x y2 2+

(4)	 1 1

x y
+

หลังัจากการคำำ�นวณ ให้้ล้า้งหน่วยความจำำ�สำำ�หรับัการคำำ�นวณครั้้�งต่่อไป
กด L เลือืก [Reset (รีีเซ็็ต)] กด | เลือืก [Variable Memory (หน่่วยความจำำ�ตััวแปร)] กด | เลือืก [Yes (ใช่่)] กด |

q0+q.B

q0Oq.B

q0d+q.dB

1aq0$+1aq.B



4-1-2-4p4

	 เมื�อ	x =
+

1

7 2  
																				และ	y =

−

1

7 2  
																			ใหุ้หุาค่ืาของนิพจึน์ต่ัอไปน้�

(1) x y+

(2) xy

(3) x y2 2+

(4) 1 1

x y
+

ก่อนอ่�น ที่ำาให้้ตััวส่วนของ x และ y เป็นจึำานวนตัรรกยะ

2 7
3
  

x

y

=
+
=

−

+ −
=

−
−

=
−

=
−
=

+

1

7 2

7 2

7 2 7 2

7 2
7 4

7 2
3

1

7 2

7 2
  

  
    

    

  
  

( )( )

(( )( )    
    

7 2 7 2

7 2
7 4

7 2
3− +

=
+
−

=
+

x y+ =
−
+

+
=

− + +
=          7 2

3
7 2
3

7 2 7 2
3

2 7
3

1
3  

xy =
−
⋅

+
=

− +
=
−
=        
  

7 2
3

7 2
3

7 2 7 2
9

7 4
9

1
3

( )( )

แที่นท่ี่�ผลลัพธีจ์ึาก (1) และ (2) ลงใน x y x y xy2 2 2 2+ = + −( )

  22
9

( )x y xy+ − =











− ⋅ =2

2

2
2 7
3

2
1
3

22
9

  
  

  

แที่นท่ี่�ผลลัพธีจ์ึาก (1) และ (2) ลงใน 1 1
x y

x y
xy

+ =
+

2 7  

x y
xy
+
= =

2 7
3
1
3

2 7

  

  

  



4-1-2-4p5

กด ' เลืือกหน่วยความจำำ� x หลังจากป้อน x =
+
1

7 2  
                       

แล้้ว ให้้กด B

ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกััน เลืือกหน่วยความจำำ� y หลังจากป้อน  

y =
−
1

7 2  
                      แล้้ว ให้้กด B`

(1)  x y+

(2)  xy

(3)  x y2 2+

(4)  1 1
x y

+

หลังจากการคำำ�นวณ อย่่าลืืมล้้างหน่วยความจำำ�
กด L เลืือก [Reset (รีีเซ็็ต)] กด | เลืือก [Variable Memory (หน่่วยความจำำ�ตััวแปร)] 
กด | เลืือก [Yes (ใช่่)] กด |

q0+q.B

q0Oq.B

q0d+q.dB

1aq0$+1aq.B



4-1-2-5p1

รากซ้้ำอน
เมื�อม้เคืรื่ื�องหุมายรากอยูภ่ายในเคืรื่ื�องหุมายรากอก้อนัหุนึ�ง	เราเรื่ย้กวา่รู�กซ้้ำอนิ	หุากม้รากท้�สองซ้้ำอนกนั	เราอาจึต้ัอง
นำาเคืรื่ื�องหุมายรากด้านนอกออก	ในส่วนน้�	เราจึะดเูฉพาะเคืรื่ื�องหุมายรากท้�สามารถนำาออกได้
รากซ้้ำอนสามารถนำาออกได้	หุากเราสามารถแสดงเคืรื่ื�องหุมายดังกลา่วในรปูกำาลงัสองของตััวเลขหุรื่อืนิพจึน์ได้โดยใช้้
สตูัรการคืณูิภายใต้ัเคืรื่ื�องหุมายราก

5 2 6 3 2 2 3 2 3 2 3 2 2 3 2 32 2 2+ = + + ⋅ = + ⋅ ⋅ + = + = +                         ( ) ( ) ( ) ( ) 22 

โดยทั�วไปจึะแสดงดังต่ัอไปน้�

explanation

( i ) a b ab a a b b a b a b+ + = + ⋅ ⋅ + = + = +2 22 2 2( ) ( ) ( )

(ii) a b ab a a b b a b a b+ − = − ⋅ ⋅ + = − = −2 22 2 2( ) ( ) ( )

การทําความเขา้ใจวธิวีธิกีารบวกและลบรากซ้อน

( i ) เม่�อ a>0 และ b>0, a b ab a b+ + = +2

(ii) เม่�อ a>b>0, a b ab a b+ − = −2

การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก ((33))การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก การค่ำานวณนิพจึน์ท่ี่�ม่เค่ร่�องห้มายราก 
จาํนวนและนิพจน์  จาํนวนจรงิจาํนวนและนิพจน์  จาํนวนจรงิ



4-1-2-5p2

	 จงหาผลสำำ�เร็จ็ของนิิพจน์ต่่อไปน้ี้�

(1)	 8 2 15+

มีีจำำ�นวนบวก 2 ตััวคืือ 5 และ 3 ที่่�มีีผลรวมเป็็น 8 และมีีผลคูณูเป็็น 15

�     5 3+

(2)	 8 2 7-   
มีีจำำ�นวนบวก 2 ตััวคืือ 7 และ 1 ที่่�มีีผลรวมเป็็น 8 และมีีผลคูณูเป็็น 7

�   7 1-

(3)	 9 6 2+   

มีีจำำ�นวนบวก 2 ตััวคืือ 6 และ 3 ที่่�มีีผลรวมเป็็น 9 และมีีผลคูณูเป็็น 18

�     6 3+

8 2 15 5 3 2 5 3 5 2 5 3 3 5 3 5 32 2 2+ = + + ⋅ = + ⋅ ⋅ + = + = +( ) ( ) ( ) ( )                        

s8+2s15$$p(s5$+s3$)B

8 2 7 7 1 2 7 1 7 2 7 1 1 7 1 7 12 2 2− = + − ⋅ = − ⋅ ⋅ + = − = −                       ( ) ( ) ( ) ( )

s8p2s7$$p(s7$p1)B

9 6 2 9 2 3 2 9 2 3 2 9 2 182+ = + ⋅ ⋅ = + ⋅ = +     

9 2 18 6 3 2 6 3 6 2 6 3 3 6 3 6 32 2 2+ = + + ⋅ = + ⋅ ⋅ + = + = +( ) ( ) ( ) ( )                        

s9+6s2$$p(s6$+s3$)B



4-1-2-5p3

	 จึงหุาผลสำาเรื่จ็ึของนิพจึน์ต่ัอไปน้�

(1) 7 2 10+

(2) 12 2 20-

(3) 18 8 2-   

ม่จึำานวนบวก 2 ตััวค่่อ 5 และ 2 ท่ี่�ม่ผลรวมเป็น 7 และม่ผลค่ณูเป็น 10

    5 2+

7 2 10 5 2 2 5 2 5 2 5 2 2 5 2

5 2

2 2 2+ = + + ⋅ = + ⋅ ⋅ + = +

= +

( ) ( ) ( ) ( )            
     

s7+2s10$$p(s5$+s2$)B

ม่จึำานวนบวก 2 ตััวค่่อ 10 และ 2 ท่ี่�ม่ผลรวมเป็น 12 และม่ผลค่ณูเป็น 20

10 2-   

12 2 20 10 2 2 10 2 10 2 10 2 2

10 2 10 2

2 2

2

− = + − ⋅ = − ⋅ ⋅ +

= − = −

( ) ( ) ( )

( )

    

    

s12p2s20$$p(s10$ps2$)B

ม่จึำานวนบวก 2 ตััวค่่อ 16 และ 2 ท่ี่�ม่ผลรวมเป็น 18 และม่ผลค่ณูเป็น 32

4 2-   

18 8 2 18 2 4 2 18 2 4 2 18 2 322− = − ⋅ ⋅ = − ⋅ = −    

18 2 32 16 2 2 16 2 16 2 16 2 2

16 2 4 2

2 2

2

− = + − ⋅ = − ⋅ ⋅ +

= − = −

( ) ( ) ( )

( )

    

    

s18p8s2$$p(4ps2$)B



4-1-3-1p1

อสมการเช้งิเส้น ((11))อสมการเช้งิเส้น อสมการเช้งิเส้น อสมการเช้งิเส้น อสมการเช้งิเส้น อสมการเช้งิเส้น อสมการเช้งิเส้น อสมการเช้งิเส้น 
จาํนวนและนิพจน์   สมการและอสมการจาํนวนและนิพจน์   สมการและอสมการ

อสมการ
นิพจึน์ท้�ใช้้เคืรื่ื�องหุมายอสมการ	(<,	>,	≤	และ	≥)	เพื�อแสดงคืวามสัมพันธีเ์ชิ้งขนาดของ	2	จึำานวนหุรื่อืนิพจึน์เรื่ย้กวา่
อสมก�รู	ช่้วงของค่ืาของ	x	ท้�ตัรงกบัอสมการมักจึะแสดงบนเส้นจึำานวน

(1) x	น้อยกวา่	3 ® x<3	 	(2) x น้อยกวา่หุรื่อืเท่ากบั	3		® x≤3

	 	 	 	

(3) x	มากกวา่	2 ® x>2	 	(4) x	มากกวา่หุรื่อืเท่ากบั	2 ® x≥2

	 	 	 	

 (5) x	มากกวา่	2	และน้อยกวา่	3 ® 2<x<3	 	(6)	 	x	มากกวา่หุรื่อืเท่ากบั	2	และน้อยกวา่หุรื่อืเท่ากบั	
3 ® 2≤x≤3

	 	 	 	

สมบัติัของอสมการ
อสมการม้สมบัติัดังต่ัอไปน้�

การทําความเขา้ใจสมบัติพ้ืนฐานของอสมการ

3 x

“<”	แสดงเป็น	“เส้นทแยงมมุ”

“<”	แสดงเป็น	“〇”

3 x

“≤”	แสดงเป็น	“เส้นตัั�งฉาก”

“≤”	แสดงเป็น	“●”

2 x

“>”	แสดงเป็น	“เส้นทแยงมมุ”

“>”	แสดงเป็น	“〇”

2 x

“≥”	แสดงเป็น	“เส้นตัั�งฉาก”

“≥”	แสดงเป็น	“●”

2 3 x 2 3 x

(ii) ห้าก a<b แล้ว  a+c<b+c, a-c<b-c
( i ) ห้าก a<b และ b<c แล้ว a<c

(iii) เม่�อ m>0 ห้าก a<b แล้ว ma mb a
m

b
m

< <,

เม่�อ m<0 ห้าก a<b แล้ว ma mb a
m

b
m

> >,
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	 หุาช่้วงของค่ืาท้�เป็นไปได้ท้�แสดงในนิพจึน์ต่ัอไปน้�	โดยกำาหุนดจึำานวน	x	ในช่้วง	2<x<5

(1) x+4

โดยการบวก	4	ท้�แต่ัละด้านของ	2<x<5	เราจึะได้	2+4<x+4<5+4

ดังนั�น	6<x+4<9 6<x+4<9

(2) 5x

โดยการคืณูิแต่ัละด้านของ	2<x<5	ด้วย	5	เราจึะได้	2×5<x×5<5×5

ดังนั�น	10<5x<25 10<5x<25

(3) -3x

โดยการคืณูิแต่ัละด้านของ	2<x<5	ด้วย	-3	เราจึะได้	2×(-3)>x×(-3)>5×(-3)

ดังนั�น	จึาก	-6>-3x>-15	เราจึะได้	-15<-3x<-6 -15<-3x<-6

(4) -2x+3

โดยการคืณูิแต่ัละด้านของ	2<x<5	ด้วย	-2	เราจึะได้	2×(-2)>x×(-2)>5×(-2)

ดังนั�น	จึาก	-4>-2x>-10	เราจึะได้	-10<-2x<-4

โดยการบวก	3	ท้�แต่ัละด้าน	เราจึะได้	-10+3<-2x+3<-4+3

ดังนั�น	-7<-2x+3<-1 -7<-2x+3<-1

	 หุาช่้วงของค่ืาท้�เป็นไปได้ท้�แสดงในนิพจึน์ต่ัอไปน้�	โดยกำาหุนดจึำานวน	x	ในช่้วง	-3<x<7

(1) x-2

(2) 3x

(3) -4x

(4) -5x+6

โดิยการบวก -2 ท่ี่�แต่ัละด้ิานของ -3<x<7 เราจึะได้ิ -3-2<x-2<7-2

ดัิงนั�น -5<x-2<5
-5<x-2<5

โดิยการค่ณูแต่ัละด้ิานของ -3<x<7 ด้ิวย 3 เราจึะได้ิ -3×3<x×3<7×3
ดัิงนั�น -9<3x<21

-9<3x<21

โดิยการค่ณูแต่ัละด้ิานของ -3<x<7 ด้ิวย -4 เราจึะได้ิ -3×(-4)>x×(-4)>7×(-4)

ดัิงนั�น จึาก 12>-4x>-28 เราจึะได้ิ -28<-4x<12
-28<-4x<12

โดิยการค่ณูแต่ัละด้ิานของ -3<x<7 ด้ิวย -5 เราจึะได้ิ -3×(-5)>x×(-5)>7×(-5)

ดัิงนั�น จึาก 15>-5x>-35 เราจึะได้ิ -35<-5x<15

โดิยการบวก 6 ท่ี่�แต่ัละด้ิาน เราจึะได้ิ -35+6<-5x+6<15+6

ดัิงนั�น -29<-5x+6<21
-29<-5x+6<21
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อสมการเช้งิเส้น ((22))อสมการเช้งิเส้น อสมการเช้งิเส้น อสมการเช้งิเส้น อสมการเช้งิเส้น อสมการเช้งิเส้น อสมการเช้งิเส้น อสมการเช้งิเส้น 
จาํนวนและนิพจน์   สมการและอสมการจาํนวนและนิพจน์   สมการและอสมการ

วธิีแ่ก้อสมการเช้งิเส้น
อสมการท้�แสดงช่้วงของค่ืาท้�เป็นไปได้สำาหุรื่บั	x	เรื่ย้กวา่อสมก�รูสำาหุรื่บั	x	ค่ืาของ	x	ท้�ตัรงกบัอสมการสำาหุรื่บั	x
เรื่ย้กวา่คำ�ตอบของอสมก�รู	การหุาคืำาตัอบทั�งหุมดของอสมการเรื่ย้กวา่ก�รูแก้อสมก�รู	เมื�อเรื่ย้งพจึน์ทั�งหุมดของ
อสมการทางด้านซ้้ำาย	เช่้น	“(นิพจึน์เชิ้งเส้นของ	x)≥0”	หุรื่อื	“(นิพจึน์เชิ้งเส้นของ	x)<0”	แลว้ด้านซ้้ำายคืืออสมการท้�
แสดงเป็นนิพจึน์เชิ้งเส้น	ซึ้ำ�งเรื่ย้กวา่อสมก�รูเชิงเส้นิ
	 วธิีแ้กอ้สมการเชิ้งเส้น	3x-5<7

จึากสมบัติัของอสมการ	หุาก	a<b	แลว้	a+c<b+c	เราจึะได้	3x-5+5<7+5	และ	3x<12	 …( i )

จึากสมบัติัของอสมการ	เมื�อ	m>0	หุาก	a<b	แลว้	 a
m

b
m

<														เราจึะได้	 3
3

12

3

x
<         	และ	x<4	 …(ii)

ดังนั�น	ในนิพจึน์ท้�ได้มาจึาก	( i )	โดยการแปลงด้านบน	เราสามารถพิจึารณิาการย้าย	-5	จึาก	3x-5<7	ไปทางด้านขวา
ได้	ซึ้ำ�งจึะเปล้�ยนเคืรื่ื�องหุมายเป็น	+5	ดังนั�น	เราจึะได้	3x<7+5	กลา่วอก้นัยหุนึ�งคืือสามารถแกอ้สมการได้โดยการย้าย
ขา้ง เช่นิเดียวิกับก�รูแก้สมก�รู

	 แกอ้สมการเชิ้งเส้นต่ัอไปน้�
(1) 4x-3<2x+9

ย้ายขา้งเพื�อใหุ้ได้	4x-2x<9+3

เรื่ย้งใหุ้เป็น	2x<12

หุารทั�งสองขา้งด้วย	2	นั�นคืือ	x<6

x<6
check

บนเคืรื่ื�องคิืดเลขวทิยาศาสตัรื่	์ใหุ้ใช้้ฟังกชั์้นตั�ร�งเพื�อเปรื่ย้บเท้ยบอสมการทั�งสองขา้ง
กด	w	เลอืก	[Table (ตั�ร�ง)]	กด	|	แลว้ลา้งขอ้มลูกอ่นหุน้าโดยการกด	W

กด	I	เลอืก	[Define f(x)/g(x) (กำ�หนดค่ำ� f(x)/g(x))]

กด	|	เลอืก	[Define f(x) (กำ�หนดค่ำ� f(x))]	กด	|
หุลงัจึากป้อน	f(x)=4x-3	แลว้	ใหุ้กด	B
ด้วยวธิีก้ารเด้ยวกนั	ใหุ้ป้อน	g(x)=2x+9

กด	I	เลอืก	[Table Range (ช่่วงตั�ร�ง)] กด	|
หุลงัจึากป้อน	[Start (เร่�มต้ัน):4,	End (ส้ั�นสุัด):7,	Step (ขั�น):1]

เลอืก	[Execute (ดำ�เนินก�ร)] กด	B

ตัรวจึสอบจึดุเรื่ ิ�มต้ันและจึดุสิ�นสดุของคืำาตัอบในตัารางสำาหุรื่บัสมการ
เมื�อ	x<6	แลว้	4x-3<2x+9

เมื�อ	x=6	แลว้	4x-3=2x+9

เมื�อ	x>6	แลว้	4x-3>2x+9	จึงึสามารถตัรวจึสอบแต่ัละขอ้ได้

การทําความเขา้ใจวธิกีารแก้อสมการเชิงเส้น
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(2)	 5x+6≥8x-9

ย้้ายข้า้งเพื่่�อให้้ได้้ 5x-8x≥-9-6

เรีี ยงเป็็น -3x≥-15

หารทั้้�งสองข้า้งด้้วย -3 นั่่�นคืือ x≤5

� x≤5
check

กด w เลือืก [Table (ตาราง)]กด | แล้ว้ล้า้งข้อ้มูลูก่อ่นหน้าโดยการกด W
กด I เลือืก [Define f(x)/g(x) (กำำ�หนดค่่า f(x)/g(x))] 
กด | เลือืก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))] กด |
หลังัจากป้อน f(x)=5x+6 แล้ว้ ให้้กด B
ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกันั ให้้ป้อน g(x)=8x-9

กด I เลือืก [Table Range (ช่่วงตาราง)] กด |
หลังัจากป้อน [Start (เริ่่�มต้้น):3, End (ส้ิ้�นสุุด):6, Step (ขั้้�น):1] 	
เลือืก [Execute (ดำำ�เนิินการ)] กด B

เมื่่�อ x<5 แล้ว้ 5x+6>8x-9 
เมื่่�อ x=5 แล้ว้ 5x+6=8x-9

เมื่่�อ x>5 แล้ว้ 5x+6<8x-9 จึงึสามารถตรวจสอบแต่่ละข้อ้ได้้

(3)	   1
3

1x - ≤
  1
2

1x +

คูณูทั้้�งสองข้า้งด้้วย 6 เพื่่�อจะได้้ 
  1
3

1 6x −









⋅                 ≤

  1
2

1 6x +









⋅

ถอดวงเล็บ็ออกเพื่่�อจะได้้ 2x-6≤3x+6

ย้้ายข้า้งเพื่่�อให้้ได้้ 2x-3x≤6+6

จะได้้ -x≤12

หารทั้้�งสองข้า้งด้้วย -1 นั่่�นคืือ x≥-12

� x ≥-12
check

กด w เลือืก [Table (ตาราง)] กด | แล้ว้ล้า้งข้อ้มูลูก่อ่นหน้าโดยการกด W
กด I เลือืก [Define f(x)/g(x) (กำำ�หนดค่่า f(x)/g(x))] กด | เลือืก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))] กด |

หลังัจากป้อน f(x)=
  1
3

1x -           แล้ว้ ให้้กด B

ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกันั ให้้ป้อน g(x)=
  1
2

1x +

กด Iเลือืก [Table Range (ช่่วงตาราง)] กด |

หลังัจากป้อน [Start (เริ่่�มต้้น):-13, End (ส้ิ้�นสุุด):-10, Step (ขั้้�น):1] 	
เลือืก [Execute (ดำำ�เนิินการ)] กด B

เมื่่�อ x<-12 แล้ว้   1
3

1x -          >   1
2

1x +

เมื่่�อ x=-12 แล้ว้   1
3

1x -          =   1
2

1x +

เมื่่�อ x>-12 แล้ว้   1
3

1x -          <   1
2

1x +            จึงึสามารถตรวจสอบแต่่ละข้อ้ได้้
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	 	 หากสิินค้้า A 1 ชิ้้�นราคา 8 ดอลลาร์ และสิินค้้า B 1 ชิ้้�นราคา 5 ดอลลาร์ และคุณุต้องการซื้้�อ 10 ชิ้้�นในราคารวมน้้อย
กว่า่หรือืเท่่ากับั 62 ดอลลาร์ คุณุควรซื้้�อสิินค้้า A จำำ�นวนสูงูสุดุกี่่�ชิ้้�น
โดยกำำ�หนดให้้จำำ�นวนชิ้้�นของสิินค้้า A เป็็น x ชิ้้�น
จำำ�นวนของสิินค้้า B คืือ (10-x) ชิ้้�น ดังนั้้�นค่่าใช้้จ่า่ยทั้้�งหมดคืือ ${8x+5(10-x)}.
เนื่่�องจากน้้อยกว่า่หรือืเท่่ากับั 62 ดอลลาร์ เราจะได้้ 8x+5(10-x)≤62

ดัังนั้้�น คำำ�ตอบก็คื็ือ 8x+50-5x≤62, 8x-5x≤62-50, 3x≤12 ดังนั้้�น x≤4

ดัังนั้้�น คุณุควรซื้้�อสิินค้้า A 4 ชิ้้�นหรือืน้้อยกว่า่
� 4 ชิน้หรอืน้อยกวา่
check

กด w เลือืก [Table (ตาราง)]กด | แล้ว้ล้า้งข้อ้มูลูก่อ่นหน้าโดยการกด W

กด I เลือืก [Define f(x)/g(x) (กำำ�หนดค่่า f(x)/g(x))]

กด | เลือืก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))] กด|

หลังัจากป้อน f(x)=8x+5(10-x) แล้ว้ ให้้กด B

ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกันั ให้้ป้อน g(x)=62

กด I เลือืก [Table Range (ช่่วงตาราง)] กด |

หลังัจากป้อน [Start (เริ่่�มต้้น):0, End (ส้ิ้�นสุุด):4, Step (ขั้้�น):1]

เลือืก [Execute (ดำำ�เนิินการ)] กด B

เมื่่�อ x≤4 เราจึงึสามารถยืืนยันัได้้ว่า่ 8x+5(10-x)≤62
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	 แกอ้สมการเชิ้งเส้นต่ัอไปน้�
(1) 7x-4<4x+8

(2) 2x+5≥3x-2

ย้ายขา้งเพ่�อให้้ ได้ิ 7x-4x<8+4

จึะได้ิ 3x<12

ห้ารทัี่�งสองขา้งด้ิวย 3 นั�นค่่อ x<4
x<4

กดิ w เล่อก [Table (ต�รี�ง)] กดิ | แล้ว
ล้างขอ้มูลก่อนห้น้าโดิยการกดิ W
กดิ I เล่อก [Define f(x)/g(x) (กำำ�หนดค่่� f(x)/g(x))]
กดิ | เล่อก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่� f(x))] กดิ |
ห้ลังจึากป้อน f(x)=7x-4 แล้ว ให้้กดิ B
ด้ิวยวธิีก่ารเด่ิยวกัน ให้้ป้อน g(x)=4x+8

กดิ I เล่อก [Table Range (ช่่วงต�รี�ง)] กดิ |
ห้ลังจึากป้อน [Start (เร่ี�มต้น):2, End (ส้ิ้�นสุิ้ด):5, Step (ขัั้�น):1]
เล่อก [Execute (ดำ�เนินกำ�รี)] กดิ B
เม่�อ x<4 แล้ว 7x-4<4x+8,
เม่�อ x=4 แล้ว 7x-4=4x+8

เม่�อ x>4 แล้ว 7x-4>4x+8 จึงึสามารถตัรวจึสอบแต่ัละขอ้ได้ิ

ย้ายขา้งเพ่�อให้้ ได้ิ 2x-3x≥-2-5

จึะได้ิ -x≥-7

ห้ารทัี่�งสองขา้งด้ิวย -1 นั�นค่่อ x≤7
x≤7

กดิ w เล่อก [Table (ต�รี�ง)] กดิ | แล้ว
ล้างขอ้มูลก่อนห้น้าโดิยการกดิ W
กดิ I เล่อก [Define f(x)/g(x) (กำำ�หนดค่่� f(x)/g(x))]
กดิ | เล่อก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่� f(x))] กดิ |
ห้ลังจึากป้อน f(x)=2x+5 แล้ว ให้้กดิ B
ด้ิวยวธิีก่ารเด่ิยวกัน ให้้ป้อน g(x)=3x-2

กดิ I เล่อก [Table Range (ช่่วงต�รี�ง)] กดิ |
ห้ลังจึากป้อน [Start (เร่ี�มต้น):6, End (ส้ิ้�นสุิ้ด):9, Step (ขัั้�น):1]
เล่อก [Execute (ดำ�เนินกำ�รี)] กดิ B
เม่�อ x<7 แล้ว 2x+5>3x-2

เม่�อ x=7 แล้ว 2x+5=3x-2

เม่�อ x>7 แล้ว 2x+5<3x-2 จึงึสามารถตัรวจึสอบแต่ัละขอ้ได้ิ
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(3)	 7x-2>3(3x+4)+6

ใช้ส้มบััติิแจกแจง เพ่ื่�อจะได้้ 7x-2>9x+12+6

ย้้ายข้า้งเพ่ื่�อให้้ ได้้ 7x-9x>12+6+2

จะได้้ -2x>20

หารทั้้�งสองข้า้งด้้วย -2 นั่่�นคืือ x<-10

� x<-10

กด w เลืือก [Table (ตาราง)] กด | แล้้วล้้างข้อ้มููลก่่อนหน้าโดยการกด W
กด I เลืือก  
[Define f(x)/g(x) (กำำ�หนดค่่า f(x)/g(x))]  
กด | 
เลืือก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))] กด |
หลังจากป้อน f(x)=7x-2 แล้้ว ให้้กด B
ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกััน ให้้ป้อน g(x)=3(3x+4)+6

กด I เลืือก [Table Range (ช่่วงตาราง)] กด |
หลังจากป้อน  
[Start (เร่ิ่�มต้้น):-12, End (ส้ิ้�นสุุด):-9, Step (ข้ั้�น):1]  
เลืือก [Execute (ดำำ�เนิินการ)] กด B
เม่ื่�อ x<-10 แล้้ว 7x-2>3(3x+4)+6

เม่ื่�อ x=-10 แล้้ว 7x-2=3(3x+4)+6

เม่ื่�อ x>-10 แล้้ว 7x-2<3(3x+4)+6 จึงึสามารถตรวจสอบแต่่ละข้อ้ได้้
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ระบบอสมการระบบอสมการ
จาํนวนและนิพจน์   สมการและอสมการจาํนวนและนิพจน์   สมการและอสมการ

วธิีแ่ก้ระบบอสมการ
การรวมอสมการตัั�งแต่ั	2	อสมการขึ�นไปเรื่ย้กวา่รูะบบอสมก�รู	ช่้วงคืำาตัอบรว่มของอสมการเรื่ย้กวา่
คำ�ตอบของรูะบบอสมก�รู	การหุาคืำาตัอบของระบบอสมการเรื่ย้กวา่ก�รูแก้รูะบบอสมก�รู	คืำาตัอบของระบบอสมการ
คืือกลุม่ของคืำาตัอบรว่มสำาหุรื่บัอสมการ	ซึ้ำ�งสามารถพิจึารณิาได้ดังน้�

(1)	 ช่้วงคืำาตัอบรว่มของ	x≥2	และ	x<5

	 	 	บนเส้นจึำานวน	ช่้วงคืำาตัอบรว่มกนัดังกลา่วจึะ
ปรากฏตัามท้�แสดงด้านลา่ง

	 	

	 	 ดังนั�น	ช่้วงรว่มคืือ	2≤x<5

ต่ัอไปน้�เป็นบทสรปุของวธิีก้ารแกร้ะบบอสมการ

	 แกร้ะบบอสมการต่ัอไปน้�

(1)
x x
x x
− < +
+ < +








2 3 4

4 5 2 9

จึาก	x-2<3x+4	เราจึะได้	x>-3	 …( i )

จึาก	4x+5<2x+9	เราจึะได้	x<2	 …(ii)

ช่้วงคืำาตัอบรว่มของ	( i )	และ	(ii)	เมื�อแสดงบนเส้นจึำานวนจึะม้ลกัษณิะตัามรปูด้านขวา
ดังนั�น	คืำาตัอบท้�เราหุาได้คืือ	-3<x<2

-3<x<2

(2) -5≤6x+7≤25

จึาก	-5≤6x+7	เราจึะได้	x≥-2	 …( i )

จึาก	6x+7≤25	เราจึะได้	x≤3	 …(ii)

ช่้วงคืำาตัอบรว่มของ	( i )	และ	(ii)	เมื�อแสดงบนเส้นจึำานวนจึะม้ลกัษณิะตัามรปูด้านขวา
ดังนั�น	คืำาตัอบท้�เราหุาได้คืือ	-2≤x≤3

-2≤x≤3

การทําความเขา้ใจวธิกีารแก้ระบบอสมการ

(2)	 	ช่้วงคืำาตัอบรว่มของ	x>1	และ	x≥4

	 	บนเส้นจึำานวน	ช่้วงคืำาตัอบรว่มกนัดังกลา่วจึะปรากฏ
ตัามท้�แสดงด้านลา่ง

	 ดังนั�น	ช่้วงรว่มคืือ	4≤x

1 4 x
x≥4

x>1

2 5 x

x≥2
x<5

(2)� ห้าช้ว่งค่ำาตัอบรว่มของอสมการและแสดิงบนเส้นจึำานวน
(1) แก้อสมการท่ี่�กำาห้นดิให้้แต่ัละขอ้

-3 2 x

-2 3 x
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	 	 มีีจำำ�นวนเต็็ม 2 จำำ�นวน คืือ จำำ�นวนที่่�มากกว่า่และจำำ�นวนที่่�น้้อยกว่า่ ซึ่่�งมีีผลรวมเป็็น 20 และเมื่่�อคูณูจำำ�นวนที่่�น้้อย
กว่า่ด้้วย 5 จำำ�นวนที่่�น้้อยกว่า่จะมีีค่ามากกว่า่จำำ�นวนที่่�มากกว่า่ จงหาค่่าของจำำ�นวนเต็็มที่่�มากกว่า่
โดยกำำ�หนดให้้จำำ�นวนที่่�มากกว่า่เป็็น x และจำำ�นวนที่่�น้้อยกว่า่เป็็น 20-x

ในตอนน้ี้� จาก x>20-x เราจะได้้ x>10  …( i )

นอกจากน้ี้� จาก x<5(20-x) เราจะได้้ x<
   50
3
      …(ii)

จาก ( i ) และ (ii) เราจะได้้ 10<x<
   50
3

เนื่่�องจาก    50
3
    »16.7 จำำ�นวนเต็็มที่่�ตรงตามเงื่่�อนไขเหล่า่น้ี้�จะมากกว่า่หรือืเท่่ากับั 11 และน้้อยกว่า่หรือืเท่่ากับั 16

ดัังนั้้�น จำำ�นวนเต็็มที่่�มากกว่า่คืือ 11, 12, 13, 14, 15 หรือื 16

� 11, 12, 13, 14, 15, 16
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	 แกร้ะบบอสมการต่ัอไปน้�

(1)
2 3 4 7

5 3

x x
x
− < +
+






 7 1x -≥

(2) 1≤8x-7<33

	 	 ม้จึำานวนเต็ัม	2	จึำานวน	คืือจึำานวนท้�มากกวา่และจึำานวนท้�น้อยกวา่	ซึ้ำ�งม้ผลรวมเป็น	25	และเมื�อคืณูิจึำานวนท้�น้อย
กวา่ด้วย	3	จึำานวนท้�น้อยกวา่จึะม้ค่ืามากกวา่จึำานวนท้�มากกวา่	จึงหุาค่ืาของจึำานวนเต็ัมท้�มากกวา่

จึาก 2x-3<4x+7 เราจึะได้ิ x>-5 …( i )

จึาก 5x+3≥7x-1 เราจึะได้ิ x≤2 …(ii)

ช้ว่งค่ำาตัอบรว่มของ ( i ) และ (ii) เม่�อแสดิงบนเส้น
จึำานวนจึะม่ลักษณะตัามรูปด้ิานขวา
ดัิงนั�น ค่ำาตัอบท่ี่�เราห้าได้ิค่่อ -5<x≤2

-5<x≤2

-5 2 x

จึาก 1≤8x-7 เราจึะได้ิ x≥1 …( i )

จึาก 8x-7<33 เราจึะได้ิ x<5 …(ii)

ช้ว่งค่ำาตัอบรว่มของ ( i ) และ (ii) เม่�อแสดิงบนเส้น
จึำานวนจึะม่ลักษณะตัามรูปด้ิานขวา
ดัิงนั�น ค่ำาตัอบท่ี่�เราห้าได้ิค่่อ 1≤x<5

1≤x<5

1 5 x

โดิยกำาห้นดิให้้จึำานวนท่ี่�มากกวา่เป็น x และจึำานวนท่ี่�น้อยกวา่เป็น 25-x

ในตัอนน่� จึาก x>25-x เราจึะได้ิ x>
  25
2
     …( i )

นอกจึากน่� จึาก x<3(25-x) เราจึะได้ิ x<   75
4
     …(ii)

จึาก ( i ) และ (ii) เราจึะได้ิ 
  25
2
    <x<   75

4

เน่�องจึาก 
  25
2
    =12.5 และ   75

4
    =18.75 จึำานวนเต็ัมท่ี่�ตัรงตัามเง่�อนไขเห้ล่าน่�จึะมากกวา่

ห้รอ่เท่ี่ากับ 13 และน้อยกวา่ห้รอ่เท่ี่ากับ 18

ดัิงนั�น จึำานวนเต็ัมท่ี่�มากกวา่ค่่อ 13, 14, 15, 16, 17 ห้รอ่ 18

13, 14, 15, 16, 17, 18
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สมการและอสมการท่ี่�ม่ค่่าสัมบูรณ์สมการและอสมการท่ี่�ม่ค่่าสัมบูรณ์สมการและอสมการท่ี่�ม่ค่่าสัมบูรณ์สมการและอสมการท่ี่�ม่ค่่าสัมบูรณ์สมการและอสมการท่ี่�ม่ค่่าสัมบูรณ์สมการและอสมการท่ี่�ม่ค่่าสัมบูรณ์สมการและอสมการท่ี่�ม่ค่่าสัมบูรณ์สมการและอสมการท่ี่�ม่ค่่าสัมบูรณ์สมการและอสมการท่ี่�ม่ค่่าสัมบูรณ์สมการและอสมการท่ี่�ม่ค่่าสัมบูรณ์สมการและอสมการท่ี่�ม่ค่่าสัมบูรณ์
จาํนวนและนิพจน์   สมการและอสมการจาํนวนและนิพจน์   สมการและอสมการ

วธิีแ่ก้สมการและอสมการท่ี่�ม่ค่่าสัมบูรณ์
จึดุและระยะหุ่างท้�ระบโุดยจึดุกำาเนิด	O	และจึำานวนเต็ัม	x	บนเส้นจึำานวนคืือค่ืาสัมบรูณ์ิของ	x	และแสดงเป็น	|x|	โดย
เฉพาะเมื�อ	a>0	แต่ัละขอ้ต่ัอไปน้�จึงึถกูต้ัอง

(1)	 คืำาตัอบของ	|x|=2	คืือ	x=±2

(2)	 คืำาตัอบของ	|x|<3	คืือ	-3<x<3

(3)	 คืำาตัอบของ	|x|>4	คืือ	x<-4	และ	4<x

	 แกส้มการและอสมการต่ัอไปน้�
(1) |x-4|=7

จึาก	|x-4|=7	เราจึะได้	x-4=±7

เมื�อ	x-4=7	แลว้	x=11

เมื�อ	x-4=-7	แลว้	x=-3

ดังนั�น	x=11,	-3

x=11, -3
check

กด	w	เลอืก	[Calculate (คำำ�นวณ)]	กด	|

กด	Q	เลอืก	[Define f(x) (กำ�หนดค่ำ� f(x))]	กด	|

หุลงัจึากป้อน	f(x)=|x-4|-7	แลว้	ใหุ้กด	B

กด	Q	เลอืก	[f(x)]	กด	|

หุลงัจึากป้อน	f(11)	และ	f(-3)	แต่ัละรายการแลว้	
ใหุ้กด	B

เมื�อ	x=11,	-3	แลว้เราสามารถยนืยนัได้วา่	|x-4|=7

การทําความเขา้ใจวธิแีก้สมการและอสมการท่ีมีค่าสัมบรูณ์

(2)  ค่ำาตัอบของ |x|<a ค่่อ -a<x<a
(3)  ค่ำาตัอบของ |x|>a ค่่อ x<-a และ a<x

(1)  ค่ำาตัอบของ |x|=a ค่่อ x=±a

(1)

-a a
a a

O x

(2)

-a aO x
a a

(3)

-a aO x
a a
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(2)	 |x-2|<3

จาก |x-2|<3 เราจะได้้ -3<x-2<3

โดยการบวก 2 ที่่�แต่่ละข้า้งของอสมการ แล้ว้จาก -3+2<x-2+2<3+2 เราจะได้้ -1<x<5

� -1<x<5
check

กด w เลือืก [Table (ตาราง)] กด | แล้ว้ล้า้งข้อ้มูลูก่อ่นหน้าโดยการกดW

กด I เลือืก [Define f(x)/g(x) (กำำ�หนดค่่า f(x)/g(x))] 
กด | เลือืก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))] กด |

หลังัจากป้อน f(x)=|x-2| แล้ว้ ให้้กด B

ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกันั ให้้ป้อน g(x)=3

กด I เลือืก [Table Range (ช่่วงตาราง)] กด |

หลังัจากป้อน [Start (เริ่่�มต้้น):-2, End (ส้ิ้�นสุุด):6, Step (ขั้้�น):1] 
เลือืก [Execute (ดำำ�เนิินการ)] กด B
(เลือืกจุดุเริ่่ �มต้้นและจุดุสิ้้�นสุดุของคำำ�ตอบ 	
|x-2|=3®x-2=±3®x=-1, 5 ของสมการ)

แล้ว้เราสามารถยืืนยันัได้้ว่า่ -1<x<5 แล้ว้เราสามารถยืืนยันัได้้ว่า่ |x-2|<3

(3)	 |x+5|>6

จาก |x+5|>6 เราจะได้้ x+5<-6 และ 6<x+5

เมื่่�อ x+5<-6 แล้ว้ x<-11

เมื่่�อ 6<x+5 แล้ว้ 1<x

ดัังนั้้�น x<-11 และ 1<x

� x<-11, 1<x
check

กด w เลือืก [Table (ตาราง)] กด | แล้ว้ล้า้งข้อ้มูลูก่อ่นหน้าโดยการกด W

กด I เลือืก [Define f(x)/g(x) (กำำ�หนดค่่า f(x)/g(x))] 
กด |เลือืก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))] กด |

หลังัจากป้อน f(x)=|x+5| แล้ว้ ให้้กด B

ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกันั ให้้ป้อน g(x)=6

กด I เลือืก [Table Range (ช่่วงตาราง)] กด |

หลังัจากป้อน [Start (เริ่่�มต้้น):-13, End (ส้ิ้�นสุุด):3, Step (ขั้้�น):2] 
เลือืก [Execute (ดำำ�เนิินการ)] กด B
(เลือืกจุดุเริ่่ �มต้้นและจุดุสิ้้�นสุดุของคำำ�ตอบ 
|x+5|=6®x+5=±6®x=-11, 1 ของสมการ
กำำ�หนด ขั้้�น เป็็น 2 เนื่่�องจากช่่วงความกว้า้ง) 
เมื่่�อ x<-11 และ 1<x แล้ว้เราสามารถยืืนยันัได้้ว่า่ |x+5|>6
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(4)	 |3x-8|≤9

จาก |3x-8|≤9 เราจะได้้ -9≤3x-8≤9

โดยการบวก 8 ที่่�แต่่ละข้า้งของอสมการ แล้ว้จาก -9+8≤3x-8+8≤9+8 เราจะได้้ -1≤3x≤17

หารแต่่ละข้า้งของอสมการด้้วย 3 เพื่่�อจะได้้ -
1

3       ≤
3

3

x
    ≤
   17
3
     แล้ว้ -

1

3       ≤x≤
   17
3

� - 1
3  ≤x≤

  17
3

check

กด w เลือืก [Table (ตาราง)] กด | แล้ว้ล้า้งข้อ้มูลูก่อ่นหน้าโดยการกด W

กด I เลือืก [Define f(x)/g(x) (กำำ�หนดค่่า f(x)/g(x))] 
กด | เลือืก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))] กด |

หลังัจากป้อน f(x)=|3x-8| แล้ว้ ให้้กด B

ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกันั ให้้ป้อน g(x)=9

กด I เลือืก [Table Range (ช่่วงตาราง)] กด |

หลังัจากป้อน [Start (เริ่่�มต้้น):-
7

3       , End (ส้ิ้�นสุุด):
   23
3
    , Step (ขั้้�น):2] 

เลือืก [Execute (ดำำ�เนิินการ)] กด B

(เลือืกจุดุเริ่่ �มต้้นและจุดุสิ้้�นสุดุของคำำ�ตอบ |3x-8|=9®3x-8=±9®x=-
1

3       , 
   17
3
     ของสมการ) 

เมื่่�อ -
1

3       ≤x≤
   17
3
     แล้ว้เราสามารถยืืนยันัได้้ว่า่ |3x-8|≤9

(5)	 |x-1|=2x+3

x-1≥0 ซึ่่�งกล่า่วได้้ว่า่เมื่่�อ x≥1 แล้ว้ |x-1|=x-1

ดัังนั้้�น จาก x-1=2x+3 เราจะได้้ x=-4 ผลลัพัธ์น้์ี้� ไม่่ใช่่คำำ�ตอบเพราะไม่่ตรงกับั x≥1

x-1<0 ซึ่่�งกล่า่วได้้ว่า่เมื่่�อ x<1 แล้ว้ |x-1|=-(x-1)

ดัังนั้้�น จาก -(x-1)=2x+3 เราจะได้้ x=-
2

3       ผลลัพัธ์น้์ี้�คืือคำำ�ตอบเพราะตรงกับั x
<1

ดัังนั้้�น คำำ�ตอบที่่�เราหาได้้คืือ x=-
2

3  
�

x =− 2
3  

check

กด w เลือืก [Calculate (คำำ�นวณ)] กด |

กด Q เลือืก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))] กด |

หลังัจากป้อน f(x)=|x-1|-(2x+3) แล้ว้ ให้้กด B

กด Q เลือืก [f(x)] กด |

หลังัจากป้อน f(-
2

3      ) แล้ว้ ให้้กด B

เมื่่�อ x=-
2

3  
     แล้ว้เราสามารถยืืนยันัได้้ว่า่ |x-1|=2x+3.
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(6)	 |2x|≥x+1

2x≥0 ซึ่่�งกล่า่วได้้ว่า่เมื่่�อ x≥0 แล้ว้ |2x|=2x

ดัังนั้้�น จาก 2x≥x+1 เราจะได้้ x≥1 ช่วงคำำ�ตอบร่ว่มของส่่วนน้ี้�และ x≥0 คืือ x≥1  …( i )

2x<0 ซึ่่�งกล่า่วได้้ว่า่เมื่่�อx<0 แล้ว้ |2x|=-2x

ดัังนั้้�น จาก -2x≥x+1 เราจะได้้ x≤ -
1

3        ช่วงคำำ�ตอบร่ว่มของส่่วนน้ี้�และ x
<0 คืือ x≤ -

1

3         …
(ii)

ดัังนั้้�น จาก ( i ) และ (ii) ช่วงของคำำ�ตอบที่่�เราหาได้้คืือ x≤ -
1

3        และ 1≤x

� x≤-
1
3  , 1≤x

check

กด w เลือืก [Calculate (คำำ�นวณ)] กด |

กด Q เลือืก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))] กด |

หลังัจากป้อน f(x)=|2x|-(x+1) แล้ว้ ให้้กด B

กด Q เลือืก [f(x)] กด |

หลังัจากป้อน f(-1), f(-
1

3       ), f(0), f(1) และ f(4) แต่่ละรายการแล้ว้ ให้้กด B

เมื่่�อ x=-1 แล้ว้เราสามารถยืืนยันัได้้ว่า่ |2x|>x+1

ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกันั เมื่่�อ x=-
1

3        แล้ว้เราสามารถยืนืยันัได้้ว่า่ 
|2x|=x+1

ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกันั เมื่่�อ x=0 แล้ว้เราสามารถยืนืยันัได้้ว่า่ |2x|<x+1

ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกันั เมื่่�อ x=1 แล้ว้เราสามารถยืนืยันัได้้ว่า่ |2x|=x+1

ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกันั เมื่่�อ x=4 แล้ว้เราสามารถยืนืยันัได้้ว่า่ |2x|>x+1
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	 แกส้มการและอสมการต่ัอไปน้�
(1) |x-5|=8

(2) |x+4|<2

จึาก |x-5|=8 เราจึะได้ิ x-5=±8

เม่�อ x-5=8 แล้ว x=13

เม่�อ x-5=-8 แล้ว x=-3

ดัิงนั�น x=13, -3

x=13, -3

กดิ w เล่อก [Calculate (ค่ำ�นวณ)] กดิ |
กดิ Q เล่อก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่� f(x))]
กดิ | ห้ลังจึากป้อน f(x)=|x-5|-8 แล้ว ให้้กดิ B

กดิ Q เล่อก [f(x)] กดิ | ห้ลังจึากป้อน f(13)

และ f(-3) แต่ัละรายการแล้ว ให้้กดิ B

เม่�อ x=13, -3 แล้วเราสามารถย่นยันได้ิวา่ |x-5|=8

จึาก |x+4|<2 เราจึะได้ิ -2<x+4<2

โดิยการบวก -4 ท่ี่�แต่ัละขา้งของอสมการ แล้วจึาก-2-4<x+4-4<2-4 เราจึะได้ิ 
-6<x<-2

-6<x<-2

กดิ w เล่อก [Table (ต�รี�ง)] กดิ | แล้วล้าง
ขอ้มูลก่อนห้น้าโดิยการกดิ W
กดิ I เล่อก [Define f(x)/g(x) (กำำ�หนดค่่� f(x)/g(x))]
กดิ | เล่อก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่� f(x))]
กดิ | ห้ลังจึากป้อน f(x)=|x+4| กดิ B
ด้ิวยวธิีก่ารเด่ิยวกัน ให้้ป้อน g(x)=2

กดิ I เล่อก [Table Range (ช่่วงต�รี�ง)] กดิ | ห้ลังจึาก

ป้อน [Start (เร่ี�มต้น):-7, End (ส้ิ้�นสุิ้ด):-1, Step (ขัั้�น):1]
เล่อก [Execute (ดำ�เนินกำ�รี)] กดิ B
(เล่อกจึดุิเริ�มต้ันและจึดุิสิ�นสุดิของค่ำาตัอบ 
|x+4|=2®x+4=±2®x=-6, -2 ของสมการ)
เม่�อ -6<x<-2 แล้วเราสามารถย่นยันได้ิ
วา่ |x+4|<2
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(3)	 |x-3|>1

(4)	 |4x-3|≤2

จาก |x-3|>1 เราจะได้้ x-3<-1 และ 1<x-3
เม่ื่�อ x-3<-1 แล้้ว x<2
เม่ื่�อ 1<x-3 แล้้ว 4<x
ดัังนั้้�น x<2 และ 4<x� x<2, 4<x

กด w เลืือก [Table (ตาราง)] กด | แล้้วล้้าง
ข้อ้มููลก่่อนหน้าโดยการกด W
กด I เลืือก [Define f(x)/g(x) (กำำ�หนดค่่า f(x)/g(x))]  
กด | เลืือก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))]  
กด | หลังจากป้อน f(x)=|x-3| กด B
ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกััน ให้้ป้อน g(x)=1

กด I เลืือก [Table Range (ช่่วงตาราง)] กด | หลังจาก
ป้อน [Start (เร่ิ่�มต้้น):1, End (ส้ิ้�นสุุด):5, Step (ข้ั้�น):1] 
เลืือก [Execute (ดำำ�เนิินการ)] กด B
(เลืือกจุดุเริ่่�มต้้นและจุดุสิ้้�นสุุดของคำำ�ตอบ 
|x-3|=1®x-3=±1®x=2, 4 ของสมการ)
เม่ื่�อ x<2 และ 4<x แล้้วเราสามารถยืืนยัันได้้ว่า่ |x-3|>1

จาก |4x-3|≤2 เราจะได้้ -2≤4x-3≤2

โดยการบวก 3 ท่ี่�แต่่ละข้า้งของอสมการ แล้้วจาก -2+3≤4x-3+3≤2+3 เราจะได้้ 1≤4x≤5

หารแต่่ละข้า้งของอสมการด้้วย 4 เพ่ื่�อจะได้้ 
1
4    ≤

4
4
x
      ≤

5
4     แล้้ว 

1
4    ≤x≤

5
4  � 1
4  ≤x≤

5
4  

กด w เลืือก [Table (ตาราง)] กด | แล้้วล้้าง
ข้อ้มููลก่่อนหน้าโดยการกด W
กด I เลืือก [Define f(x)/g(x) (กำำ�หนดค่่า f(x)/g(x))]  
กด | เลืือก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))]  
กด | หลังจากป้อน f(x)=|4x-3| กด B
ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกััน ให้้ป้อน g(x)=2

กด I เลืือก [Table Range (ช่่วงตาราง)] กด | หลังจาก

ป้อน [Start (เร่ิ่�มต้้น):0, End (ส้ิ้�นสุุด): 3
2    , Step (ข้ั้�น): 1

4    
] 

เลืือก [Execute (ดำำ�เนิินการ)] กด B
(เลืือกจุดุเริ่่�มต้้นและจุดุสิ้้�นสุุดของคำำ�ตอบ 

|4x-3|=2®4x-3=±2®x=
1
4    , 
5
4     ของสมการ

)

เม่ื่�อ 
1
4    ≤x≤

5
4     แล้้วเราสามารถยืืนยัันได้้ว่า่ |4x-3|≤2
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(5)	 |x-4|=-3x+1

x-4≥0 ซึ่่�งกล่่าวได้้ว่า่เม่ื่�อ x≥4 แล้้ว |x-4|=x-4

ดัังนั้้�น จาก x-4=-3x+1 เราจะได้้ x= 5
4     ผลลััพธ์น์ี้้� ไม่่ใช่ค่ำำ�ตอบเพราะไม่่ตรงกัับ x≥4

x-4<0 ซึ่่�งกล่่าวได้้ว่า่เม่ื่�อ x<4 แล้้ว |x-4|=-(x-4)

ดัังนั้้�น จาก -(x-4)=-3x+1 เราจะได้้ x=- 3
2         ผลลััพธ์น์ี้้�คืือคำำ�ตอบเพราะตรงกัับ 

x<4

ดัังนั้้�น คำำ�ตอบท่ี่�เราหาได้้คืือ x=- 3
2  � x=-

3
2  

กด w เลืือก [Calculate (คำำ�นวณ)] กด |
กด Q เลืือก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))]  
กด | หลังจากป้อน f(x)=|x-4|-(-3x+1) กด B

กด Q เลืือก [f(x)] กด | หลังจากป้อน f(- 3
2     ) แล้้ว ให้้กด B

เม่ื่�อ x=- 3
2         แล้้วเราสามารถยืืนยัันได้้ว่า่ 

|x-4|=-3x+1
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(6)	 |2x+1|≤-x+2

2x+1≥0 ซึ่่�งกล่่าวได้้ว่า่เม่ื่�อ x≥-
1
2         แล้้ว |2x+1|=2x+1

ดัังนั้้�น จาก 2x+1≤-x+2 เราจะได้้ x≤
1
3     ช่ว่งคำำ�ตอบร่ว่มของส่่วนนี้้�และ x≥

- 1
2          

คืือ -
1
2        ≤x≤

1
3      …( i )

2x+1<0 ซึ่่�งกล่่าวได้้ว่า่เม่ื่�อ x<- 1
2         แล้้ว |2x+1|=-(2x+1)

ดัังนั้้�น จาก -(2x+1)≤-x+2 เราจะได้้ x≥-3 ช่ว่งคำำ�ตอบร่ว่มของส่่วนนี้้�และ  

x<- 1
2         คืือ -3≤x<- 1

2          …(ii)

ดัังนั้้�น จาก ( i ) และ (ii) ช่ว่งของคำำ�ตอบท่ี่�เราหาได้้คืือ -3≤x≤
1
3  

� -3≤x≤
1
3  

กด w เลืือก [Table (ตาราง)] กด | แล้้วล้้าง
ข้อ้มููลก่่อนหน้าโดยการกด W
กด I เลืือก [Define f(x)/g(x) (กำำ�หนดค่่า f(x)/g(x))] 
กด | เลืือก [Define f(x) (กำำ�หนดค่่า f(x))]  
กด | หลังจากป้อน f(x)=|2x+1| กด B
ด้้วยวิธิีกีารเดีียวกััน ให้้ป้อน g(x)=-x+2

กด I เลืือก [Table Range (ช่่วงตาราง)] กด |หลังจาก

ป้อน [Start (เร่ิ่�มต้้น):-4, End (ส้ิ้�นสุุด):1, Step (ข้ั้�น):
1
3    ] 

เลืือก [Execute (ดำำ�เนิินการ)] กด B

(เลืือกจุดุเริ่่�มต้้นและจุดุสิ้้�นสุุดของคำำ�ตอบ 

|2x+1|=-x+2®x=-3, 
1
3     ของสมการ)

กด q[ แล้้วใช้ค้ิิวอาร์โค้้ดเพ่ื่�อแสดงกราฟ

นอกจากนี้้� ให้้แตะจุดุตััดบนเส้้นท่ี่�ปรากฏเพ่ื่�อแสดงพิิกััด

เม่ื่�อ -3≤x≤
1
3     แล้้วเราสามารถยืืนยัันได้้ว่า่ |2x+1|≤-x+2

เม่ื่�อ x<-3 และ 
1
3    <x แล้้วเราสามารถ

ยืืนยัันได้้ว่า่ |2x+1|>-x+2


